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ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI MAËT PHAÚNG 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 
 

 

 VAÁN ÑEÀ 1 : TÍNH GOÙC CUÛA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG TRONG KHOÂNG GIAN 

BAØI 1 : Cho hình choùp S.ABC coù SA = SB = SC = AB = AC = a vaø BC = 2a . Tính goùc giöõa AB vaø SC. 

BAØI 2 : Cho töù dieän ñeàu ABCD caïnh a. Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø CD. 

ÑS : 1) 60 ; 2) 90. 
 

 VAÁN ÑEÀ 2 : CHÖÙNG MINH HAI ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI NHAU 

BAØI 3 : Cho töù dieän ñeàu ABCD caïnh a. Goïi O laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp BCD. Chöùng minh AO  CD. 

BAØI 4 : Cho töù dieän ABCD coù DA = DB vaø CA = CB. Chöùng minh raèng DC vuoâng goùc vôùi AB. 

BAØI 5 : (SGK) Cho hình choùp S.ABC coù SA = SB = SC vaø goùc ASB = goùc BSC = goùc CSA. Chöùng minh 

raèng SA  BC, SB  AC, SC  AB. 

BAØI 6 : (SGK) Cho töù dieän ABCD coù AB = AC = AD vaø goùc BAC = 60, goùc BAD = 60, goùc CAD = 90.  

a) Chöùng minh AB  CD.        b) Neáu I vaø J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB vaø CD thì IJ  AB vaø IJ  CD. 
 

 VAÁN ÑEÀ 3 : ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI MAËT PHAÚNG 

BAØI 7 : Cho töù dieän S.ABC coù SA vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC) vaø tam giaùc ABC vuoâng ôû B. 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng BC  (SAB).          b) Goïi AH laø ñöôøng cao cuûa SAB. Chöùng minh AH  SC. 

c) Veõ ñöôøng cao AK trong SAC. Chöùng minh SC  (AHK). 

d) Ñöôøng thaúng HK caét BC taïi I. Chöùng minh IA  (SAC). 

BAØI 8 : Cho hình choùp S.ABCD trong ñoù ABCD laø hình chöõ nhaät, SA  (ABCD). 

Chöùng minh raèng caùc maët beân cuûa hình choùp ñeàu laø caùc tam giaùc vuoâng. 

BAØI 9 : Cho hình thang vuoâng ABCD coù ñaùy nhoû AB = a, ñaùy lôùn CD = 2a, ñöôøng cao AD = a. Treân ñöôøng 

vuoâng goùc vôùi (ABCD) taïi D laáy ñieåm S. Chöùng minh caùc maët beân cuûa hình choùp laø nhöõng tam giaùc vuoâng. 

BAØI 10 : Cho hình choùp S.ABC coù SA = SB = SC = a, goùc ASB = 90, goùc BSC = 60 vaø goùc ASC = 120. 

Goïi I laø trung ñieåm caïnh AC. Chöùng minh SI  (ABC). 

BAØI 11 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng ABCD taâm O vaø coù caïnh SA vuoâng goùc vôùi maët 

phaúng (ABCD). Goïi H, I vaø K laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm A treân caùc caïnh SB, SC vaø SD. 

a) Chöùng minh BC  (SAB), CD  (SAD), BD  (SAC). b) Chöùng minh SC  (AHK) vaø ñieåm I  (AHK). 

c) Chöùng minh HK  (SAC), suy ra HK  AI. 

BAØI 12 : Cho hình choùp SABCD coù ñaùy laø hình thoi taâm O. Bieát SA = SC vaø SB = SD. 

a) Chöùng minh SO  (ABCD).  

b) Goïi I, J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB, BC. Chöùng minh IJ  (SBD). 

c) Goïi G laø troïng taâm cuûa ACD vaø H ôû treân caïnh SD sao cho HD = 2HS. Chöùng minh HG  (ABCD). 

BAØI 13 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a; SA  (ABCD) vaø SA = a.  

a) Chöùng minh BC  (SAB) vaø BD  (SAC). 

b) Goïi K, I laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB, SC. Chöùng minh IS = IC = ID vaø suy ra IK  (SDC). 

BAØI 14 : Cho hình choùp S.ABC coù SA  (ABC). Goïi H vaø K laàn löôït laø tröïc taâm cuûa caùc tam giaùc ABC vaø 

SBC. Chöùng minh raèng :  

1) AH, SK, BC ñoàng quy.   2) SC  (BHK).   3) HK  (SBC).  

BAØI 15 : Cho ABC vuoâng taïi B. Treân ñöôøng thaúng d vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC) taïi A laáy ñieåm S. 

Veõ BH  AC taïi H vaø HK  SC taïi K. HK keùo daøi caét d taïi P. Chöùng minh : BH  (SAC) vaø PC  (SHB). 

BAØI 16 : Töù dieän OABC coù caïnh OA, OB, OC ñoâi moät vuoâng goùc vôùi nhau. Goïi H laø ñieåm thuoäc maët 

phaúng (ABC) sao cho OH vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC). Chöùng minh raèng : 

1) Chöùng minh ABC coù 3 goùc nhoïn.   2) BC vuoâng goùc vôùi maët phaúng (OAH). 

3) H laø tröïc taâm cuûa tam giaùc ABC.    4) 
2222 OC

1

OB

1

OA

1

OH

1
  

 VAÁN ÑEÀ 4 : GOÙC GIÖÕA ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG 
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BAØI 17 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a vaø SA  (ABCD), SA = 6a  vuoâng 

goùc vôùi ñaùy. Tính goùc cuûa : a) SC vôùi (ABCD).  b) SC vôùi (SAB).  c) SB vôùi (SAC). 

ÑS : a) 60 ; b) 

7

1
tan   ; c) 

14

14
sin   

BAØI 18 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a taâm O vaø SA  (ABCD). SA = a 2 . 

Tính goùc giöõa : 

a) SO vaø (ABCD).  b) SC vaø (SAB).  c) BD vaø (SAD).  d) SB vaø (SAC). 

ÑS : a) 2tan   ; b) goùc (SC, (SAB)) = 30
o
 ; c) goùc (BD, (SAD)) = 45

o
 ; d)

 
6

6
sin   

BAØI 19 : Cho hình choùp SABCD laø hình thang vuoâng taïi A vaø B, AD = 2BC vaø AB = BC = a. SA  

(ABCD) vaø SA = a 2 . Tính goùc giöõa : 

a) SC vaø (SAD).  b) SD vaø (SAC).  c) SB vaø (SAC).  d) AC vaø (SCD). 

ÑS : a) goùc (SC, (SAD)) = 30
o
; b) 

2

2
tan   ; c) 

6

6
sin   ; d)

 

goùc (AC, (SCD)) = 45
o
 

BAØI 20 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät AB = a, AD = 3a . Caïnh beân SA = a 

vuoâng goùc vôùi (ABCD). Tính goùc giöõa SB, CD vaø tính goùc giöõa ñöôøng thaúng SD vaø (SAB). 

ÑS : a) goùc (SB, CD) = 45
o
 ; b) goùc (SD, (SAB)) = 60

o
. 

BAØI 21 : Töù dieän SABC coù ñaùy laø ABC vuoâng caân taïi B. Cho BA = BC = a, SA  (ABC), SA = a. Tính 

goùc taïo bôûi SB vaø (SAC).       ÑS : goùc (SB, (SAC)) = 30
o
. 

BAØI 22 : Cho hình choùp tam giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng 3a, caïnh beân baèng 2a. Tính goùc giöõa caïnh beân vaø 

maët ñaùy.         ÑS : 30
o
. 

BAØI 23 : Cho hình choùp SABCD coù ABCD laø hình thang caân ñaùy lôùn AD = 2a, AB = BC = CD = a. Hình 

chieáu cuûa S treân (ABCD) laø trung ñieåm I cuûa AD. Tam giaùc SAD laø tam giaùc ñeàu. 

a) Tính goùc giöõa SC vaø (ABCD).  b) Goïi K laø trung ñieåm cuûa AB. Tính goùc giöõa SI vaø (SAB). 

c) Tính goùc giöõa BD vôùi (SAB).  d) Tính goùc giöõa SA vaø (MBD). 

ÑS : a) goùc (SC, (ABCD)) = 60
o
 ; b) 

2

1
tan   ; c) 2tan   ; d) 

4

1
sin   

BAØI 24 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a taâm O vaø SA  (ABCD). Goïi M, N 

laàn löôït laø hình chieáu cuûa A leân SB vaø SD. 

a) Chöùng minh MN // BD vaø SC  (AMN) 

b) Goïi K = SC  (AMN). Chöùng minh töù giaùc AMKN coù hai ñöôøng cheùo vuoâng goùc vôùi nhau. 

c) Cho AB = a vaø SA = 6a . Tính goùc giöõa SC vaø (ABCD) vaø goùc giöõa BD vaø (SBC). 

ÑS : c) goùc (SC, (ABCD)) = 60
o
 ; b) 

7

21
sin 

 BAØI 25 : (THPT QG 2016) Cho laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi B, AC = 2a. 

Hình chieáu vuoâng goùc cuûa A’ treân maët phaúng (ABC) laø trung ñieåm cuûa caïnh AC, ñöôøng thaúng A’B  taïo vôùi 

(ABC) moät goùc 45. Tính theo a theå tích cuûa khoái laêng truï ABC.A’B’C’ vaø chöùng minh A’B  B’C. 

 VAÁN ÑEÀ 5 : THIEÁT DIEÄN VUOÂNG GOÙC VÔÙI ÑÖÔØNG THAÚNG 

BAØI 26 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng vaø SA  (ABCD). Döïng ñöôøng cao AH cuûa 

SAB. Maët phaúng () qua A vaø vuoâng goùc vôùi SB. Maët phaúng () caét hình choùp theo thieát dieän laø hình gì ? 

BAØI 27 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng vaø SA  (ABCD). Döïng ñöôøng cao AH cuûa 

SAB. Goïi () laø maët phaúng qua A vaø vuoâng goùc vôùi SC. Mp() caét hình choùp theo thieát dieän laø hình gì ? 

BAØI 28 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø tam giaùc vuoâng taïi B vôùi AB = a, AC = 2a. Caïnh beân SA vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng (ABC) vaø SA = 2a. 

1) Xaùc ñònh thieát dieän cuûa hình choùp vaø maët phaúng (P) ñi qua A vaø vuoâng goùc SC. 

2) Tính dieän tích cuûa thieát dieän.        ÑS : 

5

6a
S

2

AHK   
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HAI MAËT PHAÚNG VUOÂNG GOÙC – KHOAÛNG CAÙCH 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 

1. HAI MAËT PHAÚNG VUOÂNG GOÙC 

BAØI 1.1 : Cho hình choùp S.ABCD  coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng taâm O; AB = a ; SO vuoâng goùc vôùi maët 

phaúng (ABCD) vaø SO = 

2

a
. Goïi I, J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc ñoaïn AD, BC. 

1) Chöùng minh (SAC)  (SBD). 2) Chöùng minh (SIJ)  (SBC). 3) Chöùng minh (SAD)  (SBC). 

BAØI 1.2 : Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, SA = SB = SC = a. Chöùng minh : 

1) Chöùng minh : (ABCD)  (SBD).    2) Chöùng minh tam giaùc SBD laø tam giaùc vuoâng. 

BAØI 1.3 : Trong maët phaúng (P), cho hình thoi ABCD vôùi AB = a, AC = 

3

6a2
. Treân ñöôøng thaúng vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng (P) taïi giao ñieåm O cuûa hai ñöôøng cheùo cuûa hình thoi, ta laáy ñieåm S sao cho SB = a. 

Chöùng minh raèng tam giaùc ASC vuoâng vaø (SAB)  (SAD). 

BAØI 1.4 : Töù dieän ABCD coù caïnh AB vuoâng goùc vôùi maët phaúng (BCD). Trong BCD veõ caùc ñöôøng cao BE 

vaø DF caét nhau taïi O. Trong mp(ACD) veõ DK vuoâng goùc vôùi AC taïi K.Goïi H laø tröïc taâm cuûa ACD 

1) Chöùng minh (ADC)  (ABE) vaø (ADC)  (DFK). 2) Chöùng minh OH  (ACD) 

BAØI 1.5 : Cho töù dieän ABCD coù caïnh AD  (DBC). Goïi AE, BF laø hai ñöôøng cao cuûa ABC; H vaø K laàn 

löôït laø tröïc taâm cuûa ABC vaø DBC. Chöùng minh : (ADE)  (ABC) ; (BFK)  (ABC) vaø HK  (ABC). 

BAØI 1.6 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA  (ABCD). Goïi M, N laø hai 

ñieåm laàn löôït treân hai caïnh BC, DC sao cho BM = 

2

a
, DN = 

4

a3
. Chöùng minh (SAM)  (SMN). 

BAØI 1.7 : Cho ABC ñeàu caïnh a, I laø trung ñieåm cuûa BC, D laø ñieåm ñoái xöùng cuûa A qua I. Döïng ñoaïn SD 

= 

2

6a
 vuoâng goùc vôùi (ABC). Chöùng minh (SAB)  (SAC). 

BAØI 1.8 : Cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) taïi A laáy 

ñieåm S. Goïi () laø maët phaúng chöùa AB vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (SCD). Haõy xaùc ñònh maët phaúng () 

caét hình choùp  S.ABCD theo thieát dieän laø hình gì ? 

BAØI 1.9 : Hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng ABCD taâm O vaø coù caïnh SA vuoâng goùc vôùi maët phaúng 

(ABCD). Giaû söû  () laø maët phaúng ñi qua A vaø vuoâng goùc vôùi caïnh SC, () caét SC taïi I. 

1) Xaùc ñònh giao ñieåm K cuûa SO vôùi maët phaúng (). 2) Chöùng minh (SBD)  (SAC) vaø BD // (). 

3) Xaùc ñònh giao tuyeán d cuûa (SBD) vaø (). Tìm thieát dieän caét hình choùp S.ABCD bôûi maët phaúng (). 

BAØI 1.10 : Hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang vuoâng ABCD vuoâng taïi A vaø D coù AB = 2a, AD = DC 

= a, coù caïnh SA vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) vaø SA = a. 

1) Chöùng minh (SAD)  (SDC), (SAC)  (SCB).  2) Goïi  laø goùc giöõa (SBC) vaø (ABCD), tính tan. 

3) Maët phaúng () chöùa SD vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (SAC). Thieát dieän cuûa hình choùp S.ABCD caét bôûi 

() laø hình gì ? Tính dieän tích thieát dieän naøy ? 

BAØI 1.11 : (TRÍCH ÑH B 2012) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC. Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A 

treân caïnh SC. Chöùng minh (ABH) vuoâng goùc vôùi caùc maët phaúng (SAC) vaø (SBC). 

BAØI 1.12 : (TRÍCH ÑH A 2002) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC ñænh S, coù ñoä daøi caïnh ñaùy baèng a. Goïi 

M, N laàn löôït laø caùc trung ñieåm cuûa SB, SC. Tính theo a dieän tích AMN, bieát raèng (AMN)  (SBC).  

BAØI 1.13 : (TRÍCH ÑH B 2006) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, 

2aAD , SA = a vaø SA vuoâng goùc vôùi (ABCD). Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø SC; I laø giao 

ñieåm cuûa BM vaø AC. Chöùng minh raèng (SAC)  (SMB). 

BAØI 1.14 : (TRÍCH ÑH A 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng, maët beân SAD laø tam giaùc ñeàu 

vaø (SAD)  (ABCD). Goïi M, N, P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SB, BC, CD. Chöùng minh (SBP)  (AMN). 

ÑS : 10) 
1

tan
2

  ; 

2a 3
S

2
 ; 12) S = 

16

10a 2

. 



4 

 

 

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII 

HÌNH HOÏC LÔÙP 11 – CHÖÔNG III  ........................................................................................................................... GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

2. GOÙC GIÖÕA HAI MAËT PHAÚNG 

BAØI 2.1 : Cho hình vuoâng ABCD caïnh a, veõ SA = 3a  vuoâng goùc vôùi (ABCD). Tính goùc giöõa 2 maët phaúng 

1) (SAB) vaø (ABCD). 2) (SBC) vaø (ABCD).  3) (SBD) vaø (ABCD). 4) (SAB) vaø (SCD). 

5) (SAB) vaø (SBC).  6) (SAD) vaø (SCD).  7) (SBC) vaø (SAD).  8) (SBD) vaø (SAB). 

9) (SCD) vaø (ABCD). 10) (SBD) vaø (SBC).  11) (SBC) vaø (SCD).   

BAØI 2.2 : Cho hình choùp tam giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng 3a, caïnh beân baèng 2a. 

1) Tính goùc giöõa caïnh beân vaø maët ñaùy.   2) Tính goùc taïo bôûi maët beân vaø maët ñaùy. 

BAØI 2.3 : Cho töù dieän SABC coù SA, SB, SC ñoâi moät vuoâng goùc vaø SA = SB = SC. Goïi I, J laàn löôït laø trung 

ñieåm cuûa AB vaø BC. Tính goùc cuûa hai maët phaúng (SAJ) vaø (SCI). 

BAØI 2.4 : Cho hình choùp S.ABC coù SA vuoâng goùc maët phaúng (ABC), goùc BAC = 120, AB = AC = a, SA 

=

32

a
. Tính goùc taïo bôûi maët phaúng (SBC) vaø (ABC). 

BAØI 2.5 : Töù dieän SABC coù ñaùy laø ABC vuoâng caân taïi B. Cho BA = BC = a, SA  (ABC), SA = a 

1) Tính goùc taïo bôûi SB vaø (SAC).    2) Tính goùc cuûa hai maët phaúng (SAC) vaø (SBC). 

BAØI 2.6 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang vuoâng taïi A vaø B vôùi AB = BC = a, AD = 2a, SA  

(ABCD) vaø 2aSA  . Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC.  

1) Chöùng minh AM  (SCD).    2) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SAB) vaø (SCD). 

BAØI 2.7 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a vaø SA (ABCD), SA = x. Xaùc ñònh x ñeå hai 

maët phaúng (SBC) vaø (SDC) taïo vôùi nhau goùc 60 . 

BAØI 2.8 : (TRÍCH ÑH B 2004) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a, goùc giöõa caïnh beân 

vaø maët ñaùy baèng  (0 <  < 90). Tính tan cuûa goùc giöõa maët phaúng (SAB) vaø (ABCD) theo . 

ÑS : 1) 90
o
; 60

o
; tanSOA a 6


; 30

o
; 2) 30

o
,

2 3
tanSMH

3



; 3) 60

o
; 4) 30

o
; 5) 30

o
; 6) 60

o
; 7) x = a; 8) 2 tan. 

3. KHOAÛNG CAÙCH TÖØ MOÄT ÑIEÅM ÑEÁN MOÄT ÑÖÔØNG THAÚNG 

BAØI 3.1 : Hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng ABCD taâm caïnh a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi maët phaúng 

(ABCD) vaø SA = a. Goïi I laø trung ñieåm cuûa caïnh SC vaø M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AB. 

1) Chöùng minh IO  (ABCD).    2) Tính d(I , CM), töø ñoù suy ra d(S , CM). 

BAØI 3.2 : Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B vôùi AB = BC = a. Caïnh beân SA 

vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a; M laø moät ñieåm thuoäc AB sao cho 

3

a2
AM  . Tính d(S , CM). 

BAØI 3.3 : (DBÑH 2002) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA  (ABCD) vaø SA 

= a. Goïi E laø trung ñieåm cuûa caïnh CD. Tính theo a khoaûng caùch töø ñieåm S ñeán ñöôøng thaúng BE.   

ÑS : 1) d(I , CM) =

10

30a
 ; d(S , CM) =

5

30a
; 2) d(S , CM) =

5

110a
 ; 3) 

5

5a3
 

4. KHOAÛNG CAÙCH TÖØ MOÄT ÑIEÅM ÑEÁN MOÄT MAËT PHAÚNG 

BAØI 4.1 : Cho töù dieän S.ABC coù ABC vuoâng caân ôû B; AC = 2a vaø SA = a vuoâng goùc vôùi (ABC). Goïi O laø 

trung ñieåm cuûa AC. Haõy tính d(C, (SAB)), d(A, (SBC)) vaø d(O, (SBC)). 

BAØI 4.2 : (DBÑH 2002) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a vaø caïnh beân SA  

(ABC). Tính khoaûng caùch töø ñieåm A tôùi maët phaúng (SBC) theo a, bieát raèng 

2

6a
SA  . 

BAØI 4.3 : Cho töù dieän ABCD coù BCD laø tam giaùc ñeàu caïnh a, AB  (BCD) vaø AB = a. Tính khoaûng caùch 

töø ñieåm D ñeán (ABC) vaø tính khoaûng caùch töø ñieåm B ñeán (ACD). 

BAØI 4.4 : (DBÑH 2004) Cho hình choùp S.ABC coù SA = 3a vaø SA  (ABC). Tam giaùc ABC coù AB = BC = 

2a, goùc ABC baèng 120
o
. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (SBC). 

BAØI 4.5 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng taâm O caïnh a, SA  (ABCD) vaø SA = 3a .  

1) Tính khoaûng caùch töø B ñeán (SCD)    2) Tính khoaûng caùch töø O ñeán (SCD). 

3) Tính khoaûng caùch töø  troïng taâm G  cuûa SAB ñeán (SAC). 
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BAØI 4.6 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thoi, goùc A = 120, BD = a, caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi 

ñaùy, goùc giöõa maët phaúng (SBC) vaø maët phaúng ñaùy laø 60. 

1) Tính ñöôøng cao cuûa hình choùp S.ABCD.   2) Tính khoaûng caùch töø A ñeán (SCB). 

BAØI 4.7 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a. maët beân SAB laø tam giaùc caân taïi S vaø 

(SAB) vuoâng goùc vôùi (ABCD). Caïnh beân SC taïo vôùi maët phaúng ñaùy goùc 45. 

1) Tính chieàu cao cuûa hình choùp S.ABCD.      

2) Tính khoaûng caùch töø chaân ñöôøng cao hình choùp ñeán (SCD) 

3) Tính dieän tích thieát dieän cuûa hình choùp S.ABCD khi caét bôûi maët phaúng trung tröïc cuûa caïnh BC. 

BAØI 4.8 : Cho hình choùp ABCD.S  coù ñaùy ABCD laø hình thoi taâm O, caïnh a, ñöôøng cheùo aAC . SAB laø 

tam giaùc caân taïi S vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy ; goùc giöõa SC vaø maët phaúng  ABCD  baèng 

60
o
. Goïi I laø trung ñieåm AB. Haõy tính khoaûng caùch töø I ñeán maët phaúng  SBC  theo a. 

BAØI 4.9 : (DBÑH 2003) Cho hình choùp ñeàu S.ABC, ñaùy ABC coù caïnh baèng a, maët beân taïo vôùi ñaùy moät goùc 

baèng   (0
o
 <  < 90

o
). Tính khoaûng caùch töø ñænh A ñeán maët phaúng (SBC). 

BAØI 4.10 : Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a. Goïi G laø troïng taâm cuûa SAC vaø 

khoaûng caùch töø G ñeán maët beân SCD baèng 

6

3a
. Tính khoaûng caùch töø taâm O cuûa ñaùy ñeán maët beân (SCD). 

BAØI 4.11 : Cho hình choùp ABCD.S  coù ñaùy ABCD laø hình thang caân vôùi a3AB , 7aAC , aCD  . Caùc 

maët beân  SAB ,  SBC ,  SAD  cuøng hôïp vôùi ñaùy moät goùc 60
o
. Tính d(S, (ABCD)) theo a. 

ÑS : 1) 2a ; 

3

6a
;

6

6a
; 2) 

2

2a
; 3) 

2

3a
 ; 

7

21a
; 4) 

3a

22
; 5) 

2

3a
 ; 

4

3a
; 

6

2a
 ; 6) 

2

3a
 ; 

4

3a
 ; 7) 

2

5a
 ; 

3

5a
 ; 

16

5a3 2

 ; 8) 
3a 13

26
; 9) sin

2

3a
; 10) 

4

3a
; 11) 

3a

2
. 

BAØI 4.12 : (TRÍCH ÑH D 2002) Cho hình töù dieän ABCD coù caïnh AD vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC); AC 

= AD = 4cm; AB = 3cm; BC = 5cm. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A tôùi maët phaúng (BCD). 

BAØI 4.13 : (TRÍCH ÑH D 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, caïnh beân SA 

vuoâng goùc vôùi ñaùy, goùc BAD baèng 120
o
. Goïi M laø trung ñieåm cuûa BC vaø goùc SMA baèng 45

o
. Tính khoaûng 

caùch töø D ñeán (SBC).  

BAØI 4.14 : (TRÍCH ÑH D 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, goùc ABC = goùc BAD = 90
o
, 

BA = BC = a, AD = 2a . Caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a . Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

A treân SB. Chöùng minh SCD vuoâng vaø tính theo a khoaûng caùch töø H ñeán maët phaúng (SCD). 

BAØI 4.15 : (TRÍCH ÑH A 2009) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang vuoâng taïi A vaø D; AB = AD = 

2a, CD = a; goùc giöõa hai maët phaúng (SBC) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Goïi I laø trung ñieåm cuûa AD. Bieát hai maët 

phaúng (SBI) vaø (SCI) cuøng vuoâng goùc vôùi (ABCD). Tính theo a khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng (SBC). 

BAØI 4.16 : (TRÍCH ÑH D 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, BA = 3a, BC = 

4a ; maët phaúng (SBC) vuoâng goùc vôùi (ABC). Bieát SB = 3a2  vaø goùc SBC = 30
o
. Tính d(B, (SAC)) theo a. 

BAØI 4.17 : (TRÍCH ÑH A, A1 2013) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc vuoâng taïi A. goùc ABC baèng 

30
o
, SBC laø tam giaùc ñeàu caïnh a vaø maët beân SBC vuoâng goùc vôùi ñaùy. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp 

S.ABC vaø tính khoaûng caùch töø ñieåm C ñeán maët phaúng (SAB). 

BAØI 4.18 : (TRÍCH ÑH B 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a, maët beân SAB laø tam 

giaùc ñeàu vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Tính d(A, (SCD)) theo a. 

BAØI 4.19 : (ÑH D 2009) Cho hình laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AB = a, 

AA’ = 2a, A’C = 3a. goïi M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng A’C’, I laø giao ñieåm cuûa AM vaø A’C. Tính theo a 

khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (IBC). 

BAØI 4.20 : (ÑH B 2014) Cho laêng truï ABCD.A1B1C1D1 coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät. AB = a, AD = 3a . 

Hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm A1 treân maët phaúng (ABCD) truøng vôùi giao ñieåm AC vaø BD. Goùc giöõa hai 

maët phaúng (ADD1A1) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Tính d(B1 , (A1BD)) theo a. 
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BAØI 4.21 : (CÑ A 2007) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng 3a , caïnh beân SA 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy vaø SA = 2a. Tính khoaûng caùch töø A ñeán (SBC) theo a.  

BAØI 4.22 : (CÑ 2014) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, 

SC taïo vôùi ñaùy moät goùc baèng 45
o
. Tính theo a khoaûng caùch töø B ñeán maët phaúng (SCD). 

BAØI 4.23 : (DBÑH 2007) Cho hình choùp SABC coù goùc (SBC , ABC) = 60, ABC vaø SBC laø caùc tam giaùc 

ñeàu caïnh a. Tính theo a khoaûng caùch töø ñænh B ñeán (SAC).     

BAØI 4.24 : (DBÑH 2007) Cho laêng truï ñöùng ABCA1B1C1 coù AB = a, AC = 2a, AA1 = 5a2  vaø goùc BAC = 

120. Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh CC1. Chöùng minh MB  MA1 vaø tính khoaûng caùch töø A tôùi (A1BM). 

ÑS : 12) 

17

346
 ; 13) 

a 6

4
 ; 14) 

3

a
 ; 15) 

2a 15

5
; 16) 

7

7a6
 ; 17) 

a 39

13
 ; 18) 

a 21

7
 ; 19) 

5

5a2
 ; 20) 

2

3a
 

; 21) 

5

a6
 ; 22) 

a 6

3
 ; 23) 

3a

13
; 24) 

a 5

3
. 

5. KHOAÛNG CAÙCH GIÖÕA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG CHEÙO NHAU 

BAØI 5.1 : Hình choùp S.ABCD coù ABCD laø hình vuoâng caïnh a. SA  (ABCD), SA = a. Döïng vaø tính ñoaïn 

vuoâng goùc chung cuûa caùc caëp ñöôøng thaúng : 

1) SB vaø CD.   2) SB vaø AD.   3) AB vaø SC.   4) SC vaø BD. 

BAØI 5.2 : Hình choùp S.ABCD coù ABCD laø hình vuoâng caïnh a. SA vuoâng goùc vôùi (ABCD) vaø SA = a. Tính 

khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AC vaø SD. 

BAØI 5.3 : Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng ñöôøng cao vaø baèng a. Goïi M vaø N laàn löôït 

laø trung ñieåm cuûa AB vaø CD. Chöùng minh (SMN)  (SCD) vaø tính khoaûng caùch giöõa AB vaø SC. 

BAØI 5.4 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng taâm O; caïnh AB = 2a . Bieát hình chieáu 

vuoâng goùc cuûa ñænh S leân maët phaúng (ABCD) truøng vôùi ñieåm H cuûa ñoaïn AO. Goùc giöõa SC vôùi (ABCD) laø 

30. Tính theo a khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø SC. 

BAØI 5.5 : Hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B vaø AB = a, BC = 2a; caïnh beân SA vuoâng 

goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a. Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh AC. 

1) Tính khoaûng caùch giöõa AB vaø SM.   2) Tính khoaûng caùch giöõa BC vaø SM. 

BAØI 5.6 : Cho töù dieän OABC coù OA, OB, OC ñoâi moät vuoâng goùc vaø OA = OB = OC = a. Goïi I laø trung 

ñieåm cuûa BC. Haõy xaùc ñònh vaø tính ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa OA vaø BC, cuûa AI vaø OC. 

BAØI 5.7 : Cho hình choùp ABCD.S  coù ñaùy ABCD laø hình thoi, hai maët phaúng  SAC  vaø  SBD  cuøng vuoâng 

goùc vôùi ñaùy. Bieát hai ñöôøng cheùo 3a2AC , a2BD   caét nhau taïi O vaø khoaûng caùch töø O ñeán maët phaúng 

 SAB  baèng 

4

3a
. Tính khoaûng caùch giöõa CD, SA. 

BAØI 5.8 : Cho hình choùp ABCD.S  coù ñaùy laø hình chöõ nhaät vôùi aAB , 3aBC  . Hai maët phaúng  SAC , 

 SBD  cuøng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Ñieåm I thuoäc ñoaïn SC sao cho IC3SC . Tính khoaûng caùch giöõa hai 

ñöôøng thaúng AI, SB bieát AI vuoâng goùc vôùi SC. 

BAØI 5.9 : Cho hình choùp ABCD.S  coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng. Ñöôøng thaúng SD taïo vôùi ñaùy ABCD moät 

goùc 60
o
. Goïi M laø trung ñieåm AB. Bieát a

2

53
MD  , maët phaúng  SDM  vaø maët phaúng  SAC  cuøng vuoâng 

goùc vôùi ñaùy. Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng CD vaø SM theo a. 

BAØI 5.10 : Cho hình choùp S.ABCD, ABCD laø hình thang vuoâng taïi A vaø B. AB = BC = a ; AD = 2a. SA  

(ABCD), 6aSA  . 

1) Chöùng minh : (SBC)  (SAB) vaø (SCD)  (SAC). 

2) Tính goùc giöõa (SCD) vaø (ABCD) ; goùc giöõa (SAB) vaø (SCD). 

3) () laø maët phaúng chöùa AD vaø vuoâng goùc (SBC). Xaùc ñònh vaø tính thieát dieän do () caét hình choùp. 

4) By laø ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi (ABCD) taïi B. Giao tuyeán cuûa (SAB) vaø (SCD) caét By taïi I. Tính dieän 

tích SID. 
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BAØI 5.11 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Maët beân SAB laø tam giaùc ñeàu 

naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi H laø trung ñieåm AB. 

1) Chöùng minh SH  (ABCD). 

2) Chöùng minh raèng (SAB)  (SAD) vaø (SAB)  (SBC). 

3) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SAD) vaø (SBC). 

4) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SCD) vaø (ABCD). 

5) Goïi I laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh raèng (SHC)  (SDI). 

6) Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng SI vaø BD. 

ÑS : 1) a;

2

2a
;

2

2a
;

6

6a
; 2)

3

3a
; 3)

5

5a2
; 4) 

5

52a
 ; 5)

5

5a2
;

5

5a
; 6)

2

2a
;

5

5a
; 7) 

a 3

2
 ; 8) 

4a

33
 ; 9) 

3 15a

4
; 10) 60

o
 ; 52

0
14’ ; 

 2

MNDA

a 3 7 . 6
S

7


  ; 

2

SIDS 2a   ; 11) 60
o
 ; 40

0
53’ ; 

a 30

20
 

BAØI 5.12 : (TRÍCH ÑH B 2007) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a. Goïi E laø 

ñieåm ñoái xöùng cuûa D qua trung ñieåm cuûa SA, M laø trung ñieåm cuûa AE, N laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng 

minh MN vuoâng goùc vôùi BD vaø tính theo a khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng MN vaø AC.  

BAØI 5.13 : (TRÍCH ÑH A 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Goïi M vaø N 

laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB vaø AD; H laø giao ñieåm cuûa CN vôùi DM. Bieát SH  (ABCD) vaø SH 

= 3a . Tính khoaûng caùch giöõa DM vaø SC theo a. 

BAØI 5.14 : (TRÍCH ÑH A, A1 2012) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Hình chieáu vuoâng 

goùc cuûa S treân maët phaúng (ABC) laø ñieåm H thuoäc caïnh AB sao cho HA = 2HB. Goùc giöõa ñöôøng thaúng SC 

vaø maët phaúng (ABC) baèng 60
o
. Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng SA vaø BC theo a. 

BAØI 5.15 : (TRÍCH ÑH A 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi B, AB = BC = 

2a; hai maët phaúng (SAB) vaø (SAC) cuøng vuoâng goùc vôùi (ABC). Goïi M laø trung ñieåm cuûa AB; maët phaúng 

qua SM vaø song song vôùi BC, caét AC taïi N. Bieát goùc giöõa (SBC) vaø (ABC) baèng 60
o
. Tính khoaûng caùch 

giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø SN theo a. 

BAØI 5.16 : (ÑH D 2008) Cho laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, AB = BC = a, caïnh 

beân AA’= 2a . Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh BC. Tính theo a khoaûng caùch giöõa 2 ñöôøng thaúng AM, B’C. 

BAØI 5.17 : (CÑ 2006) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi maët 

phaúng (ABCD) vaø SA = a. Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng BD vaø SC.  

BAØI 5.18 : (DBÑH 2002) Cho hình töù dieän ñeàu ABCD, caïnh cm26a  . Haõy xaùc ñònh vaø tính ñoä daøi ñoaïn 

vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng AD vaø BC.      

BAØI 5.19 : (THPTQG 2015) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ACBD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi 

maët phaúng (ABCD), goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø maët phaúng (ACBD) baèng 45
o
. Tính theo a theå tích cuûa 

khoái choùp S.ABCD vaø khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng SB, AC. 

ÑS : 12) 

4

2a
 ; 13) 

19

a32
 ; 14) 

a 42

8
 ; 15) 

13

12a
 ; 16) 

7

7a
 ; 17) 

6

6a
 ; 18) 6cm ; 19) 

3

23a
; 

5

2a

 

 
 

6. CAÙC ÑEÀ KIEÅM TRA HOÏC KYØ II CUÛA TRÖÔØNG THPT CHUYEÂN LEÂ HOÀNG PHONG 

BAØI 1 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2008-2009) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng ABCD taâm O, 

AB = 2a, caùc caïnh beân baèng nhau vaø baèng 3a . 

a) Tính khoaûng caùch töø S ñeán mp(ABCD).   

b) Tính goùc giöõa maët beân vaø maët ñaùy cuûa hình choùp. 

c) Goïi I laø trung ñieåm SA. Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng OI vaø CD. 

d) Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng cuûa D qua I, F laø trung ñieåm cuûa AE, K laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh FK 

vuoâng goùc vôùi BD.  
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BAØI 2 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2009-2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thoi ABCD coù caïnh 

laø a vaø taâm O, goùc ACB = 60
o
, maët beân SAB laø tam giaùc vuoâng caân taïi S vaø naèm trong maët phaúng vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng (ABCD). Goïi H laø trung ñieåm AB. 

1) Chöùng minh : SH  (ABCD) vaø (SCD)  (SHC). 

2) Tính khoaûng caùch töø H vaø töø O ñeán maët phaúng (SCD). 

3) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SBD) vaø (ABCD). 

BAØI 3 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2010-2011) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD  laø hình thang vuoâng 

taïi A vaø B, SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, 3aSA  , AB = a, BC = 2a, AD = 3a. 

a) Chöùng minh BC  (SAB) vaø tính goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø maët phaúng (SAB). 

b) Goïi I laø ñieåm treân caïnh AD sao cho IA = 2ID. Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SCI) vaø (SAB). 

c) Tính khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng (SBD). 

d) Goïi E laø giao ñieåm cuûa BD vaø CI. Goïi  laø maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng SE vaø vuoâng goùc vôùi maët 

phaúng (SAB). Xaùc ñònh vaø tính dieän tích thieát dieän do  caét hình choùp. 

BAØI 4 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2011-2012) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø tam giaùc ABC vuoâng taïi 

B, SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, SA = AB = a, 3aBC  . Goïi I laø trung ñieåm SB, G laø troïng taâm tam giaùc ABC.  

a) Chöùng minh AI  (SBC).     

b) Tính khoaûng caùch töø G ñeán maêt phaúng (SBC) 

c) Tính goùc giöõa SG vaø (SAB)    

d) Tính goùc giöõa (SBG) vôùi (ABC). 

BAØI 5 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2012-2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi taâm O, 

caïnh 2a, goùc ABC baèng 60
o
, SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, 3aSA  . 

a) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SBD) vaø (ABCD). b) Tính khoaûng caùch töø A vaø töø B ñeán (SCD). 

c) Goïi K laø troïng taâm tam giaùc SCD. Chöùng minh : KA = KC = KD. 

d) Goïi () laø maët phaúng chöùa OK vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD). Xaùc ñònh vaø tính dieän tích thieát 

dieän do maët phaúng () caét hình choùp SABCD. 

BAØI 6 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2013-2014) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät, AB 

= 2a, AD = 3a. 

Goïi H laø ñieåm treân caïnh AD sao cho AH = a, SH vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) vaø 2a2SH  . 

a) Chöùng minh CD  (SAD) vaø tính goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø maët phaúng (SAD). 

b) Goïi I laø trung ñieåm caïnh CD. Chöùng minh ba maët phaúng (SHB), (SHI) vaø (ABCD) vuoâng goùc vôùi nhau 

töøng ñoâi moät. 

c) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SBI) vaø (ABCD). 

d) AC caét BH taïi M ; tính khoaûng caùch töø M ñeán maët phaúng (SBI). 

BAØI 7 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2014-2015) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang, ñaùy 

lôùn AD = 3BC. Goïi M laø ñieåm treân caïnh AB thoûa AM = 2MB; N, P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh SB, 

SD. 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng NP song song vôùi maët phaúng (ABCD). Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (MNP) 

vôùi maët phaúng (ABCD). 

b) Xaùc ñònh thieát dieän do maët phaúng (MNP) caét hình choùp. 

c) Goïi () laø maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng BD vaø song song vôùi maët phaúng (MNP). 

Xaùc ñònh giao ñieåm K cuûa SC vôùi maët phaúng () vaø tính tæ soá 

KS

KC
 ? 

BAØI 8 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2015-2016)  

1) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng, AC = a22 . Goïi H, K laàn löôït laø trung ñieåm AB 

vaø AD, SH  (ABCD), SC taïo vôùi ñaùy moät goùc 45. 

a) Chöùng minh (SAC)  (SHK). Tính khoaûng caùch töø ñieåm H ñeán maët phaúng (SAC). 

b) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SCK) vaø (ABCD).  

c) Tính goùc giöõa hai maët phaúng (SCD) vaø (ABCD). 
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2) Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ (laø laêng truï ñöùng coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu), caïnh ñaùy baèng a, AA 

= 3a . 

a) Tính goùc giöõa ñöôøng thaúng A’B vôùi maët phaúng (AA’C’C). 

b) Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng BC’ vaø AC. 

BAØI 90 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2016-2017)  

Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a taâm O. Hai maët phaúng (SAC) vaø (SBD) cuøng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy (ABCD), coù 

2

6a
SO  . Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng vôùi A qua B. 

a) Chöùng minh raèng SO vuoâng goùc vôùi BC vaø (SCE) vuoâng goùc vôùi (SAC). 

b) Tính khoaûng caùch töø D ñeán maët phaúng (SCE). 

c) Tính goùc giöõa SE vaø maët phaúng (ABCD). 

d) Tính cosin goùc giöõa hai maët phaúng (SAD) vaø (SCD). 

BAØI 10 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2017-2018)  

Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a  , SH vuoâng goùc vôùi maët ñaùy taïi trung ñieåm H 

cuûa caïnh AB vaø SH = 3a  . Goïi M trung ñieåm cuûa BC. 

a) Chöùng minh raèng (SBD)  (SHM). 

b) Tính goùc giöõa (SAD) vaø (SBC). 

c)  Tính khoaûng caùch töø N ñeán (SAM) vôùi N trung ñieåm SD theo .a  

BAØI 11 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2018-2019)  

Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät. Bieát tam giaùc SAB ñeàu caïnh a vaø naèm trong maët 

phaúng vuoâng goùc vôùi maët ñaùy, 2aAD  . Goïi H laø trung ñieåm AB. 

a) Chöùng minh SH  (ABCD).  

b) Tính goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø maët phaúng (ABCD)  

c) Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC. Tính khoaûng caùch giöõa caùc ñöôøng thaúng HC vaø MD. 

BAØI 12 : (KT HKII LEÂ HOÀNG PHONG 2019-2020)  

Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vôùi ñaùy lôùn AD. SA vuoâng goùc maët phaúng (ABCD). 

Goïi M laø trung ñieåm AD, N laø trung ñieåm SD. Bieát SA a 3  vaø AD = 2.AB = 2.BC = 2.CD = 2a. 

a) Chöùng minh AC  CD. 

b) Chöùng minh tam giaùc SCD vuoâng. 

c) Tính khoaûng caùch töø M ñeán (SCD). 

d) Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM vaø BN. 

 

 

---------- 
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CHÖÔNG III : VECTÔ  TRONG KHOÂNG GIAN - QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 

 

BAØI 1.    VEÙCTÔ TRONG KHOÂNG GIAN – SÖÏ ÑOÀNG PHAÚNG CUÛA CAÙC VEÙCTÔ 
 

 

A. TOÙM TAÉT LYÙ THUYEÁT 

I. VECTÔ TRONG KHOÂNG GIAN. 

Caùc khaùi nieäm veùctô, pheùp toaùn treân caùc veùctô, … trong khoâng gian ñöôïc ñònh nghóa töông töï nhö 

trong hình hoïc phaúng. Sau ñaây laø moät soá keát quaû thöôøng duøng : 

1) Pheùp coäng : Qui taéc ba ñieåm : ACBCAB   

 Qui taéc hình bình haønh : AB AD AC 
  

 

 Qui taéc hình hoäp : 'AAADAB'AC   

2) Nhaân moät soá thöïc k vôùi veùctô a  : a.k  laø moät veùctô : 

 cuøng phöông vôùi a  

 cuøng höôùng vôùi a  (neáu k > 0), ngöôïc höôùng vôùi a  neáu (k < 0) 

 coù ñoä daøi a.ka.k   

3) Ñieàu kieän cuøng phöông : a , b  cuøng phöông  k  R : b.ka    0b   

4) Tích voâ höôùng :  b,acos.b.ab.a   

II. SÖÏ ÑOÀNG PHAÚNG CUÛA CAÙC VECTÔ. ÑIEÀU KIEÄN ÑEÅ BA VECTÔ ÑOÀNG PHAÚNG 

1) Ñònh nghóa : Ba veùctô ñöôïc goïi laø ñoàng phaúng neáu giaù cuûa chuùng cuøng song song vôùi moät maët phaúng. 

 Chuù yù : 

 Neáu ba veùctô naèm trong ba maët phaúng song song vôùi nhau thì ñoàng phaúng. 

 Neáu moät trong ba veùctô baèng 0  thì ba veùctô ñoàng phaúng. 

 Neáu hai trong ba veùctô cuøng phöông thì caû ba veùctô ñoàng phaúng. 

2) Ñieàu kieän ñeå ba veùctô ñoàng phaúng 

Ñònh lí 1 : Cho hai veùctô khoâng cuøng phöông a  vaø b . Khi ñoù : ba veùctô a , b , c  ñoàng phaúng khi vaø chæ khi 

coù caùc soá m, n sao cho : bnamc   (caùc soá m vaø n laø duy nhaát) 

3) Heä quaû : Cho ba veùctô a , b , c  vaø khoâng ñoàng phaúng. Neáu 0cpbnam   thì m = n = p = 0. 

4) Phaân tích moät veùctô theo ba veùctô khoâng ñoàng phaúng 

Ñònh lí 2 : Neáu a , b , c  laø ba veùctô khoâng ñoàng phaúng thì vôùi veùctô v  baát kì, ta ñeàu tìm ñöôïc caùc soá m, n, p 

sao cho cpbnamv  . (caùc soá m, n, p laø duy nhaát). 
 

 CHÖÙNG MINH BA VECTÔ ÑOÀNG PHAÚNG – CHÖÙNG MINH BOÁN ÑIEÅM ÑOÀNG PHAÚNG 

 Phöông phaùp giaûi : 

a) Döïa vaøo ñònh nghóa : chöùng toû caùc vectô a , b , c  coù giaù song song vôùi moät maët phaúng 

b) Ba vectô a , b , c  ñoàng phaúng  coù caëp soá m, n duy nhaát sao cho bnamc  , trong ñoù a  vaø b  laø 2 

vectô khoâng cuøng phöông. 

 Chuù yù : Khi chöùng minh ba ñieåm thaúng haøng, boán ñieåm ñoàng phaúng, ñöôøng thaúng song song maët phaúng ta 

thöôøng söû duïng caùc keát quaû sau : 

a) a , b  cuøng phöông  k  R : b.ka    0b   

b) A, B, C thaúng haøng  AB, AC  cuøng phöông  k : AC.kAB  

c) Vôùi a , b  khoâng cuøng phöông, ta coù : a , b , c  ñoàng phaúng  m, n  R : bnamc   

d) A, B, C, D ñoàng phaúng  AB , AC , AD  ñoàng phaúng  m, n  R : ADnACmAB   

e) A, B, C, D ñoàng phaúng  AB , AC , AD  cuøng vuoâng goùc vôùi veùctô 0n   

f) Muoán chöùng minh ñöôøng thaúng AB song song vôùi maët phaúng (P), ta chöùng minh AB  ñoàng phaúng 

vôùi hai veùctô khoâng cuøng phöông naèm trong (P). 
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B. PHÖÔNG PHAÙP GIAÛI TOAÙN 

 VAÁN ÑEÀ 1 : TÍNH GOÙC CUÛA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG TRONG KHOÂNG GIAN 

 Phöông phaùp tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng : 

 Caùch 1 : Tìm goùc giöõa hai ñöôøng thaúng theo ñònh nghóa, töùc laø laáy ñieåm O tuøy yù (ta coù theå laáy ñieåm O 

thuoäc moät trong hai ñöôøng thaúng) qua ñoù veõ caùc ñöôøng thaúng laàn löôït song song (hoaëc truøng) vôùi hai ñöôøng 

thaúng ñaõ cho roài tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng vöøa tìm. 

 Caùch 2 : Tìm 
1

u , 
2

u  laàn löôït laø caùc vectô chæ phöông cuûa hai ñöôøng thaúng (1) vaø (2) khi ñoù : 

cos (1 , 2) =  
21

u,ucos  

 Phöông phaùp giaûi : Muoán tính goùc  OB,OA  ta coù theå döïa vaøo coâng thöùc :  
OB.OA

OB.OA
OB,OAcos  , vaø 

töø ñoù suy ra goùc  OB,OA . Ñaëc bieät neáu 0OB.OA  , ta coù : goùc  OB,OA  = 90
o
. 

 

 VAÁN ÑEÀ 2 : CHÖÙNG MINH HAI ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI NHAU 

 Phöông phaùp giaûi : Ñeå chöùng minh hai ñöôøng thaúng AB vaø CD vuoâng goùc vôùi nhau, ta coù theå chöùng minh 

AB.CD 0
 

 hoaëc chöùng minh goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø CD baèng 90. 
 

 VAÁN ÑEÀ 3 : ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI MAËT PHAÚNG 

 Phöông phaùp giaûi :  

Muoán chöùng minh ñöôøng thaúng d vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P), ta coù theå duøng moät trong caùc caùch sau : 

 Chöùng minh ñöôøng thaúng d vuoâng goùc vôùi hai ñöôøng thaúng caét nhau naèm trong maët phaúng (P). 

 Chöùng minh ñöôøng thaúng d song song vôùi ñöôøng thaúng d’ maø d’ vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P). 

 Chöùng minh ñöôøng thaúng d vuoâng goùc vôùi maët phaúng (Q) maø maët phaúng (Q) song song vôùi maët phaúng (P). 
 

 VAÁN ÑEÀ 4 : GOÙC GIÖÕA ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG 

 Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi ñöôøng thaúng ñoù vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

noù leân maët phaúng.  

 Chuù yù :  Khi ñöôøng thaúng d thuoäc maët phaúng (P) hoaëc ñöôøng thaúng d // maët phaúng (P) thì (d, (P)) = 0
o
 

    Khi ñöôøng thaúng d vuoâng goùc maët phaúng (P) thì (d, (P)) = 90
o
 

 Phöông phaùp giaûi :  

Ñeå tính goùc giöõa ñöôøng thaúng d vaø maët phaúng (P), ta thöïc hieän caùc böôùc sau : 

B1 : Tìm giao ñieåm A cuûa ñöôøng thaúng d vaø maët phaúng (P). 

B2 : Choïn ñieåm B  d, vaø döïng BH  maët phaúng (P) vôùi H  maët phaúng (P). 

B3 : Tính soá ño cuûa goùc BAH döïa treân tæ soá löôïng giaùc caùc goùc nhoïn trong 

tam giaùc vuoâng. 
 

 VAÁN ÑEÀ 5 : THIEÁT DIEÄN VUOÂNG GOÙC VÔÙI ÑÖÔØNG THAÚNG 

 Ñeå tìm thieát dieän cuûa khoái ña dieän (S) vôùi maët phaúng (P), bieát maët phaúng (P) qua ñieåm M cho tröôùc vaø 

vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng (d) cho tröôùc : ta tìm hai ñöôøng thaúng caét nhau cuøng vuoâng goùc vôùi ñöôøng 

thaúng (d), trong ñoù coù ít nhaát moät ñöôøng thaúng qua M. Maët phaúng xaùc ñònh bôûi hai ñöôøng thaúng treân chính 

laø maët phaúng (P) phaûi tìm. 

 Tìm thieát dieän cuûa moät khoái ña dieän ñöôïc taïo bôûi moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng 

Ñeå laøm ñöôïc ñieàu treân, ta caàn naém caùc ñònh lyù sau:  

1) Coù duy nhaát moät maët phaúng (P) ñi qua moät ñieåm M cho tröôùc vaø vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng cho 

tröôùc.  

2) 

 

 

 

















phaúngmaëta

phaúngmaët//a

bphaúngmaët

ba

 ;  3) 

 

 

 





















phaúngmaëta

phaúngmaëtM

aM

bphaúngmaët

ba
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BAØI 2.  HAI ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC 

 

 

I. GOÙC GIÖÕA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG BAÁT KÌ TRONG KHOÂNG GIAN 

1) Vectô chæ phöông cuûa ñöôøng thaúng : Vectô u  ≠ 0  ñöôïc goïi laø vectô chæ phöông cuûa ñöôøng thaúng d neáu 

giaù cuûa vectô u  song song hoaëc truøng vôùi ñöôøng thaúng d. 

 Nhaän xeùt : 

_ Neáu u  laø vectô chæ phöông cuûa ñöôøng thaúng d thì vectô uk.  (k ≠ 0) cuõng laø vectô chæ phöông cuûa d. 

_ Moät ñöôøng thaúng d trong khoâng gian ñöôïc hoaøn toaøn xaùc ñònh neáu bieát moät ñieåm A thuoäc d vaø moät vectô 

chæ phöông u  cuûa noù. 

_ Hai ñöôøng thaúng song song vôùi nhau khi vaø chæ khi chuùng laø hai ñöôøng thaúng phaân bieät vaø coù hai vectô 

chæ phöông cuøng phöông. 

2) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng :  

Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng a, b baát kì trong khoâng gian ñöôïc kyù hieäu (a , b) hay (b , a) laø goùc giöõa hai ñöôøng 

thaúng a’, b’ cuøng ñi qua moät ñieåm vaø laàn löôït song song vôùi a vaø b. 

 Nhaän xeùt : 

_ Neáu u , v  laàn löôït laø caùc vectô chæ phöông cuûa hai ñöôøng thaúng a, b  vaø ( u , v ) =  thì goùc giöõa hai ñöôøng 

thaúng a vaø b baèng  neáu 0 ≤  ≤ 90 vaø baèng 180 –  neáu 90 ≤  ≤ 180. Neáu a vaø b song song hoaëc 

truøng nhau thì goùc giöõa chuùng baèng 0. 

_ Ñeå tính goùc giöõa hai vectô u  vaø v  ta döïa vaøo coâng thöùc :  
v.u

v.u
v,ucos   

II. HAI ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC 

 Ñònh nghóa :  

Hai ñöôøng thaúng a vaø b goïi laø vuoâng goùc vôùi nhau neáu goùc giöõa chuùng baèng 90. Neáu a vaø b laø hai ñöôøng 

thaúng vuoâng goùc vôùi nhau, ta kyù hieäu a  b. Nhö vaäy : a  b    (a , b) = 90    0v.u   

 Nhaän xeùt : Muoán chöùng minh hai ñöôøng thaúng a vaø b vuoâng goùc vôùi nhau ta caàn tìm caùc vectô chæ phöông 

u , v  cuûa moãi ñöôøng thaúng ñoù vaø chöùng minh 0v.u  . 
 

III. LIEÂN HEÄ GIÖÕA QUAN HEÄ SONG SONG VAØ QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC CUÛA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG 

 Ñònh lyù : Cho hai ñöôøng thaúng song song. Ñöôøng thaúng naøo vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng thöù nhaát thì cuõng 

vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng thöù hai. (a // b  vaø  c  a    c  b ) 

 Chuù yù :  

1) Hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc trong khoâng gian thì hoaëc caét nhau hoaëc cheùo nhau. 

2) Trong maët phaúng, hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng thöù ba thì song song 

vôùi nhau, nhöng trong khoâng gian, hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng thöù ba 

thì khoâng phaûi khi naøo cuõng song song vôùi nhau. 

 

 

BAØI 3  ÑÖÔØNG THAÚNG VUOÂNG GOÙC VÔÙI MAËT PHAÚNG 

 

 

CAÙC ÑÒNH LYÙ HÌNH VEÕ MINH HOÏA 

 Ñònh lyù 1 : Neáu ñöôøng thaúng a vuoâng goùc 

vôùi hai ñöôøng thaúng b, c caét nhau naèm trong 

maët phaúng (P)  thì a vuoâng goùc vôùi moïi 

ñöôøng thaúng d naèm trong mp(P). 

 

 

)P(d,da

cb

)P(c,b

ca,ba

















 

 Heä quaû : Neáu moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc 

vôùi hai caïnh cuûa moät tam giaùc thì cuõng 

vuoâng goùc vôùi caïnh thöù ba. 

 

 

BCa
ACa

ABa









 

 



13 

 

 

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII 

HÌNH HOÏC LÔÙP 11 – CHÖÔNG III  ........................................................................................................................... GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 Tính chaát 1 : Coù duy nhaát moät maët phaúng 

(P) ñi qua moät ñieåm O cho tröôùc vaø vuoâng 

goùc vôùi moät ñöôøng thaúng cho tröôùc. 

 

 









mp(P)  vaø O qua p(P) 

tröôùc cho  O, ñieåm

m
 

 Tính chaát 2 : Coù duy nhaát moät ñöôøng 

thaúng  ñi qua moät ñieåm O cho tröôùc vaø 

vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng (P) cho tröôùc. 

 

 





 )P(mp  vaø O qua  

tröôùc cho mp(P) O, ñieåm
 

 Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng 

Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng AB laø 

maët phaúng vuoâng goùc vôùi AB taïi trung ñieåm 

O cuûa ñoaïn thaúng AB. 
 

 





 O.  taïi AB  

AB ñoaïn ñieåm trung  laø O

)P(mp
 

 Tính chaát 3 :  

a) Maët phaúng naøo vuoâng goùc vôùi moät trong 

hai ñöôøng thaúng song song thì cuõng vuoâng 

goùc vôùi ñöôøng thaúng coøn laïi. 

b) Hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng vuoâng 

goùc vôùi moät maët phaúng thì song song vôùi 

nhau. 

 

 

b)P(mp
a)P(mp

b//a







 

 

b//a

ba

)P(mpb

)P(mpa

















 

 Tính chaát 4 :  

a) Ñöôøng thaúng naøo vuoâng goùc vôùi moät 

trong hai maët phaúng song song song thì cuõng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng coøn laïi. 

b) Hai maët phaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc 

vôùi moät ñöôøng thaúng thì song song vôùi nhau.  

 

)Q(mpa
)P(mpa

)Q(mp//)P(mp







 

 

)Q(mp//)P(mp

)Q(mp)P(mp

a)Q(mp

a)P(mp

















 

 Tính chaát 5 :  

a) Cho ñöôøng thaúng a vaø mp(P) song song 

vôùi nhau. Ñöôøng thaúng naøo vuoâng goùc vôùi 

mp(P) thì cuõng vuoâng goùc vôùi a. 

b) Neáu moät ñöôøng thaúng vaø moät maët phaúng 

(khoâng chöùa ñöôøng thaúng ñoù) cuøng vuoâng 

goùc vôùi moät ñöôøng thaúng thì chuùng song 

song vôùi nhau. 

 

 

 

ab
)P(mpb

)P(mp//a







 

 

)P(mp//a

b)P(mp

ba

)P(mpa

















 

 Ñònh lyù ba ñöôøng vuoâng goùc 

Cho ñöôøng thaúng a khoâng vuoâng goùc vôùi 

mp(P) vaø ñöôøng thaúng b naèm trong mp(P). 

Khi ñoù, ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå b vuoâng goùc 

vôùi a laø b vuoâng goùc vôùi hình chieáu a’ cuûa a 

treân mp(P).  

 

b  mp(P) vaø a’ laø hình chieáu 

cuûa a treân mp(P)). Neáu : 

 b  a    b  a’ 

 b  a’    b  a 

 Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng 

Cho ñöôøng thaúng a khoâng vuoâng goùc vôùi 

mp(P). Goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø mp(P) laø 

goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø hình chieáu a’ cuûa 

noù treân mp(P). 

 

 (a , mp(P)) = (a , a’) 

 0  (a, (P))  90 

 (a, (P)) = 0  




 )(

)(//

Pa

Pa
 

 (a, (P)) = 90  a  (P) 

 Tìm thieát dieän cuûa moät khoái ña dieän ñöôïc 

taïo bôûi moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi moät 

ñöôøng thaúng. 

d d ' d / /mp(P)

mp(P) d ' d mp(P)

 
 

  

 

d d '

mp(P) d ' d mp(P)

M d, M mp(P)




  
  
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BAØI 4        HAI MAËT PHAÚNG VUOÂNG GOÙC 

 

 

 

CAÙC ÑÒNH NGHÓA - ÑÒNH LYÙ – HEÄ QUAÛ HÌNH VEÕ MINH HOÏA 

 Ñònh nghóa : Goùc giöõa hai maët phaúng laø 

goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc 

vôùi hai maët phaúng ñoù. 

 

))Q(),P(()b,a(
)Q(mpb

)P(mpa









 

 0 (P, Q)  90 

 (P, Q) = 0  




 )Q()P(

)Q//()P(
 

 (P, Q) = 90    (P)  (Q) 

 Ñònh lyù 1 : Neáu moät tam giaùc coù dieän tích 

S thì hình chieáu cuûa noù coù dieän tích S’ baèng 

tích cuûa S vôùi cosin cuûa goùc  giöõa maët 

phaúng cuûa tam giaùc vaø maët chieáu. 

 

 

S’ = S.cos 
 

S laø dieän tích cuûa ABC, S’ laø 

dieän tích cuûa ABC’ laø hình 

chieáu cuûa ABC treân mp(P) vaø  

laø goùc giöõa mp(P) vaø mp(ABC) 

 Ñònh lyù 2 : Neáu moät maët phaúng chöùa moät 

ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng 

khaùc thì hai maët phaúng ñoù vuoâng goùc vôùi 

nhau. 

 

 

 

)Q(mp)P(mp
)Q(mpa

)P(mpa









 

 Ñònh lyù 3 : Neáu  hai maët phaúng vuoâng  goùc 

vôùi nhau thì  baát  cöù  ñöôøng  thaúng  naøo naèm  

trong  maët phaúng naøy vaø vuoâng  goùc  vôùi  

giao tuyeán thì vuoâng goùc vôùi maët phaúng kia. 

 

 

)Q(mpa

ca

)P(mpa

c)Q(mp)P(mp

)Q(mp)P(mp






















 

 Heä quaû 1 : Neáu hai maët phaúng (P) vaø (Q) 

vuoâng goùc vôùi  nhau  vaø  A  laø  ñieåm  naèm 

treân  mp(P) thì ñöôøng thaúng  a  ñi  qua  A  vaø  

vuoâng goùc vôùi mp(Q) seõ naèm trong mp(P). 

 

 

)P(mpa

)Q(mpa

aA

)P(mpA

)Q(mp)P(mp






















 

 Heä quaû 2 : Neáu  hai  maët  phaúng  caét  nhau  

vaø  cuøng vuoâng  goùc  vôùi moät  maët phaúng thöù 

ba thì giao tuyeán cuûa hai maët phaúng ñoù cuøng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba. 

 

 

)R(mpa

)R(mp)Q(mp

)R(mp)P(mp

a)Q(mp)P(mp
















 

 

 

 Heä quaû 3 : Qua  moät  ñöôøng  thaúng  a  

khoâng  vuoâng goùc  vôùi  mp(P) coù moät vaø chæ 

moät  mp(Q) vuoâng goùc vôùi mp(P). 

 

 

 

 

)Q(mp)P(mp!
)Q(mpa

)Q(mpa










 

 

 

 



15 

 

 

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII 

HÌNH HOÏC LÔÙP 11 – CHÖÔNG III  ........................................................................................................................... GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

BAØI 5        KHOAÛNG CAÙCH 

 

 

CAÙC ÑÒNH NGHÓA - ÑÒNH LYÙ – HEÄ QUAÛ HÌNH VEÕ MINH HOÏA 

 Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán moät ñöôøng 

thaúng 

Cho ñieåm M vaø ñöôøng thaúng . Goïi H laø 

hình chieáu cuûa M leân . Ñoä daøi ñoaïn thaúng 

MH ñöôïc goïi laø khoaûng caùch töø  ñieåm M 

ñeán ñöôøng thaúng a.   

 

 

 

 

 MH laø nhoû nhaát so vôùi khoaûng 

caùch töø M ñeán moïi dieåm cuûa . 

 MH = 0    M   

 Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán moät maët 

phaúng 

Cho ñieåm O vaø mp(P). Goïi H laø hình chieáu 

cuûa O leân mp(P). 

Ñoä daøi cuûa ñoaïn thaúng OH ñöôïc goïi laø 

khoaûng caùch töø O ñeán mp(P) 

 

 

 MH laø nhoû nhaát so vôùi khoaûng 

caùch töø M ñeán moïi ñieåm cuûa 

mp(P) 

 MH = 0    M mp(P) 

 

 Khoaûng caùch giöõa ñöôøng thaúng vaø maët 

phaúng song song 

Khoaûng caùch giöõa ñöôøng thaúng a vaø mp(P) 

song song vôùi a laø khoaûng caùch töø moät ñieåm 

naøo ñoù cuûa a ñeán mp(P). 

 

 

Neáu a // mp(P)  

thì d(A ; (mp(P)) = d(B ; (mp(P)) 

 Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song 

song 

Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song 

laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kyø cuûa maët 

phaúng naøy ñeán maët phaúng kia. 

 

 

 

Neáu mp(P) // mp(Q)  

thì d(mp(P) ; mp(Q)) = 

= d(A ; (mp(Q)) = d(K ; (mp(P)) 

 Ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng 

thaúng cheùo nhau a vaø b 

Ñöôøng thaúng c caét caû a vaø b ñoàng thôøi vuoâng 

goùc vôùi caû a vaø b neân ñöôøng thaúng c laø 

ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng 

cheùo nhau a vaø b.  

Neáu 




















Jbc

Jbc

Iac

Iac

  

thì c laø ñöôøng vuoâng goùc chung 

cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a 

vaø b.  

 Ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng 

thaúng cheùo nhau. 

Neáu ñöôøng vuoâng goùc chung caét hai ñöôøng 

thaúng cheùo nhau taïi I vaø J thì ñoaïn thaúng IJ 

goïi laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng 

thaúng. 

 

 

IJ
bIJ

aIJ









 laø ñoaïn vuoâng goùc 

chung cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau a vaø b.  

 Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau 

Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau laø ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa 

hai ñöôøng thaúng ñoù. 

 

 

a vaø b cheùo nhau   IJ = d(a ; b) 

= d(a ; mp(Q)) = d(b ; mp(P)) = 

=d(mp(P) ; mp(Q)) 

(IJ laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa 

hai ñöôøng thaúng a, b) 
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 KHOAÛNG CAÙCH TÖØ MOÄT ÑIEÅM ÑEÁN MOÄT MAËT PHAÚNG 

 Khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (P) laø ñoä daøi ñoaïn thaúng AH  mp(P) vôùi H  d. 

 Khoaûng caùch giöõa moät ñöôøng thaúng laø moät maët phaúng song song vôùi noù laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát 

kyø cuûa ñöôøng thaúng ñeán maët phaúng ñoù. 

 Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kyø cuûa maët phaúng naøy ñeán 

maët phaúng kia. 

 

 
 

ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC VUOÂNG TAÏI B 

 

 

   
 

ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC CAÂN TAÏI A ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC ÑEÀU    ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC VUOÂNG CAÂN TAÏI A 

 

 

  
  

         TÖÙ DIEÄN VUOÂNG  ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC VUOÂNG TAÏI A ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC 3 GOÙC NHOÏN 

 

 

  
 

ÑAÙY LAØ TAM GIAÙC COÙ MOÄT GOÙC TUØ TAÏI B 
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HÌNH HOÏC LÔÙP 11 – CHÖÔNG III  ........................................................................................................................... GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

I. MOÄT SOÁ LOAÏI GOÙC GIÖÕA ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG THÖÔØNG GAËP ÑOÁI VÔÙI HÌNH CHOÙP 

 

 

 

II. GOÙC GIÖÕA HAI MAËT PHAÚNG 
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III. CAÙC DAÏNG KHOAÛNG CAÙCH TRONG KHOÂNG GIAN 
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 DAÏNG 1 : TÌM KHOAÛNG CAÙCH TÖØ MOÄT ÑIEÅM ÑEÁN MOÄT ÑÖÔØNG THAÚNG 

 

 

 

 

 DAÏNG 2 : TÌM KHOAÛNG CAÙCH TÖØ MOÄT ÑIEÅM ÑEÁN MOÄT MAËT PHAÚNG 

Khoaûng caùch töø moät ñieåm M ñeán maët phaúng () laø MH, vôùi H laø hình chieáu 

vuoâng goùc cuûa ñieåm M treân maët phaúng (). Kyù hieäu d(M, ()) = MH. 

Do ñoù, muoán tìm khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán moät maët phaúng, tröôùc heát ta phaûi 

tìm hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm ñoù treân maët phaúng. 

Ta coù theå söû duïng moät trong caùc caùch sau: 
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Moät soá chuù yù quan troïng khi giaûi toaùn 

 

 

 

 DAÏNG 3 : TÌM KHOAÛNG CAÙCH GIÖÕA ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG SONG SONG. KHOAÛNG 

CAÙCH GIÖÕA HAI MAËT PHAÚNG SONG SONG. 
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 DAÏNG 4 : KHOAÛNG CAÙCH GIÖÕA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG CHEÙO NHAU TRONG KHOÂNG GIAN 

Coù 3 caùch ñeå tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau trong khoâng gian: 
 

 Caùch 1 : Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau baèng ñöôøng vuoâng goùc chung. 

 

 

 

 Caùch 2 : Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau baèng caùch quy veà tìm khoaûng caùch töø moät 

ñieåm ñeán moät maët phaúng. 

 

 

 Caùch 3 : Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau baèng caùch quy veà tìm khoaûng caùch giöõa hai 

maët phaúng song song. 

 

 

 

---------- 
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MOÄT SOÁ KIEÁN THÖÙC CAÀN NHÔÙ TRONG QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC 

I. CAÙC ÑÒNH NGHÓA CUÛA KHAÙI NIEÄM VUOÂNG GOÙC TRONG KHOÂNG GIAN 

1) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng baát kì a vaø b trong khoâng gian laø goùc taïo bôûi hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït 

song song vôùi a vaø b. Goùc ñoù nhoû nhaát laø 0
o
 vaø lôùn nhaát laø 90

o
. Hai ñöôøng thaúng ñöôïc goïi laø vuoâng goùc vôùi 

nhau neáu goùc giöõa chuùng baèng 90
o
. Hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc coù theå caét nhau hoaëc khoâng caét nhau. 

2) Neáu ñöôøng thaúng d vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng thì noù vuoâng goùc vôùi moïi ñöôøng thaúng naèm trong maët 

phaúng. 

 Ñeå chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) chæ caàn chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc 

vôùi hai ñöôøng thaúng caét nhau cuûa maët phaúng (P). 

3) Hai maët phaúng goïi laø vuoâng goùc vôùi nhau neáu moät trong hai maët phaúng ñoù chöùa moät ñöôøng thaúng vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng kia. 

 Chuù yù : 

1) Neáu ñöôøng thaúng a khoâng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) thì goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø maët phaúng (P) laø 

goùc giöõa a vaø hình chieáu a’ cuûa noù treân (P). 

2) Goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc vôùi hai maët phaúng ñoù. 

    (Hai maët phaúng goïi laø vuoâng goùc vôùi nhau neáu goùc giöõa chuùng baèng 90) 

3) Nhò dieän : laø hình hôïp bôûi hai nöûa maët phaúng coù bôø chung, bôø chung naøy goïi laø caïnh cuûa nhò dieän. 

4) Dieän tích hình chieáu : neáu S laø dieän tích cuûa moät ña giaùc phaúng, S’ laø dieän tích hình chieáu cuûa ña giaùc 

ñoù treân maët phaúng (P), vaø  laø goùc giöõa maët phaúng chöùa ña giaùc vaø mp(P) thì ta coù coâng thöùc : S’ = Scos. 

II. CAÙC TÍNH CHAÁT 

1) Qua moät ñieåm ñaõ cho coù duy nhaát moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng ñaõ cho. 

2) Qua moät ñieåm ñaõ cho coù duy nhaát moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng ñaõ cho. 

3) Qua moät ñöôøng thaúng a ñaõ cho coù duy nhaát moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) ñaõ cho neáu a 

khoâng vuoâng goùc vôùi (P). Neáu a vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) thì moïi maët phaúng qua a ñeàu vuoâng goùc vôùi 

maët phaúng (P). 

4) Hai maët phaúng cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba thì giao tuyeán cuûa hai maët phaúng ñoù (neáu coù) cuõng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba. 

5) Hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng thì song song vôùi nhau. 

6) Hai maët phaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng thì song song vôùi nhau. 

7) Ñöôøng thaúng a vaø maët phaúng (P) cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng (hoaëc moät maët phaúng) thì a song 

song maët phaúng (P) hoaëc a naèm treân maët phaúng (P). 
 

8) Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng, goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng, goùc giöõa hai maët phaúng. 

 Tröôùc tieân ta xaùc ñònh caùc goùc naøy döïa vaøo ñònh nghóa : 

a) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau ñöôïc xaùc ñònh baèng goùc giöõa hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït 

song song vôùi hai ñöôøng thaúng ñaõ cho. 

b) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi ñöôøng thaúng ñoù vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

noù treân maët phaúng. 

c) Goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc vôùi hai maët phaúng ñoù. 

Trong tröôøng hôïp hai maët phaúng caét nhau thì goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi hai ñöôøng thaúng 

laàn löôït naèm trong hai maët phaúng vaø vuoâng goùc vôùi giao tuyeán taïi moät ñieåm. 

Sau ñoù döïa vaøo caùc heä thöùc lieân heä giöõa goùc vôùi ñoä daøi trong hình hoïc phaúng ñeå xaùc ñònh goùc ñoù. 

III. CAÙC KHAÙI NIEÄM LIEÂN QUAN ÑEÁN TÍNH VUOÂNG GOÙC 

1) Pheùp chieáu vuoâng goùc leân maët phaúng (P) : laø pheùp chieáu song song leân maët phaúng (P) theo phöông laø 

ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) : hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm M trong khoâng gian laø chaân 

ñöôøng vuoâng goùc haï töø M xuoáng maët phaúng (P). 

2) Ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc : cho ñöôøng thaúng a’ laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñöôøng thaúng a treân maët 

phaúng (P) vaø b laø moät ñöôøng thaúng naèm trong (P). Trong tröôøng hôïp ñoù : ñöôøng thaúng b vuoâng goùc vôùi 

ñöôøng thaúng a khi vaø chæ khi b vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng a’. 
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3) Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng : laø maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñoaïn thaúng ñoù taïi trung ñieåm 

cuûa noù. Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng AB chính laø quyõ tích nhöõng ñieåm caùch ñeàu hai ñieåm A vaø B. 

IV. MOÄT SOÁ PHÖÔNG PHAÙP CHÖÙNG MINH 

1) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi nhau 

Ñeå giaûi caùc baøi taäp loaïi naøy ta thöôøng duøng caùc caùch sau : 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng naøy vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng kia. 

b) Duøng ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc. 

c) Chöùng minh ñöôøng thaúng naøy vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng (hay moät maët phaúng) song song vôùi ñöôøng 

thaúng kia. 

d) Ñöa veà chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc trong maët phaúng neáu hai ñöôøng thaúng ñoù naèm trong cuøng 

moät maët phaúng (duøng caùc heä thöùc löôïng trong tam giaùc, tính chaát ñöôøng cheùo cuûa hình thoi, hình vuoâng, 

goùc noäi tieáp trong nöûa ñöôøng troøn, ñònh lí Pitago … ) 

2) Chöùng minh moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng (ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi mp()) 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi hai ñöôøng thaúng caét nhau naèm trong maët phaúng (). 

b) Chöùng minh ñöôøng thaúng a song song vôùi moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (). 

c) Chöùng minh ñöôøng thaúng a  maët phaúng (), trong ñoù maët phaúng ()  maët phaúng () vaø a vuoâng goùc 

vôùi giao tuyeán cuûa maët phaúng () vaø maët phaúng (). 

d) Chöùng minh ñöôøng thaúng a laø giao tuyeán cuûa hai maët phaúng caét nhau cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (). 

3) Chöùng minh hai maët phaúng vuoâng goùc vôùi nhau 

a) Chöùng minh moät trong hai maët phaúng coù chöùa moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng kia. 

b) Chöùng minh goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc vuoâng. 

4) Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng, goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng, goùc giöõa hai maët phaúng. 

 Tröôùc tieân ta xaùc ñònh caùc goùc naøy döïa vaøo ñònh nghóa : 

1) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau ñöôïc xaùc ñònh baèng goùc giöõa hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït 

song song vôùi hai ñöôøng thaúng ñaõ cho. 

2) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi ñöôøng thaúng ñoù vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

noù treân maët phaúng. 

3) Goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc vôùi hai maët phaúng ñoù. 

Trong tröôøng hôïp hai maët phaúng caét nhau thì goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi hai ñöôøng thaúng 

laàn löôït naèm trong hai maët phaúng vaø vuoâng goùc vôùi giao tuyeán taïi moät ñieåm. 

 Sau ñoù döïa vaøo caùc heä thöùc lieân heä giöõa goùc vôùi ñoä daøi trong hình hoïc phaúng ñeå xaùc ñònh goùc ñoù. 
 

V. KHOAÛNG CAÙCH GIÖÕA HAI ÑÖÔØNG THAÚNG CHEÙO NHAU 

1) Ñònh nghóa : Cho hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b. Neáu ñöôøng thaúng  caét caû a 

vaø b laàn löôït taïi M vaø N, ñoàng thôøi vuoâng goùc vôùi caû a vaø b, thì ñöôøng thaúng  ñöôïc 

goïi laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b. Ñoä daøi ñoaïn 

MN ñöôïc goïi laø khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b. 

2) Caùch tìm ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b : 

Cho hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b. Khi ñoù coù duy nhaát moät maët phaúng () chöùa 

b vaø song song vôùi a. Goïi () laø maët phaúng ñi qua a vaø vuoâng goùc vôùi (). Maët phaúng () caét b taïi N vaø caét 

() theo giao tuyeán a’. Goïi  laø ñöôøng thaúng ñi qua N vaø vuoâng goùc vôùi () thì  naèm trong () vaø caét a taïi 

M. Nhö vaäy  cuøng vuoâng goùc vôùi caû a vaø b neân  chính laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng 

cheùo nhau a vaø b, coøn ñoä daøi ñoaïn MN laø khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau ñoù. 

 Nhaän xeùt :  

1) Khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán ñöôøng thaúng d laø ñoä daøi ñoaïn thaúng AH  d vôùi H  d. 

2) Khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (P) laø ñoä daøi ñoaïn thaúng AH  mp(P) vôùi H  d. 

3) Khoaûng caùch giöõa moät ñöôøng thaúng laø moät maët phaúng song song vôùi noù laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát 

kyø cuûa ñöôøng thaúng ñeán maët phaúng ñoù. 

4) Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kyø cuûa maët phaúng naøy ñeán 

maët phaúng kia. 
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5) Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b laø ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa chuùng. 

Khoaûng caùch ñoù cuõng baèng: 

 Khoaûng caùch giöõa moät trong 2 ñöôøng thaúng ñoù vaø maët phaúng song song vôùi noù chöùa ñöôøng thaúng coøn laïi. 

 Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song laàn löôït chöùa hai ñöôøng thaúng ñoù. 

 Chuù yù : Khi bieát d(A , ()) = x 

 Neáu MA // ()  d(M , ()) = d(A , ()) 

 Neáu MA  () = I 
  
   IA

IM

,Ad

,Md





  

VI. HÌNH LAÊNG TRUÏ 

 Khoái laêng truï coù maët beân laø hình bình haønh, caùc caïnh beân song 

song vaø baèng nhau. 

 Khoái laêng truï ñöùng laø laêng truï coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

Do ñoù, trong laêng truï ñöùng thì caïnh beân cuõng laø chieàu cao vaø caùc 

maët beân laø nhöõng hình chöõ nhaät naèm trong maët phaúng vuoâng goùc 

vôùi ñaùy. 

 Khoái laêng truï ñeàu laø laêng truï ñöùng coù ñaùy laø ña giaùc ñeàu. Trong laêng truï ñeàu thì caùc maët beân laø nhöõng 

hình chöõ nhaät baèng nhau.  

VII. HÌNH HOÄP 

1) Hình hoäp laø hình laêng truï töù giaùc coù ñaùy laø hình bình haønh. 

2) Caùc yeáu toá cuûa hình hoäp:  

 Coù 6 maët ñeàu laø hình bình haønh trong ñoù coù 3 caëp maët ñoái dieän baèng nhau coù theå choïn laøm ñaùy. 

 Coù 8 ñænh vaø 12 caïnh chia laøm 3 nhoùm, moãi nhoùm 4 caïnh song song vaø baèng nhau. 

 Coù 4 ñöôøng cheùo: AC’, A’C, BD’, B’D ñoàng qui taïi O laø trung ñieåm cuûa moäi ñoaïn. Ñieåm O goïi laø taâm 

hình hoäp. 

 Chuù yù : 

_ Hình hoäp ñöùng laø hình hoäp coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

_ Hình hoäp chöõ nhaät laø hình hoäp ñöùng coù ñaùy laø hình chöõ nhaät. 

_ Hình laäp phöông laø hình hoäp chöõ nhaät coù ba kích thöôùc baèng nhau. 
 

VIII. HEÄ THÖÙC LÖÔÏNG TRONG TAM GIAÙC 

1) Ñònh lyù haøm cosin :   2) Ñònh lyù haøm sin :   4) Ñònh lyù veà trung tuyeán : 
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2
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2
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  2bc cosA  

    b
2
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2
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  2ac cosB 

    c
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2
  2ab cosC 

 

3) Coâng thöùc tính dieän tích tam giaùc : 

Goïi 

2

cba
p


  laø nöûa chu vi cuûa tam giaùc ABC, ta coù: 
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1
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3) S = )cp)(bp)(ap(p    (coâng thöùc Heâroâng)  4) S = 

R4

abc
  5) S = p.r 

IX. HEÄ THÖÙC LÖÔÏNG TRONG TAM GIAÙC VUOÂNG  
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Heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng: 

1) BC
2
 = AB

2
 + AC

2
   2) AB

2
 = BC.BH  

3) AC
2
 = BC.CH   4) AH

2
 = HB.HC  

5) AB.AC = AH.BC   6)
1 1 1

2 2 2AH AB AC
       


