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ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 
 

 

I. GIAO TUYEÁN CUÛA HAI MAËT PHAÚNG 

BAØI 1 : Cho töù dieän ABCD vaø I laø moät ñieåm treân caïnh CD.  

a) Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa maët phaúng qua A, B, I vôùi caùc maët cuûa töù dieän ABCD. 

b) Goïi M, N laø trung ñieåm cuûa AB, AC. Tìm giao tuyeán cuûa (BCD)  (DMN). 

BAØI 2 : Cho S laø moät ñieåm khoâng thuoäc maët phaúng hình thang ABCD (AB // CD vaø AB > CD).  

a) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAC) vôùi  (SBD). 

b) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAD) vôùi (SBC).  

c) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAB) vôùi (SCD).  

BAØI 3 : Cho töù giaùc ABCD coù caùc caëp caïnh ñoái khoâng song song vaø S laø moät ñieåm khoâng thuoäc maët phaúng 

cuûa töù giaùc.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAC) vôùi (SBD). 

b) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAB) vôùi (SCD).  

c) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SAD) vôùi (SBC).  

BAØI 4 : Cho töù dieän ABCD. Goïi I, J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AC vaø BC. K laø moät ñieåm treân caïnh BD sao 

cho KD < KB. Tìm giao tuyeán cuûa (IJK) vôùi caùc maët phaúng (ACD) vaø (ABD). 

BAØI 5 : Cho 4 ñieåm A, B, C, D khoâng cuøng naèm trong moät maët phaúng. Goïi I, J laø trung ñieåm cuûa AD, BC. 

a) Tìm giao tuyeán cuûa (IBC) vaø (JAD).   

b) Goïi M  AB vaø N  AC. Tìm giao tuyeán cuûa (IBC) vaø (DMN). 

BAØI 6 : Cho töù dieän SABC. Goïi I, J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB, AC.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa (SBJ) vaø (SCI).   

b) Tìm giao tuyeán cuûa (SIJ) vaø (SBC).   

BAØI 7 : Cho töù dieän ABCD, M laø moät ñieåm beân trong ABD, N laø moät ñieåm beân trong ACD.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa (AMN) vaø (BCD). 

b) Tìm giao tuyeán cuûa (DMN) vaø (ABC). 

BAØI 8 : Cho töù dieän ABCD. Goïi I, P laø trung ñieåm cuûa AB, BM vaø M laø moät ñieåm di ñoäng treân CD. 

a) Chöùng minh raèng IM vaø AP moãi ñöôøng luoân luoân naèm trong moät maët phaúng coá ñònh khi M di ñoäng treân 

caïnh CD. 

b) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng coá ñònh treân. 

BAØI 9 : Cho töù dieän ABCD. Laáy M  AB vaø N  AC sao cho MN khoâng song song vôùi BC. Goïi I laø moät 

ñieåm beân trong BCD. Tìm giao tuyeán cuûa (MNI) vôùi caùc maët phaúng (BCD), (ABD) vaø (ACD). 

BAØI 10 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø töù giaùc ABCD coù hai caïnh ñoái dieän khoâng song song. Laáy ñieåm 

M thuoäc mieàn trong cuûa SCD.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (SBM) vaø (SCD). 

b) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (ABM) vaø (SCD).  

c) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (ABM) vaø (SAC).  

BAØI 11 : Cho S laø moät ñieåm khoâng thuoäc maët phaúng hình thang ABCD (AD // BC vaø AD > BC). Goïi M, N, 

P laø caùc ñieåm laàn löôït thuoäc caùc caïnh SA, SB, SD sao cho SA = 3SM, SB = 2SN, SD = 2SP.  

Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa (MNP) vôùi caùc maët phaúng (ABCD), (SBC). 

BAØI 12 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø moät hình bình haønh. Goïi H, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa 

caùc caïnh SA, SD. Goïi M laø moät ñieåm treân caïnh SC sao cho SM > MC. Tìm giao tuyeán cuûa (HNM) vôùi caùc 

maët phaúng (SBC), (ABCD). 

BAØI 13 : Cho töù dieän ABCD. goïi O laø moät ñieåm beân trong BCD, M laø moät ñieåm treân AO. 

a) Tìm giao tuyeán cuûa (MCD) vôùi caùc maët phaúng (ABC) vaø (ABD). 

b) I, J laø hai ñieåm treân BC vaø BD sao cho IJ khoâng song song vôùi CD. Tìm giao tuyeán cuûa (IJM) vaø (ACD). 
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BAØI 14 : Cho töù dieän ABCD vaø O  ACD. Goïi I, J laàn löôït treân BC, BD sao cho IJ khoâng song song CD.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa (OIJ) vaø (ACD).  

b) Goïi N  ABD sao cho JN  AB taïi Q. Tìm (ONJ)  (ABC). 

 

II. GIAO ÑIEÅM CUÛA ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG 

BAØI 15 : Cho töù dieän ABCD. Laáy M  AB, N  AC, P  AD khoâng truøng vôùi ñænh cuûa töù dieän. Xaùc ñònh 

giao ñieåm E cuûa MN vaø (BCD), giao ñieåm F cuûa MP vaø (BCD), giao ñieåm Q cuûa NP vaø (BCD) (neáu coù). 

BAØI 16 : Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD, M laø trung ñieåm cuûa SA. Treân caïnh SC laáy ñieåm N sao cho NS = 

3NC. Tìm giao ñieåm cuûa MN vôùi (ABCD) vaø giao ñieåm cuûa SD vôùi (BMN). 

BAØI 17 : Cho töù dieän ABCD. Goïi K laø trung ñieåm cuûa AD vaø G laø troïng taâm cuûa ABC. Tìm giao ñieåm 

cuûa GK vaø maët phaúng (BCD). 

BAØI 18 : Cho töù dieän SABC, ñieåm M  SAB, ñieåm N  SBC. Xaùc ñònh giao ñieåm cuûa MN vaø (ABC). 

BAØI 19 : Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, caïnh ñaùy lôùn AB. Goïi M vaø N laàn löôït laø 

trung ñieåm cuûa caùc caïnh SB vaø SC. Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng SD vôùi (AMN). 

BAØI 20
 
: Cho töù dieän MNPQ. Goïi E, F laàn löôït laø trung ñieåm cuûa MN, PQ. Laáy A  MQ vaø B  MP thoûa 

AB khoâng song song PQ.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (EPQ) vaø (FMN). 

b) Tìm giao tuyeán cuûa maët phaúng (NAB) vaø (NPQ).  

c) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng AB vôùi (EPQ).  

BAØI 21 : Cho 4 ñieåm A, B, C, D khoâng cuøng naèm trong moät maët phaúng. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm 

cuûa AC vaø BC. Treân ñoaïn BD, ta laáy ñieåm P sao cho BP = 3PD.  

a) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng CD vôùi (MNP).  

b) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng AD vôùi (MNP).  

BAØI 22 : Cho 4 ñieåm S, A, B, C khoâng cuøng naèm trong moät maët phaúng. Goïi I vaø H laàn löôït laø trung ñieåm 

cuûa SA vaø AB. Treân ñoaïn SC, ta laáy ñieåm K sao cho CK = 3KS. 

a) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng BC vôùi (IHK).  

b) Goïi M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn IH. Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng KM vôùi (ABC). 

BAØI 23 : Cho hình choùp tam giaùc SABC. Goïi M  ABC vaø I  SAB. 

a) Tìm  BC  (SAM).     

b) Giaû söû MI caét (SBC) taïi E, xaùc ñònh giao ñieåm E naøy. 

BAØI 24 : Cho töù dieän ABCD. M vaø N laø hai ñieåm laàn löôït treân AC vaø AD. O laø moät ñieåm beân trong BCD. 

Tìm giao ñieåm cuûa MN vaø (ABO) ; AO vaø (BMN). 

BAØI 25
 
: Cho I, J laàn löôït laø hai ñieåm naèm beân trong ABC vaø ABD cuûa töù dieän ABCD. M laø moät ñieåm 

tuøy yù treân CD. Tìm giao ñieåm cuûa IJ vaø (ABM). 

BAØI 26
 
: Cho hình choùp S.ABCD. Goïi M, N töông öùng laø caùc ñieåm thuoäc SC, BC. Tìm giao ñieåm cuûa SD 

vaø (AMN). 

BAØI 27
 
: Cho hình bình haønh ABCD taâm O naèm trong maët phaúng (P) vaø moät ñieåm S naèm ngoaøi (P). Goïi M 

laø ñieåm naèm giöõa S vaø A, N laø ñieåm naèm giöõa S vaø B.  

a) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng SO vôùi (CMN).  

b) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng SD vôùi (CMN).  

BAØI 28 : Cho töù giaùc ABCD naèm trong mp() coù hai caïnh AB vaø CD khoâng song song. Goïi S laø moät ñieåm 

naèm ngoaøi mp() vaø M laø trung ñieåm ñoaïn thaúng SC. 

a) Tìm N = SD  (MAB).     

b) Goïi O = AC  BD. Chöùng minh ba ñöôøng thaúng SO, AM vaø BN ñoàng quy. 

BAØI 29 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø moät hình bình haønh, O laø taâm cuûa ñaùy. M, N laàn löôït laø trung 

ñieåm cuûa SA, SC. Goïi (P) laø maët phaúng qua M, N vaø B. 

a) Tìm giao ñieåm K cuûa SD vaø maët phaúng (P). 

b) Xaùc ñònh caùc giao ñieåm E, F cuûa DA, DC vôùi mp(P) vaø chöùng toû raèng ba ñieåm E, B, F thaúng haøng. 
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BAØI 30 : Cho hình thang ABCD (AB//CD) coù AB = 2.CD. Ñieåm S  (ABCD). Goïi M laø trung ñieåm SB. 

a) Tìm (SAD)  (SBC).   

b) Tìm giao ñieåm N cuûa SC vaø (AMD) vaø chöùng minh raèng SN = 2.NC 

c) Tìm DM  (SAC) vaø (CDM)  (SAB). 

BAØI 31 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh taâm O vaø M laø trung ñieåm cuûa SC. 

a) Tìm mp(SAC)  mp(SBD).   

b) Tìm giao ñieåm I cuûa AM vaø (SBD). Chöùng minh IA = 2IM. 

c) Tìm giao ñieåm F = SD  (ABM). Chöùng minh F laø trung ñieåm cuûa SD vaø ABMF laø moät hình thang. 

d) Goïi N laø moät ñieåm tuøy yù laáy treân caïnh AB. Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng MN vôùi (SBD). 

BAØI 32 : Cho töù dieän ABCD. Treân caïnh AB laáy ñieåm I vaø laáy caùc ñieåm J, K laàn löôït laø ñieåm thuoäc mieàn 

trong caùc BCD vaø ACD. Goïi T laø giao ñieåm cuûa JK vôùi (ABC). 

a) Haõy xaùc ñònh ñieåm T.    

b) Tìm giao tuyeán cuûa (IJK) vôùi caùc maët cuûa töù dieän ABCD. 

BAØI 33 : Cho töù dieän ABCD. Treân ñoaïn AB laáy ñieåm I, trong tam giaùc BCD laáy ñieåm J vaø trong tam giaùc 

ACD laáy ñieåm K. Tìm giao ñieåm cuûa CD vaø AD vôùi maët phaúng (IJK). 

BAØI 34 : Goïi M, N laø nhöõng ñieåm baát kyø naèm trong maët (BCD), (ACD) cuûa töù dieän ABCD. Xaùc ñònh giao 

ñieåm P, Q cuûa ñöôøng thaúng MN vôùi hai maët phaúng (ABC), (ABD). 

BAØI 35 : Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, caïnh ñaùy lôùn AB. Goïi I, J, K laø ba ñieåm treân SA, 

AB, BC. Tìm giao ñieåm cuûa IK vôùi (SBD) ; SD vôùi (IJK). 

BAØI 36
 
: Cho hình choùp SABCD vôùi ñaùy laø hình thoi ABCD, AC  BD = O. Laáy M  SD vaø N  (ABCD). 

a) Tìm giao tuyeán mp(SAB) vaø mp(SMN).          

b) Laáy P  SB. Tìm giao ñieåm cuûa mp(AMP) vaø SC taïi Q. 

c) MP  AQ = E. Chöùng minh S, E, O thaúng haøng (Giaû söû ôû ñaây khoâng coù söï song song) 

 

III. THIEÁT DIEÄN CUÛA HÌNH CHOÙP 

BAØI 37 : Cho töù dieän ABCD. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AC vaø BC, P laø ñieåm treân caïnh BD 

sao cho PB = 3.PD. Xaùc ñònh thieát dieän cuûa töù dieän ABCD vaø (MNP). 

BAØI 38 : Hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø moät hình bình haønh. Goïi H, K laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc 

caïnh CB, CD. M laø ñieåm baát kyø treân caïnh SA. Tìm thieát dieän cuûa hình choùp vôùi (MHK). 

BAØI 39 : Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD, ñieåm M  SCD. Tìm thieát dieän cuûa (ABM) vôùi hình choùp. 

BAØI 40 : Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD. Trong SBC laáy ñieåm M, trong SCD laáy ñieåm N. Tìm thieát dieän 

cuûa hình choùp S.ABCD vaø maët phaúng (AMN). 

BAØI 41 : Cho hình choùp ñænh S coù ñaùy laø hình thang ABCD vôùi AB laø ñaùy lôùn. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung 

ñieåm cuûa caùc caïnh SB vaø SC. Tìm thieát dieän cuûa hình choùp S.ABCD vôùi (AMN). 

BAØI 42 : Cho hình choùp ABCD. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB vaø CD, P laø ñieåm treân caïnh AD 

sao cho AP > PD. Haõy tìm thieát dieän cuûa hình choùp ABCD khi caét bôûi maët phaúng (MNP). 

 

IV. TÆ SOÁ CUÛA HAI ÑOAÏN THAÚNG 

BAØI 43 : Cho hình choùp S.ABCD, ABCD laø töù giaùc coù caùc caëp caïnh ñoái khoâng song song nhau. Goïi M, E 

laø trung ñieåm SA, AC ; F  CD sao cho CD

3

1
CF   

a) Tìm giao tuyeán cuûa (SAB) vaø (SCD). 

b) Tìm giao ñieåm N cuûa SD vaø (MEF). Tính 

ND

NS
. 

c) Goïi H = SE  CM ; K = MF  NE. Chöùng minh ba ñieåm D, H, K thaúng haøng. 

d) Tính caùc tæ soá sau : 

HC

HM
 ; 

HE

HS
 ; 

KF

KM
 ; 

KE

KN
 ; 

KD

KH
. 
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BAØI 44 : Cho töù dieän ABCD. Treân caùc caïnh AB, AC, BD laàn löôït laáy ba ñieåm E, F, G sao cho 

3

1

AB

AE
  ; 

2

1

AC

AF
  ; 

4

1

DB

DG
 . 

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (EFG) vaø (BCD). 

b) Tìm giao ñieåm H cuûa ñöôøng thaúng CD vôùi maët phaúng (EFG). Tính tæ soá 

HD

HC
. 

c) Tìm giao ñieåm I cuûa ñöôøng thaúng AD vôùi maët phaúng (EFG). Tính tæ soá 

ID

IA
. 

d) Chöùng minh ba ñieåm F, H, I thaúng haøng. 

e) Goïi J laø trung ñieåm cuûa BC, AJ caét EF taïi K. Tính tæ soá 

AJ

AK
. 

V. KHOÁI LAÊNG TRUÏ ÑÖÙNG 

BAØI 45 : Cho hình laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’. 

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (BA’C’). 

b) Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AA’ vaø BC. Tìm giao ñieåm cuûa B’C’ vôùi maët phaúng (AA’N) vaø giao 

ñieåm cuûa MN vôùi (AB’C’). 

BAØI 46 : Cho hình laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Caùc maët beân ABB’A’, 

ACC’A’ laø hình vuoâng coù taâm laàn löôït laø I vaø J. Goïi O laø taâm ñöôøng troøn tam giaùc ABC. 

a) Chöùng minh IJ song song vôùi (ABC). 

b) Xaùc ñònh thieát dieän cuûa laêng truï vôùi maët phaúng (IJO). 
 

VI. KHOÁI LAÊNG TRUÏ XIEÂN 

BAØI 47 : Cho hình laêng truï ABC.A’B’C’.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (BA’C’). 

b) Goïi M, N laàn löôït laø hai ñieåm baát kyø treân AA’ vaø BC. Tìm giao ñieåm cuûa B’C’ vôùi maët phaúng (AA’N vaø 

giao ñieåm cuûa MN vôùi (AB’C’). 

BAØI 48 : Cho hình laêng truï ABC.A’B’C’. Goïi M, M’ laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh BC, B’C’. 

a) Chöùng minh AM song song vôùi A’M’. 

b) Tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng A’M vaø maët phaúng (AB’C’). 

c) Tìm giao tuyeán d cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (BA’C’). 

d) Tìm giao ñieåm G cuûa ñöôøng thaúng d vôùi maët phaúng (AM’M). Chöùng minh G laø troïng taâm cuûa AB’C’. 

BAØI 49 : Cho hình laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’. Goïi H laø trung ñieåm cuûa A’B’. 

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (ABC). 

b) Chöùng minh raèng CB’ song song vôùi (AHC’). 

BAØI 50 : Cho hình laêng truï ABC.A’B’C’.  

a) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng (AB’C’) vaø (BA’C’). 

b) Goïi M, N laàn löôït laø hai ñieåm baát kyø treân AA’ vaø BC. Tìm giao ñieåm cuûa B’C’ vôùi maët phaúng (AA’N) 

vaø giao ñieåm cuûa MN vôùi (AB’C’). 

 

VII. HÌNH HOÄP 

BAØI 52 : Cho hình laäp phöông ABCD.A’B’C’D’. Goïi M, N, P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AA’, AD, DC. Tìm 

thieát dieän taïo bôûi maët phaúng ñi qua ba ñieåm M, N, P vôùi hình laäp phöông. 

BAØI 53 : Cho hình laäp phöông ABCD.A’B’C’D’. Goïi M, N, P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa DC, AD, BB’. Tìm 

thieát dieän taïo bôûi maët phaúng (MNP) vôùi hình hoäp vaø giao tuyeán cuûa (MNP) vôùi (A’B’C’D’). 

 

---------- 
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CHÖÔNG II :  ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG TRONG KHOÂNG GIAN -– QUAN HEÄ SONG SONG 

 

§1.ÑAÏI CÖÔNG VEÀ ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 
 

I. MÔÛ ÑAÀU VEÀ HÌNH HOÏC KHOÂNG GIAN    

1) Maët phaúng           

_ Maët hoà nöôùc yeân laëng, maët baûng, trang giaáy… cho ta hình aûnh cuûa moät phaàn maët phaúng. 

_ Ñeå bieåu dieãn cho moät phaàn cuûa maët phaúng ngöôøi ta thöôøng veõ moät hình bình haønh. 

_ Ñeå kyù hieäu maët phaúng ngöôøi ta duøng 1 chöõ caùi ñaët trong daáu ngoaëc ( ) : maët phaúng (P) hoaëc mp(P) hoaëc 

mp(ABC) hoaëc coù theå ñôn giaûn laø (P). 

2) Töông quan cô baûn giöõa ñieåm, ñöôøng thaúng, maët phaúng 

 

  A   a 

                   P  

       Ñieåm A        Ñöôøng thaúng a           Maët phaúng (P) 

 

           B       Kyù hieäu : 

                A    A  (P) vaø B  (P) 

            P               a   a (P) 

 

3) Caùch xaùc ñònh maët phaúng           

Moät maët phaúng ñöôïc xaùc ñònh khi bieát moät trong caùc yeáu toá sau : 

 1) Ba ñieåm khoâng thaúng haøng. 

 2) Moät ñieåm vaø moät ñöôøng thaúng khoâng ñi qua ñieåm aáy. 

 3) Hai ñöôøng thaúng caét nhau. 

 4) Hai ñöôøng thaúng song song. 

 5) Moïi hình phaúng. 

      
 

II. CAÙC TÍNH CHAÁT THÖØA NHAÄN CUÛA HÌNH HOÏC KHOÂNG GIAN  

1) Caùc tính chaát thöøa nhaän cuûa hình hoïc khoâng gian        

a) Tính chaát 1 : Coù moät vaø chæ moät ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm phaân bieät cho tröôùc.  

b) Tính chaát 2 : Coù moät vaø chæ moät maët phaúng ñi qua ba ñieåm khoâng thaúng haøng cho tröôùc. 

c) Tính chaát 3 : Toàn taïi boán ñieåm khoâng cuøng naèm treân moät maët phaúng. 

d) Tính chaát 4 : Neáu hai maët phaúng phaân bieät coù moät ñieåm chung thì chuùng coù moät ñöôøng thaúng chung duy 

nhaát chöùa taát caû caùc ñieåm chung cuûa hai maët phaúng ñoù. 

e) Tính chaát 5 : Trong moãi maët phaúng, caùc keát quaû ñaõ bieát cuûa hình hoïc phaúng ñeàu ñuùng. 

 

2) Moät soá ñònh lyù cuûa hình hoïc khoâng gian      

a) Ñònh lyù 1 : (Giao tuyeán cuûa hai maët phaúng) 

Neáu hai maët phaúng phaân bieät coù moät ñieåm chung thì chuùng coù  

moät ñöôøng thaúng  chung duy nhaát chöùa taát caû caùc  ñieåm chung 

cuûa hai maët phaúng ñoù. 

b) Ñònh lyù 2 :  Neáu moät ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm phaân bieät 

cuûa  moät  maët  phaúng  thì  moïi ñieåm cuûa ñöôøng thaúng ñeàu naèm 

trong maët phaúng ñoù.         mp()  mp() = a 



6 

 

 

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII 

ÑAÏI CÖÔNG VEÀ ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ MAËT PHAÚNG – HÌNH HOÏC LÔÙP 11  ............................................................. GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

III. QUY TAÉC BIEÅU DIEÃN VEÕ HÌNH KHOÂNG GIAN 

 Hình bieåu dieãn cuûa ñöôøng thaúng laø ñöôøng thaúng, cuûa ñoaïn thaúng laø ñoaïn 

thaúng. 

 Hình bieåu dieãn cuûa hai ñöôøng thaúng song song laø hai ñöôøng thaúng song song, 

cuûa hai ñöôøng thaúng caét nhau laø hai ñöôøng thaúng caét nhau 

 Hình bieåu dieãn phaûi giöõ nguyeân quan heä thuoäc giöõa ñieåm vaø ñöôøng thaúng. 

 Duøng neùt veõ lieàn ñeå bieåu dieãn cho ñöôøng nhìn thaáy vaø neùt ñöùt ñoaïn bieåu dieãn 

cho ñöôøng bò che khuaát. 

 

IV. HÌNH CHOÙP 

1) Ñònh nghóa        

Cho hình choùp S.A1A2A3…An thì caàn hieåu raèng  ña  giaùc A1A2A3…An 

naèm trong maët phaúng (P) vaø  ñieåm  S  khoâng  thuoäc  maët phaúng (P). 

 Ñieåm S goïi laø ñænh cuûa hình choùp. 

 Ña giaùc A1A2A3…An goïi laø ñaùy cuûa hình choùp. 

 Caùc tam giaùc SA1A2 , SA2A3 , … , SAnA1 goïi laø caùc maët beân cuûa hình choùp. 

 Chuù yù : 

_ Hình choùp coù boán maët ñeàu laø nhöõng tam giaùc goïi laø hình töù dieän. 

_ Töù dieän coù taát caû caùc caïnh baèng nhau goïi laø töù dieän ñeàu.  

_ Töù dieän gaàn ñeàu laø töù dieän coù caùc caïnh ñoái dieän baèng nhau. 

_ Thieát dieän cuûa moät hình choùp caét bôûi moät maët phaúng, tuøy thuoäc vaøo vò trí cuûa maët caét, nhìn chung laø moät 

ña giaùc. 
 

IV. MOÄT VAØI DAÏNG TOAÙN THÖÔØNG GAËP 

1) Tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng: Muoán tìm giao tuyeán cuûa hai maët 

phaúng ta chæ caàn tìm hai ñieåm chung phaân bieät cuûa chuùng vaø veõ ñöôøng thaúng 

ñi qua hai ñieåm ñoù. 

 Cuï theå: Muoán tìm giao tuyeán cuûa hai maët phaúng () vaø maët phaúng (), ta ñi 

tìm hai ñieåm chung phaân bieät I, J cuûa hai maët phaúng. Ñöôøng noái IJ chính laø 

giao tuyeán cuûa hai maët phaúng. 

 Caùch khaùc : Giao tuyeán theo phöông 

Neáu hai maët phaúng () vaø () coù moät ñieåm chung M vaø laàn löôït chöùa hai ñöôøng thaúng song song a vaø b thì 

giao tuyeán cuûa () vaø () laø ñöôøng thaúng c ñi qua M vaø song song vôùi a vaø b. 

a / /b

a mp( )
mp( ) mp( )

b mp( )

M mp( ) mp( )




 
   

 
    

= Mt // a // b 

 

2) Tìm giao ñieåm cuûa moät ñöôøng thaúng vaø moät maët phaúng :  

_ Muoán tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng d vôùi maët phaúng (), ta tìm giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng d vôùi moät 

ñöôøng thaúng a naèm trong maët phaúng ().  

_ Neáu ñöôøng thaúng a chöa coù saün treân hình veõ thì ta tìm maët phaúng () chöùa ñöôøng thaúng d vaø caét maët 

phaúng () roài xaùc ñònh giao tuyeán a cuûa maët phaúng () vaø maët phaúng (). Khi ñoù giao ñieåm I cuûa d vaø a laø 

giao ñieåm cuûa d vaø maët phaúng (). 
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3) Chöùng minh nhieàu ñieåm thaúng haøng :  

Muoán chöùng minh nhieàu ñieåm thaúng haøng, ta chöùng minh chuùng cuøng laø ñieåm chung cuûa hai maët phaúng 

phaân bieät, roài keát luaän chuùng thaúng haøng treân giao tuyeán cuûa hai maët phaúng ñoù. 

 Cuï theå: Muoán chöùng minh 3 ñieåm A, B, C thaúng haøng, ta chöùng minh: 

Neâu ñöôïc 3 ñieåm A, B, C thuoäc maët phaúng (). 

Neâu ñöôïc 3 ñieåm A, B, C thuoäc maët phaúng (). 

Keát luaän 3 ñieåm A, B, C  mp()  mp()  A, B, C thaúng haøng. 

 

4) Chöùng minh 3 ñöôøng thaúng ñoàng qui :  

_ Muoán chöùng minh 3 ñöôøng thaúng ñoàng qui, ta chöùng minh chuùng khoâng ñoàng phaúng vaø ñoâi moät caét nhau. 

_ Hoaëc tìm giao ñieåm I cuûa hai trong 3 ñöôøng thaúng ñaõ cho, sau ñoù chöùng 

minh ñöôøng thaúng coøn laïi cuõng qua I. 

 Cuï theå: Muoán chöùng minh 3 ñöôøng thaúng a, b, MN ñoàng quy, ta chöùng minh: 

Tìm ñöôïc P laø giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng a vaø ñöôøng thaúng b. 

Chöùng minh M, N, P thaúng haøng. 

Keát luaän MN, A, B ñoàng quy taïi P. 

 

5) Tìm thieát dieän cuûa hình choùp caét bôûi moät maët phaúng :  

Muoán tìm thieát dieän cuûa hình choùp caét bôûi moät maët phaúng, ta tìm caùc ñoaïn giao 

tuyeán cuûa maët phaúng vôùi caùc maët beân vaø ñaùy cuûa hình choùp. Ña giaùc giôùi haïn 

bôûi caùc ñoaïn giao tuyeán naøy chính laø thieát dieän caàn tìm. 

 

6) Khi tính tæ soá hai ñoaïn thaúng, ta nhôù : 

1) Tính chaát troïng taâm cuûa tam giaùc. 

2) Ñöôøng trung bình cuûa tam giaùc (baèng caùch : laáy trung ñieåm vaø veõ song 

song). 

3) AÙp duïng ñònh lyù Ta-Leùt. 

4) Chöùng minh tam giaùc ñoàng daïng ñeå suy ra tæ soá caùc ñoaïn, tam giaùc baèng 

nhau ñeå suy ra hai ñoaïn baèng nhau. 
 

V. HÌNH CHOÙP 

1) Ñònh nghóa : Cho hình choùp S.A1A2A3…An thì     

caàn hieåu raèng ña giaùc A1A2A3…An naèm trong maët 

phaúng (P) vaø ñieåm S khoâng thuoäc maët phaúng (P). 

 Ñieåm S goïi laø ñænh cuûa hình choùp. 

 Ña giaùc A1A2A3…An goïi laø ñaùy cuûa hình choùp. 

 Caùc tam giaùc SA1A2 , SA2A3 , … , SAnA1 goïi laø caùc maët beân cuûa hình choùp. 

 Hình choùp ñeàu laø hình choùp coù ñaùy laø moät ña giaùc ñeàu vaø caùc caïnh beân baèng nhau. 

 Hình choùp tam giaùc ñeàu coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu, caùc maët beân laø caùc tam giaùc caân baèng nhau vaø caùc caïnh 

beân baèng nhau. 

 Hình choùp töù giaùc ñeàu coù ñaùy laø hình vuoâng, caùc maët beân laø caùc tam giaùc caân baèng nhau vaø caùc caïnh beân 

baèng nhau. 

 

2) Ñònh lyù : Theå tích cuûa moät khoái choùp baèng moät phaàn ba tích soá cuûa dieän tích maët ñaùy vaø chieàu cao cuûa 

khoái choùp ñoù. 
 

V = 

3

1
Sñaùy.h       hay  V = 

3

1
B.h 

 

Sñaùy (hay B) : dieän tích maët ñaùy. 

h : chieàu cao khoái choùp (khoaûng caùch töø ñænh ñeán maët ñaùy) 
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II. HÌNH LAÊNG TRUÏ 

1) Caùc yeáu  toá cuûa hình laêng truï : A1A2A3A4A5.A’1A’2A’3A’4A’5. 

 Ñaùy : A1A2A3A4A5 ; A’1A’2A’3A’4A’5. 

 Maët beân : A1A2A’2A’1, … laø hình bình haønh. 

 Caïnh beân : A1A’1 , A2A’2 , … song song vaø baèng nhau. 

 Ta noùi : Laêng truï tam giaùc neáu ñaùy laø tam giaùc, Laêng truï töù giaùc 

neáu ñaùy laø töù giaùc, … 

 Khoái laêng truï coù maët beân laø hình bình haønh, caùc caïnh beân song song vaø baèng nhau. 

 Khoái laêng truï ñöùng laø laêng truï coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. Do ñoù, trong laêng truï ñöùng thì caïnh beân 

cuõng laø chieàu cao vaø caùc maët beân laø nhöõng hình chöõ nhaät naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

 Khoái laêng truï ñeàu laø laêng truï ñöùng coù ñaùy laø ña giaùc ñeàu. Trong laêng truï ñeàu thì caùc maët beân laø nhöõng 

hình chöõ nhaät baèng nhau.  

 Chuù yù : Nhôù raèng :  

 “Cho khoái laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ coù caïnh ñaùy baèng a…” thì hieåu ñaây laø hình laêng truï ñöùng coù 

ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng a.  

 “Cho khoái laêng truï töù giaùc ñeàu ABCD.A’B’C’D’ coù caïnh ñaùy baèng a…” thì hieåu ñaây laø hình laêng truï ñöùng 

coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh baèng a.  

 Coøn neáu “Cho hình laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a …” thì hieåu ñaây chæ laø hình 

laêng truï xieân coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. 
 

Ñònh nghóa Tính chaát Hình minh hoïa 

 Hình laêng truï ñöùng laø hình 

laêng truï coù caïnh beân vuoâng 

goùc vôùi maët ñaùy. 

 Caùc maët beân hình laêng truï ñöùng laø hình 

chöõ nhaät. 

 Caùc maët beân hình laêng truï ñöùng vuoâng 

goùc vôùi maët ñaùy. 

 Chieàu cao laø caïnh beân. 
 

 Hình laêng truï ñeàu laø hình 

laêng truï ñöùng coù ñaùy laø ña 

giaùc ñeàu. 

 Caùc maët beân cuûa hình laêng truï ñeàu laø caùc 

hình chöõ nhaät baèng nhau. 

 Chieàu cao laø caïnh beân. 

 
 

2) Theå tích cuûa khoái laêng truï baèng tích soá cuûa dieän tích maët ñaùy vaø chieàu cao cuûa khoái laêng truï ñoù. 

 

V = Sñaùy.h hay  V = B.h 

 

Sñaùy (hay B) : dieän tích maët ñaùy. 

h : chieàu cao khoái laêng truï (khoaûng caùch giöõa hai ñaùy) 
 

III. HÌNH HOÄP 

1) Hình hoäp laø hình laêng truï töù giaùc coù ñaùy laø hình bình haønh. 

2) Caùc yeáu toá cuûa hình hoäp :  

 Coù 6 maët ñeàu laø hình bình haønh trong ñoù coù 3 caëp maët ñoái dieän baèng nhau coù theå choïn laøm ñaùy. 

 Coù 8 ñænh vaø 12 caïnh chia laøm 3 nhoùm, moãi nhoùm 4 caïnh song song vaø baèng nhau. 

 Coù 4 ñöôøng cheùo : AC’, A’C, BD’, B’D ñoàng qui taïi O laø trung ñieåm cuûa moäi ñoaïn. Ñieåm O goïi laø taâm 

hình hoäp. 

 Chuù yù : 

_ Hình hoäp ñöùng laø hình hoäp coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

_ Hình hoäp chöõ nhaät laø hình hoäp ñöùng coù ñaùy laø hình chöõ nhaät. 

_ Hình laäp phöông laø hình hoäp chöõ nhaät coù ba kích thöôùc baèng nhau. 
 

3) Theå tích cuûa khoái hoäp chöõ nhaät baèng tích soá ba kích thöôùc. V = a.b.c 


