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VECTÔ 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 

§1. CAÙC ÑÒNH NGHÓA 

BAØI 1.1 : Haõy tính soá caùc vectô (khaùc nhau vaø khaùc 0 ) nhieàu nhaát coù theå coù ñöôïc vôùi soá caùc ñieåm ñaàu vaø 

ñieåm cuoái ñöôïc cho trong tröôøng hôïp :  

1) hai ñieåm.   2) ba ñieåm.   3) boán ñieåm. 

BAØI 1.2 : Haõy tính soá caùc vectô khaùc nhau (khaùc 0 ) nhieàu nhaát coù theå coù ñöôïc vôùi soá ñieåm ñaàu vaø ñieåm 

cuoái ñöôïc cho bôûi n ñieåm (n  N vaø n  2). 

BAØI 1.3 : (SGK) Caùc khaúng ñònh sau ñaây ñuùng hay sai ? 

1) Hai vectô cuøng phöông vôùi moät vectô thöù ba thì cuøng phöông. 

2) Hai vectô cuøng phöông vôùi moät vectô thöù ba khaùc 0  thì cuøng phöông. 

3) Hai vectô cuøng höôùng vôùi moät vectô thöù ba thì cuøng höôùng. 

4) Hai vectô cuøng höôùng vôùi moät vectô thöù ba khaùc 0  thì cuøng höôùng. 

5) Hai vectô ngöôïc höôùng vôùi moät vectô khaùc 0  thì cuøng höôùng. 

6) Ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå hai vectô baèng nhau laø chuùng coù cuøng ñoä daøi baèng nhau. 

BAØI 1.4 : (SGK) Trong hình veõ döôùi ñaây haõy chæ ra caùc vectô cuøng phöông, cuøng höôùng, ngöôïc höôùng vaø caùc 

vectô baèng nhau :    
 

 

 

 

 

 

 

 

 

BAØI 1.5 : Cho ABC ñeàu, caùc ñaúng thöùc sau ñaây ñuùng hay sai ? Giaûi thích.   

1) AB  = BC                  2) AB  = – AC             3) AB  = BC  = CA


. 

BAØI 1.6 : (SGK) Goïi C laø trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng AB. Caùc khaúng ñònh sau ñaây ñuùng hay sai ? 

1) AC  vaø BC  cuøng höôùng.        2) AC  vaø AB  cuøng höôùng.       3) AB  vaø BC  ngöôïc höôùng.  

4) AB  = BC    5) AC  = BC             6) AB  = 2.BC  

BAØI 1.7 : Cho hình bình haønh ABCD. Haõy chæ ra caùc vectô khaùc 0  coù ñieåm ñaàu vaø cuoái laø 2 trong 4 ñieåm 

A, B, C, D. Trong soá ñoù haõy chæ ra : 

1) caùc vectô cuøng phöông.  2) caùc vectô cuøng höôùng.  3) caùc vectô ngöôïc höôùng.  

4) caùc vectô coù cuøng ñoä daøi.  5) caùc vectô baèng nhau.  6) caùc vectô ñoái nhau. 

BAØI 1.8 : Cho hai hình bình haønh ABCD vaø ABEF. Döïng caùc vectô EH vaø FG  baèng vectô AD . Chöùng 

minh raèng CDGH laø hình bình haønh. 

BAØI 1.9 : Cho töù giaùc ABCD, caùc ñieåm M, N, P, Q laàn löôït laø caùc trung ñieåm cuûa AB, BC, CD, DA. Goïi O 

laø giao ñieåm cuûa MP vaø QN. Chöùng minh raèng : MO = OP  vaø QO  = ON . 

BAØI 1.10 : (SGK) Töù giaùc ABCD laø hình gì neáu AB  = DC  vaø AB  = BC  
 

 

§2. TOÅNG CUÛA HAI VECTÔ – HIEÄU CUÛA HAI VECTÔ   

BAØI 2.1 : 

1) Cho 4 ñieåm A, B, C, D. Chöùng minh : 

a) AB+ CD  = AD+ CB     b) BC + AB= DC+ AD    c) ABCD  = ACBD  

2) Cho 5 ñieåm A, B, C, D, E. Chöùng minh :  

a) AB+ CD + EA = CB+ ED    b) AC+ DE – DC– CE + CB  = AB  

           

a    b       y     

   c     x       v  

                 

   d        u     
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3) Cho 6 ñieåm A, B, C, D, E, F. Chöùng minh : AD  + BE  + CF  = AE + BF  + CD  = AF + BD  + CE  

4) Cho 7 ñieåm A, B, C, D, E, F, G. Chöùng minh : AB  + CD  + EF  + GA = CB  + ED + GF  

BAØI 2.2 : Cho hình bình haønh ABCD coù taâm O. Moãi khaúng ñònh sau ñaây ñuùng hay sai ? 

1) AB  + AD  = BD         2) AB  + BD  = BC           3) BD  + AC  = AD  + BC      

4) 0ODOCOBOA     5) CO  – OB  = BA         6) AB  – BC  = DB          

7) DA  – DB  = OD – OC        8) DA  – DB  + DC  = 0  

9) M laø moät ñieåm tuøy yù. Chöùng minh raèng : MA+ MC= MB + MD 

BAØI 2.3 : Cho tam giaùc ABC vuoâng taïi A, Ĉ  = 30, caïnh BC = a. 

1) Veõ vaø tính ñoä daøi vectô : AD  = AB  + AC . 

2) Goïi M laø trung ñieåm cuûa BC, veõ vaø tính ñoä daøi vectô : AE  = AB  + AM .        

3) Chöùng minh : ED  = BM  

BAØI 2.4 : Cho tam giaùc ABC. Beân ngoaøi cuûa tam giaùc veõ caùc hình bình haønh ABIJ, BCPQ, CARS. Chöùng 

minh raèng : RJ  + IQ  + PS  = 0  

BAØI 2.5 : (SGK) Chöùng minh AB  = CD  khi vaø chæ khi trung ñieåm cuûa 2 ñoaïn thaúng AD vaø BC truøng nhau.  

BAØI 2.6 : Cho ABC noäi tieáp trong ñöôøng troøn (O), coù tröïc taâm H. Veõ ñöôøng kính AD vaø goïi H’ laø ñieåm ñoái 

xöùng cuûa H qua O. Chöùng minh : 

1) HB  + HC  = HD    2) HA  + HB  + HC  = 'HH    3) OA + OB+ OC  = OH . 

 

§3. TÍCH CUÛA VECTÔ VÔÙI MOÄT SOÁ   

 CHÖÙNG MINH ÑAÚNG THÖÙC 

BAØI 3.1 : Cho tam giaùc ABC, goïi I laø trung ñieåm cuûa BC vaø G laø troïng taâm cuûa ABC.  

1) Chöùng minh : GA + GB+ GC  = 0 .       

2) Vôùi ñieåm M baát kyø, chöùng minh raèng : MA+ MB+ MC = 3. MG  

BAØI 3.2 : Cho hình bình haønh ABCD taâm O vaø M laø moät ñieåm tuøy yù. Chöùng minh raèng : 

1) OA  + OB  + OC  + OD  = 0 .    2) MA + MB + MC + MD = 4. MO. 

BAØI 3.3: Cho 4 ñieåm A, B, C, D. Goïi M, N, P, Q laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AC, BD, AD, BC. Chöùng minh: 

1) AB  + CD  = AD  + CB  = 2. MN               2) AB– CD  = AC– BD  = 2. PQ  

BAØI 3.4 : Cho ABC coù trung tuyeán AM, D laø trung ñieåm AM, O laø moät ñieåm tuøy yù. Chöùng minh raèng : 

1) 2 DA  + DB  + DC  = 0      2) 2 OA  + OB  + OC  = 4 OD   

BAØI 3.5 : Cho 4 ñieåm A, B, C, D baát kyø. Goïi I, J laø trung ñieåm cuûa AB, CD vaø M laø moät ñieåm tuøy yù. 

1) Chöùng minh : AB  + CD  = AD  + CB .   2) Chöùng minh : 2. JI  = AC  + BD  = AD  + BC  

3) Ñònh ñieåm O sao cho : OA  + OB  + OC  + OD  = 0  4) Chöùng minh : MA+ MB+ MC+ MD = 4. MO 

BAØI 3.6 : Cho tam giaùc ABC coù 3 trung tuyeán laø AI, BJ, CK. 

1) Chöùng minh : AI  + BJ  + CK  = 0 .  

2) Chöùng minh : G laø troïng taâm ABC  GA + GB+ GC  = 0  

3) Vôùi moïi ñieåm M, chöùng minh raèng : MA + MB + MC = 3. MG   

4) Neáu coù ñieåm O sao cho 3. OG  = OA  + OB  + OC  thì G laø troïng taâm tam giaùc ABC. 

BAØI 3.7 : (SGK) Cho hai tam giaùc ABC vaø A’B’C’ coù troïng taâm laàn löôït laø G vaø G’. Chöùng minh :  

'AA  + 'BB  + 'CC  = 3. 'GG . Töø ñoù suy ra ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå hai tam giaùc coù cuøng troïng taâm. 

BAØI 3.8 : (SGK) Cho luïc giaùc ABCDEF. Goïi P, Q, R, S, T, K laàn löôït laø trung ñieåm caùc caïnh AB, BC, CD, 

DE, EF, FA. Chöùng minh raèng hai tam giaùc PRT vaø QSK coù cuøng troïng taâm. 

BAØI 3.9 : Goïi O laø taâm cuûa ABC ñeàu vaø M laø ñieåm baát kyø. Veõ MH, MK, MI laàn löôït vuoâng goùc vôùi caùc 

caïnh BC, CA, AB. Chöùng minh : MA + MB + MC = 2.( MH + MK+ MI) vaø MH + MK+ MI  = 

2

3
MO 
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  ÑOÄ DAØI VECTÔ 

BAØI 3.10 : Cho hình vuoâng ABCD taâm O, caïnh a. Haõy tính : 

1)  ODOCOBOA    2)  ADAB   3)  ACAB    4)  ADAB  

BAØI 3.11 : Cho hình chöõ nhaät ABCD coù AB = 5 vaø AD = 7. Haõy tính :  ACAB  ;   ADAB  ;   CBAB  

BAØI 3.12 : (SGK) Cho tam giaùc vuoâng caân OAB vôùi OA = OB = a. Haõy döïng caùc vectô sau ñaây vaø tính ñoä 

daøi cuûa chuùng : OBOA  ; OBOA  ; OBOA .4.3   ;  OBOA .5,2
4

21
  ; OBOA

7

3

4

11
  

BAØI 3.13 : Cho tam giaùc ABC ñeàu coù taâm O, caïnh a. Goïi M, N, P laø trung ñieåm cuûa AB, AC, BC. 

1) Tính  BCBA  theo a.     2) Tìm caùc vectô coù ñoä daøi baèng BN . 

3) Chöùng minh raèng : NA  + MB + PC  = 0   4) Tính :  MCMPMNMBMA   

BAØI 3.14 : Cho ABC ñeàu caïnh a. Goïi M, N laø trung ñieåm cuûa AB, AC. 

1) Tìm caùc vectô coù ñoä daøi baèng MN    2) Tìm caùc vectô ñoái cuûa AM . 

3) Veõ AD  = AB  + AC  vaø tính  ACAB    4) MD caét BC taïi I. Tính  AIAB  

BAØI 3.15 : Cho hình thoi ABCD coù caïnh a vaø goùc A = 120, taâm O. Goïi M, N laø trung ñieåm cuûa AB, CD. 

1) Tìm caùc vectô coù ñoä daøi baèng CM     

2) CM vaø AN caét BD taïi I vaø J. Chöùng minh : BI  = JI  = JD   vaø  CB  + CD  = IA  + JA  

3) Tính ñoä daøi   ICIA  ;  IBIA  ;  IDICIBIA  . 
 

  XAÙC ÑÒNH MOÄT ÑIEÅM THOÛA MOÄT ÑAÚNG THÖÙC VECTÔ CHO TRÖÔÙC 

BAØI 3.16 : Cho ABC. Haõy döïng caùc ñieåm N, M, I, J, K, R bieát raèng :    

1) CBNB.2NA     2) 0MCMBMA    3) 0IB.5IA.3    

4) 0JC.5JB.3JA    5) BC.2KCKBKA    6) 0RC.2RBRA   

BAØI 3.17 : Cho ABC. Haõy döïng : 

1) ñieåm M thoûa 0MB.2MA     2) ñieåm N thoûa 0NC.2NBNA       

3) ñieåm P thoûa BCPCPBPA        4) ñieåm Q thoûa ACABQC.3QBQA.2   

BAØI 3.18 : Cho hình bình haønh ABCD taâm O. Xaùc ñònh ñieåm M sao cho : 

1) ADMCMBMA  .    2) MD.4MCMBMA  . 

BAØI 3.19 : (SGK) Cho ABC.  

1) Haõy tìm caùc ñieåm M, N sao cho : 0 MCMBMA  vaø 0..2  NCNBNA  

2) Vôùi caùc ñieåm M, N ôû caâu treân, tìm caùc soá p vaø q sao cho : ACqABpMN ..   

 

  TÍNH MOÄT VECTÔ THEO CAÙC VECTÔ KHAÙC 

BAØI 3.20 : (SGK) Cho tam giaùc OAB. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm hai caïnh OA vaø OB. Haõy tìm caùc soá 

m vaø n thích hôïp trong moãi ñaúng thöùc sau ñaây : 

1) OM = m OA  + n OB             2) MN  = m OA  + n OB         

3) AN  = m OA  + n OB           4) MB  = m OA  + n OB  

BAØI 3.21 :  

1) Cho AK vaø BM laø hai trung tuyeán cuûa ABC.  

Haõy phaân tích caùc vectô  AB , BC , CA  theo hai vectô u


 = AK , v  = BM  

2) Goïi G laø troïng taâm cuûa ABC. Ñaët a


 = GA  vaø b


= GB .  

Haõy bieåu thò moãi vectô AB , GC , BC , CA  qua caùc vectô a


 vaø b


. 

BAØI 3.22 : Treân ñöôøng thaúng chöùa caïnh BC cuûa ABC laáy moät ñieåm M sao cho MC.3MB .  

Haõy phaân tích vectô  AM  theo hai vectô u


 = AB , v  = AC . 

BAØI 3.23 : (SGK) Cho ñoaïn thaúng AB vaø ñieåm I sao cho 0.3.2  IBIA  
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1) Tìm soá k sao cho ABkAI .         

2) Chöùng minh raèng vôùi moïi ñieåm M, ta coù : MBMAMI

5

3

5

2
  

BAØI 3.24 :  

1) Cho ABC. Treân ñoaïn BC laáy ñieåm D sao cho 5.BD = 7.DC. Chöùng minh raèng : AC
12

7
AB

12

5
AD   

2) Cho ABC, ñieåm M naèm treân caïnh BC sao cho MB = 2.MC. Chöùng minh : AC
3

2
AB

3

1
AM  . 

BAØI 3.25 : Cho hình bình haønh ABCD. Laáy M  BC sao cho MB = 3.MC. Goïi N laø trung ñieåm cuûa CD. 

1) Chöùng minh raèng : AC
4

3
AB

4

1
AM    2) Tính AN , MN  theo AB , AC . 

 

  CHÖÙNG MINH 3 ÑIEÅM THAÚNG HAØNG 

BAØI 3.26 : Cho 4 ñieåm A, B, C, M thoûa maõn : 0MC.3MB.2MA  . Chöùng minh A, B, C thaúng haøng. 

BAØI 3.27 : Cho tam giaùc ABC vaø hai ñieåm M, N ñònh bôûi : 0MB.3MA   ; 0NC.3NA   

1) Phaân tích MN  theo AB  vaø AC.            2) Chöùng minh M, N thaúng haøng vôùi trung ñieåm I cuûa BC. 

BAØI 3.28 : Cho tam giaùc ABC vaø hai ñieåm P, Q ñònh bôûi : 0PC.3PA   ; 0QC.3QB.2QA  . Chöùng 

minh B, P, Q thaúng haøng. 

BAØI 3.29 : Cho ABC, laáy caùc ñieåm M, N, P sao cho : MC.3MB  ; 0NC.3NA   ; 0PBPA  .  

Tính MP , MN  theo AB  vaø AC. Suy ra M, N, P thaúng haøng. 

BAØI 3.30 : Cho ABC. 

1) Döïng caùc ñieåm I, J thoûa maõn : 0IB.3IA.2   , JC.2JA  . Tính IJ  theo AB  vaø AC. 

2) Goïi P, Q laø trung ñieåm cuûa BI, CJ. Chöùng minh : )ICBJ(
2

1
PQ  . 

3) Goïi k laø ñieåm thoûa maõn BC
7

4
BK  . Chöùng minh I, J, K thaúng haøng. 

BAØI 3.31 : Cho ABC vaø G laø troïng taâm. Goïi D laø ñieåm ñoái xöùng cuûa B qua C vaø E laø trung ñieåm AC. Goïi 

I laø ñieåm treân AB sao cho BA.xBI  . 

1) Tính GD , GI  theo BA  vaø BC .    

2) Vôùi giaù trò naøo cuûa x thì 3 ñieåm I, G, D thaúng haøng. 

BAØI 3.32 : Cho ABC vaø G laø troïng taâm. Caùc ñieåm M, N thoûa maõn : 0MB.4MA.3


 ; 2.CN BC
 

 

Chöùng minh MN ñi qua troïng taâm G cuûa tam giaùc ABC. 

BAØI 3.33 : Cho ABC vaø G laø troïng taâm. Caùc ñieåm M, N thoûa : BC
3

1
BM   , CA

3

1
CN   , AB

3

1
AK   

1) Tính GA , GM  theo AB  vaø AC .    

2) Chöùng minh : 0GKGNGM   

3) Xaùc ñònh ñieåm P treân AB sao cho 3 ñieåm M, N, P thaúng haøng. 

BAØI 3.34 : Cho ABC, treân BC laáy ñieåm D sao cho : BC
5

3
BD  . Goïi E laø moät ñieåm thoûa maõn : 

0EC.3EB.2EA.4  . 1) Tính ED theo EB  vaø EC .  2) Chöùng minh A, E, D thaúng haøng. 

3) Treân AC laáy ñieåm F sao cho AC.xAF  . Haõy xaùc ñònh x sao cho 3 ñieåm B, E, F thaúng haøng. 
 

  TÌM TAÄP HÔÏP ÑIEÅM 

BAØI 3.35 : Cho hình chöõ nhaät ABCD. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa AC2MDMCMBMA  . 

BAØI 3.36 : Cho tam giaùc ABC. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa :     0MCt1MBMAt1   (t  R) 

BAØI 3.37 : Cho tam giaùc ABC coù troïng taâm G. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa maõn ñieàu kieän sau : 
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a) MCMBMA2     b) GBk3MCMBMA    c) MCMA4MB2MA   

BAØI 3.38 : Cho tam giaùc ABC. 

a) Xaùc ñònh caùc ñieåm D, E thoûa caùc ñaúng thöùc sau : 0DBDA4   ; 0EC2EA   

b) Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa heä thöùc : DE3MC2MAMBMA4   

BAØI 3.39: Cho tam giaùc ABC coù troïng taâm G. 

a) Chöùng minh raèng : Neáu tam giaùc ABC thoûa maõn ñieàu kieän 0GCABGBCAGABC   thì tam giaùc 

ABC laø tam giaùc ñeàu. 

b) Goïi M vaø N laø 2 ñieåm di ñoäng. 

 1) Chöùng minh raèng : NC2NBNAu   khoâng phuï thuoäc ñieåm N. 

2) Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M sao cho a3MCMBMA   vôùi a laø moät ñoä daøi cho tröôùc. 

BAØI 3.40 : Cho tam giaùc ABC. Tìm taäp hôïp ñieåm M thoûa maõn : 

1) MA+ MB = MA– MB 2) MA+ MB = MA+ MC 3) MB2MAMBMA2   

BAØI 3.41 : Cho tam giaùc ABC. Tìm ñieåm I thoûa maõn :  

1) 0IBIA.2     2) Tìm taäp hôïp ñieåm M thoûa maõn :  2. MA+ MB = MA+ MB+ MC 

BAØI 3.42 : Cho tam giaùc ABC vaø I, K laàn löôït laø trung ñieåm cuûa BC, CA. 

Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa maõn : MK2MCMBMA4  . 

BAØI 3.43 : Cho ñoaïn thaúng AB. 

a) Xaùc ñònh ñieåm C treân ñoaïn AB sao cho 0CB3CA   

b) Cho ñieåm M baát kyø trong maët phaúng vaø goïi MN  laø veùctô ñònh bôûi MB3MAMN  . Chöùng toû ñöôøng 

thaúng MN luoân qua moät ñieåm coá ñònh. 

BAØI 3.44 : Cho hình bình haønh ABCD. Laáy ñieåm M tuøy yù. 

a) Chöùng minh raèng : MDMBMCMA   

b) Tìm quyõ tích caùc ñieåm M sao cho : MDMAMBMA   

BAØI 3.45 : Cho töù giaùc ABCD. 

a) Xaùc ñònh ñieåm O sao cho : OD2OC4OB   

b) Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa heä thöùc : MA3MD2MC4MB   

BAØI 3.46 : Cho luïc giaùc ñeàu ABCDEF taâm O. 

Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa : MDMA3MFMEMDMCMBMA   

BAØI 3.47 : Cho tam giaùc ABC vuoâng caân taïi A coù AB = 5a vaø troïng taâm G. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M thoûa : 

a)    MCk1MB1kMG3   

b) MCMBMAMBMA2   

c) MC3MA2MB3MA2   

d) MCMB2MA5MC3MB7MA   

 

---------- 
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CHÖÔNG I  : VECTÔ 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 
 

 

§1. CAÙC ÑÒNH NGHÓA 

I. KHAÙI NIEÄM VECTÔ 

Ñònh nghóa : Vectô laø moät ñoaïn thaúng coù ñònh höôùng. (nghóa laø moät ñoaïn thaúng coù qui ñònh ñieåm ñaàu, ñieåm 

cuoái. Nhôù raèng vôùi moãi ñoaïn thaúng ta coù theå xaùc ñònh ñuùng hai höôùng).  

 Thí duï : Vectô AB      A      B   

 A : ñieåm ñaàu (ñieåm goác)   I      

B : ñieåm cuoái (ñieåm ngoïn) 

 Chuù yù :  Vectô coøn ñöôïc kyù hieäu laø a , u , x , … khi ta khoâng caàn chæ roõ ñieåm ñaàu vaø ñieåm cuoái. 

II. PHÖÔNG, HÖÔÙNG VAØ ÑOÄ DAØI CUÛA VECTÔ 

Vôùi moãi vectô AB , ñöôøng thaúng AB goïi laø giaù cuûa vectô ñoù. 

1) Hai vectô ñöôïc goïi laø cuøng phöông khi chuùng coù giaù song song hoaëc truøng nhau. 

2) Hai vectô AB  vaø CD  cuøng phöông thì chuùng coù theå : 

a) cuøng höôùng : A  B   A           B          C   D 

                       

                     

              C     D  

b) ngöôïc höôùng :       A  B   A           B          D C 

                        

                                 

              D       C  

 Chuù yù :   Khi noùi hai vectô cuøng phöông coù theå hai vectô ñoù cuøng höôùng hay ngöôïc höôùng. 

      Khi noùi hai vectô cuøng höôùng hay ngöôïc höôùng thì xem nhö chuùng ñaõ cuøng phöông. 

3) Ñoä daøi cuûa vectô AB  (kyù hieäu AB) laø ñoä daøi cuûa ñoaïn thaúng AB. Ta coù : AB = AB = BA 

 Chuù yù :  Vectô coù ñoä daøi baèng 1 goïi laø vectô ñôn vò. 

III. VECTÔ KHOÂNG 

Vôùi moãi ñieåm A baát kyø, ta qui öôùc coù moät vectô ñaëc bieät maø ñieåm ñaàu vaø ñieåm cuoái ñeàu laø A. Vectô naøy 

ñöôïc kyù hieäu laø AA  vaø goïi laø vectô-khoâng (kyù hieäu 0 ). Nhö vaäy, vectô-khoâng laø vectô coù ñieåm ñaàu vaø 

ñieåm cuoái truøng nhau (kyù hieäu 0 ). Nhôù raèng 0  coù phöông vaø höôùng tuøy yù. 

 Chuù yù :   0  = AA  = BB  = CC  

        0 = 0 

IV. VECTÔ BAÈNG NHAU 

Ñònh nghóa : Hai vectô ñöôïc goïi laø baèng nhau khi chuùng cuøng höôùng vaø coù cuøng ñoä daøi. 











 CD    AB 

höôùng cuøng CD vaø AB

CDAB    

 Chuù yù :   Hai vectô baèng nhau khoâng cuøng naèm treân moät ñöôøng thaúng taïo neân hình bình haønh. 

      Ngöôïc laïi, hình bình haønh coù caëp caïnh ñoái taïo thaønh 2 vectô baèng nhau. 

V. VECTÔ ÑOÁI NHAU 

Ñònh nghóa : Hai vectô ñöôïc goïi laø ñoái nhau khi chuùng ngöôïc höôùng vaø coù cuøng ñoä daøi. 











 CD    AB 

höôùng ngöôïc CD vaø AB

CDAB  

 Chuù yù :   Vectô ñoái cuûa vectô a  ñöôïc kyù hieäu laø – a . Ta coù : a + (– a ) = 0  

      Vectô ñoái cuûa vectô 0  laø vectô 0  

      AB  vaø BA  laø hai vectô ñoái nhau. Kyù hieäu : AB= BA  
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§2. TOÅNG CUÛA HAI VECTÔ – HIEÄU CUÛA HAI VECTÔ   

I. ÑÒNH NGHÓA TOÅNG CUÛA CAÙC VECTÔ 

1) Ñònh nghóa : Cho hai vectô a  vaø b . Laáy moät ñieåm A tuøy yù, 

veõ vectô AB  = a , roài laïi töø ñieåm B veõ vectô BC  = b . Khi ñoù  

vectô AC  = c  ñöôïc goïi laø toång cuûa hai vectô a , b .  

Ta vieát : c  = a  + b  

2) Qui taéc 3 ñieåm :        

Vôùi 3 ñieåm A, B, C baát kyø ta coù : 

AB  + BC  = AC   (Quy taéc 3 ñieåm ñoái vôùi pheùp coäng vectô) 

AC   AB  =  BC   (Quy taéc 3 ñieåm ñoái vôùi pheùp tröø vectô) 

3) Qui taéc hình bình haønh :  

Neáu ABCD laø hình bình haønh thì ta coù : AB  + AD  = AC  

4) Tính chaát cuûa pheùp coäng :  

Vôùi ba vectô a , b , c  tuøy yù, ta coù : 

1) a  + b  = b  + a   (tính chaát giao hoaùn)  2) ( a  + b ) + c  = a  + ( b  + c ) (tính chaát keát hôïp) 

3) a  + 0  = 0  + a  = a  (tính chaát vectô 0 )  4) a  + (– a ) = 0  (tính chaát vectô ñoái) 
 

II. HIEÄU CUÛA HAI VECTÔ 

1) Ñònh nghóa :  

Hieäu cuûa a  vaø b , kyù hieäu  a  – b , laø toång cuûa a  vaø vevtô ñoái cuûa b , nghóa laø : a  – b  = a  + (– b )  

2) Tính chaát : a  – b  = c     a  = c  + b  

3) Hieäu hai vectô cuøng goác : AB  = OB  – OA  
 

§3. TÍCH CUÛA MOÄT SOÁ VÔÙI MOÄT VECTÔ 

I. ÑÒNH NGHÓA 

Cho moät soá thöïc k  0  vaø vectô a   0 . Tích cuûa soá thöïc k vôùi vectô a , kyù hieäu k a , laø moät vectô ñöôïc xaùc 

ñònh nhö sau :  cuøng höôùng vôùi vectô a  neáu k > 0. 

  ngöôïc höôùng vôùi vectô a  neáu k < 0.  

  coù ñoä daøi  k. a  =  k . a   

 Thí duï 1 :   a  :   

  2. a :        

         

3

2
 a :            

 Quy öôùc :  a , 0. a  = 0  vaø k  R, k. 0  = 0 . Suy ra : k. a = 0     








0a

0k
 

II. TÍNH CHAÁT CUÛA PHEÙP NHAÂN MOÄT SOÁ VÔÙI MOÄT VECTÔ 

Vôùi m, n  laø hai soá thöïc vaø a , b  laø hai vectô baát kyø, ta coù : 

1) m(n a ) = (m.n) a  (tính keát hôïp)   2) (m + n) a  = m a  + n a  (tính phaân phoái) 

3) m( a  + b ) = m a  + m b  (tính phaân phoái)  4) 1. a  = a  vaø  (–1). a  = – a  
 

III. QUAN HEÄ GIÖÕA HAI VECTÔ CUØNG PHÖÔNG 

1) Ñònh lyù :  a  cuøng phöông b  vôùi vectô b  0 khi vaø chæ khi coù moät soá k  R duy nhaát sao cho a  = b.k  

2) Heä quaû :   A, B, C thaúng haøng   AB  cuøng phöông AC   AB  = k. AC  
 

IV. PHAÂN TÍCH MOÄT VECTÔ THEO HAI VECTÔ KHOÂNG CUØNG PHÖÔNG 

Cho a  vaø b  laø hai vectô khoâng cuøng phöông vaø c  laø moät vectô tuøy yù. 

Neáu coù hai soá k vaø k sao cho b.ka.hc   thì ta noùi vectô c  phaân tích ñöôïc (hoaëc bieåu thò ñöôïc) qua hai 

vectô khoâng cuøng phöông a vaø b . 

A 

B 
C 

D 
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TRAÉC NGHIEÄM VECTÔ 

Caâu 1 :  Meänh ñeà naøo sau ñaây sai  

A. 0a0a   

B. Cho 3 ñieåm A, B, C phaân bieät vaø thaúng haøng. CA , CB  cuøng höôùng khi vaø chæ khi C naèm ngoaøi ñoaïn AB. 

C. a , b  cuøng phöông vôùi c  thì a , b  cuøng phöông. 

D. ACBCAB   

Caâu 2 :  Cho ba ñieåm A, B, C phaân bieät vaø thaúng haøng. Caâu naøo sau ñaây ñuùng ? 

A. Neáu B laø trung ñieåm cuûa AC thì CBAB .  

B. Neáu B naèm giöõa A vaø C thì BA , BC  ngöôïc höôùng. 

C. Neáu ABAC   thì B naèm treân ñoaïn AC. 

D. ABCAABCA   

Caâu 3 :  Meänh ñeà naøo sau ñaây sai ? 

A. CBACAB   

B. Vôùi moïi ñieåm A, B, C baát kì, ta coù : ACBCAB   

C. 0BCBA   khi vaø chæ khi B laø trung ñieåm AC. 

D. Töù giaùc ABCD laø hình bình haønh khi vaø chæ khi CDAB . 

Caâu 4 :  Cho tam giaùc ABC coù tröïc taâm H vaø noäi tieáp trong ñöôøng troøn taâm O. B’ laø ñieåm ñoái xöùng cuûa B 

qua O. Meänh ñeà naøo sau ñaây sai ? 

A. AH  vaø C'B  cuøng phöông B. CH  vaø A'B  cuøng phöông 

C. AHCB’ laø hình bình haønh D. HCHAHB   

Caâu 5 :  Cho ABC coù troïng taâm G, M laø trung ñieåm BC vaø O laø ñieåm baát kì. Meänh ñeà naøo sau ñaây sai ? 

A. 0MCMB   B. OM2OCOB   C. OCOBOAOG   D. 0GCGBGA   

Caâu 6 :  Cho tam giaùc ABC coù troïng taâm G vaø ñieåm M thoûa maõn 0MC3MBMA2   thì GM  baèng : 

A. BC

6

1
 B. CA

6

1
 C. AB

6

1
 D. Moät veùctô khaùc 

Caâu 7 :  Cho tam giaùc ABC, caâu naøo sau ñaây ñuùng ? 

A. BCACAB   B. 0BCCAAB   C. CBBAAC   D. BCACAB   

Caâu 8 :  Cho tam giaùc ABC caân taïi ñænh A. Meänh ñeà naøo sau ñaây sai ? 

A. ACAB  B. BCACAB 
 

C. ABABBC 
 

D. ACAB   

Caâu 9 :  Cho tam giaùc ñeàu ABC caïnh a. Khi ñoù ACAB  baèng : 

A. 3a  B. 

2

3a
 C. 2a D. Moät soá khaùc 

Caâu 10 :  Cho tam giaùc ñeàu ABC caïnh a. Khi ñoù ACAB  baèng : 

A. 0 B. 

2

a
 C. a D. 3a  

Caâu 11 :  Cho boán veùctô a , b , c , d  baát kì. Caâu naøo sau ñaây sai ? 

A.        cbdadcba   B. baba   

C. cabacb    D.   0aa   

Caâu 12 :  Cho tam giaùc ABC vuoâng caân ôû A coù AB = 6. Ñoä daøi cuûa veùctô BABC  baèng : 

A. 26  B. 6 C. 23  D. 3 
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Caâu 13 :  Goïi G laø troïng taâm cuûa tam giaùc ABC. Neáu ñieåm M thoûa heä thöùc : 

0MC4MBMA   thì M ôû vò trí naøo trong hình veõ ? 

A. Mieàn 1. 

B. Mieàn 2. 

C. Mieàn 3. 

D. ÔÛ ngoaøi tam giaùc ABC. 

Caâu 14 : Cho tam giaùc ABC. Treân caïnh BC laáy ñieåm D sao cho BC

3

1
BD  . Ta coù AD  baèng : 

A. AC

3

1
AB

3

2
   B. AC

3

2
AB

3

1
  

C. AC

3

2
AB   D. AC

3

1
AB

3

5
  

Caâu 15 : Cho hình bình haønh ABCD. Neáu CI2AB   thì caâu naøo sau ñaây ñuùng ? 

A. I  D  B. I vaø D ñoái xöùng qua C 

C. I  B  D. I laø trung ñieåm cuûa CD 

Caâu 16 :Cho hình bình haønh ABCD. Veùctô ABBC  baèng veùctô : 

A. AC   B. DB  C. BD  D. CA  

Caâu 17 : Cho töù giaùc loài ABCD. Goïi M, N, I laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AB, CD, MN. Meänh ñeà naøo sau ñaây 

sai ? 

A. IM2IBIA   

B. IN2IDIC   

C. 0IDICIBIA   

D. ACADAB   

 Giaû thieát sau duøng cho caâu 18, 19 : Cho töù giaùc ABCD vaø ñieåm G thoûa 0GD2GC2GBGA  . Goïi I, J 

laàn löôït laø troïng taâm cuûa caùc tam giaùc ACD, BCD. 

Caâu 18 : Ta coù GJGI  baèng : 

A. GA  B. GB3  C. GC2  D. 0  

Caâu 19 : Veùctô IJ  baèng : 

A. 

3

AB
 B. 

3

BD
 C. 

2

CD
 D. DB

2

1
  

Caâu 20 : Cho hình chöõ nhaät ABCD. Bieåu thöùc DCDBDA   baèng : 

A. AB  B. AC  C. DB  D. 0  

Caâu 21 : Cho tam giaùc ABC. Goïi I, J ,K laø caùc ñieåm sao cho : CB2CI  , CA

4

3
CJ  , AB2AK  . Ba 

ñöôøng thaúng AI, BJ, CK : 

A. Song song vôùi nhau B. Ñoàng quy C. Truøng nhau D. Khoâng phaûi ba vò trí treân 

 Giaû thieát sau ñaây duøng chung cho caâu 22 vaø 23 : Cho tam giaùc ABC coù BC = a ; CA = b ; AB = c. Goïi G, E 

vaø F laø ñieåm sao cho 0GCcGBb   ; AB

cb

b
AE


  ; AC

cb

c
AF


 . 

Caâu 22 : Töù giaùc AEGF laø hình gì ? 

A. Hình thang caân B. Hình thang vuoâng C. Hình bình haønh D. Hình thoi 

Caâu 23 : Tam giaùc ABC coù AG laø : 

A. Phaân giaùc trong cuûa goùc BAC B. Phaân giaùc ngoaøi cuûa goùc BAC 

C. Trung tuyeán  D. Ñöôøng cao 

Caâu 24 : Cho tam giaùc ABC coù troïng taâm G, I laø trung ñieåm cuûa BC, A’ laø ñieåm ñoái xöùng cuûa A qua B ; M 

laø ñieåm tuøy yù. Hoûi meänh ñeà naøo sau ñaây ñuùng ? 
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HÌNH HOÏC LÔÙP 10 – CHÖÔNG I : VECTÔ ............................................................................................................... GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

I. MG3MCMBMA   

II. MC2MB2MC2'MAMA   

III. Neáu MCMBMAMC2'MAMA   thì M, I, G thaúng haøng. 

A. Chæ I vaø II B. Chæ I vaø III C. Chæ II vaø III D. Caû I, II, III 

Caâu 25 : Cho hình bình haønh ABCD taâm O ; vaø ñieåm M thoûa heä thöùc MDkMCMBMA   (trong ñoù k laø 

moät soá thöïc khaùc 3). Khi k thay ñoåi thì M luoân luoân naèm treân ñöôøng thaúng. 

A. DA B. DC C. BD D. AC 

Caâu 26 : Cho töù giaùc ABCD. Goïi G laø troïng taâm tam giaùc ABC vaø O laø trung ñieåm cuûa BC. Veõ 

DA

2

1
OM  . Ba ñieåm naøo sau ñaây thaúng haøng ? 

A. M, G, D B. M, G, A C. M, G, B D. M, G, C 

Caâu 27 : Cho tam giaùc ABC coù trung tuyeán AD. Xeùt caùc ñieåm M, N, P cho bôûi : AB

2

1
AM  , AC

4

1
AN  , 

ADtAP  . Tìm t ñeå M, N, P thaúng haøng ? 

A. 

6

1
t   B. 

3

1
t   C. 

4

1
t   D. Moät soá khaùc 

Caâu 28 : Cho tam giaùc ñeàu ABC caïnh a. Taäp hôïp caùc ñieåm M sao cho MCMBMA   laø : 

A. Moät ñöôøng thaúng  B. Moät ñöôøng troøn taâm B 

C. Moät ñöôøng troøn taâm C  D. Moät ñöôøng troøn taâm A 

Caâu 29 : Cho hình bình haønh ABCD, taâm O vaø I laø trung ñieåm cuûa CD. Taäp hôïp nhöõng ñieåm M maø 

MI2MDMCMBMA   laø : 

A. Chæ goàm moät ñieåm treân caïnh CD. B. Chæ goàm moät ñieåm treân caïnh AB 

C. Chæ goàm ñieåm O  D. Laø moät ñöôøng thaúng qua A vaø B 

Caâu 30 : Cho hình chöõ nhaät ABCD, taâm O, I laø trung ñieåm cuûa BC. Taäp hôïp caùc ñieåm M sao cho 

MCMB2MCMA   laø : 

A. Ñöôøng troøn taâm O  B. Ñöôøng troøn taâm I 

C. Ñöôøng troøn coù taâm khaùc O vaø I D. Ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi OI 

 Giaû thieát sau ñaây ñöôïc duøng cho caùc caâu 31, 32 : Cho tam giaùc ABC coá ñònh vaø k laø moät soá thay ñoåi. 

Caâu 31 : Taäp hôïp nhöõng dieåm M maø MCkMBkMA   laø : 

A. {A}  B. {B} 

C. {C}  D. Ñöôøng thaúng d ñi qua A vaø song song vôùi BC 

Caâu 32 : Taäp hôïp nhöõng ñieåm M maø MC2MBkMAk   (k  1) laø : 

A. Ñöôøng thaúng chöùa trung tuyeán veõ töø C B. Ñöôøng thaúng chöùa trung tuyeán veõ töø B 

C. Ñöôøng thaúng chöa trung tuyeán veõ töø A D. Moät ñöôøng thaúng khaùc 
 

Caâu 33 : Cho ABC coù troïng taâm G. Taäp hôïp nhöõng ñieåm M maø MA3MCMBMA   laø ñöôøng thaúng: 

A. Qua A vaø G.  B. Ñöôøng thaúng qua A vaø song song vôùi BC. 

C. Ñöôøng thaúng qua G vaø song song vôùi BC. D. Ñöôøng trung tröïc cuûa AG. 

Caâu 34 : Cho tam giaùc ABC. Taäp hôïp nhöõng ñieåm M thoûa maõn : MCMBMA2MCMBMA4   laø: 

A. Ñöôøng thaúng qua A  B. Ñöôøng thaúng qua B vaø C 

C. Ñöôøng troøn  D. Moät ñieåm duy nhaát 

Caâu 35 : Cho tam giaùc ABC. Taäp hôïp nhöõng ñieåm M maø : MCMBMC2MBMA   laø ñöôøng troøn coù: 

A. Taâm I, baùn kính CJ (I laø trung ñieåm BC). B. Taâm J, baùn kính BI (J laø trung ñieåm AB) 

C. Taâm B, baùn kính 

2

AB
  D. Taâm C, baùn kính 

2

AC
. 


