THIAEo TiCH CGA KH6I DA DIEN
GVBM : POAN NGOC DUNG

. HINH CHOP PEU
BAI 1.1 : Tinh thé tich kh&i t& dién déu canh a.
BAI 1.2 : Tinh thé tich kh&i chép td gidc déu c6 tit cd cdc canh biing a va thé tich khdi bat dién déu canh a
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BAI 1.3 : Hinh ch6p S.ABCD c6 tit c4 céc canh déu biing nhau va c6 V =

Chitng minh ring S.ABCD 12 hinh chép t gidc déu. Tinh canh ctia hinh chép.

BAI 1.4 : Cho hinh chép td gide déu S.ABCD c¢6 canh déy biing a. Tinh thé tich ctia khoi chép S.ABCD theo
a va o trong moi trudng hop sau :

a) a la géc gilta canh bén va mdt day. b) a la gbc gilta midt bén va mat day.

¢) o la gbc gitta dudng cao va mit bén. d) a 1a géc G dinh ctia mét bén.

BAI 1.5 : Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a. Goi G 1a trong tim ctia ASAC va khodng

céch tir G d€n mit bén (SCD) biing Y= a\/_ . Tinh khodng cdch tir tim O ctia ddy d&€n (SCD) va Vs apcp.

BAI 1.6 : Cho hinh chép t¢ gidc déu S.ABCD canh a. Mit phing (P) qua A va vudng géc véi SC cit SB, SC,
SD 1an lugt tai B>, C’, D’. Bi€triing AB = a va % = % Tinh th€ tich kh&i chép S.AB’C’D’.

BAI 1.7 : (BH B 2004) Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c¢6 canh ddy biing a, géc gifta canh bén va miit
ddy bang ¢ (0° < ¢ < 90°). Tinh tan cla géc gitta (SAB) va (ABCD) theo ¢. Tinh Vs apcp theo a va o.

BAI 1.8 : (DH B 2007) Cho hinh chép t& gide déu S.ABCD ¢6 ddy 12 hinh vudng canh a. Goi E 1a diém doi
xting cia D qua trung di€m ctia SA, M 1a trung di€m ctia AE, N 13 trung diém ctia BC. Chitng minh MN
vudng géc véi BD va tinh (theo a) khodng cdch giita hai dudng thing MN va AC.

BAI 1.9 : (BH A 2002) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC dinh S, c6 do dai canh ddy bing a. Goi M, N 1an
lugt la cdc trung di€m cta SB, SC. Tinh theo a dién tich AAMN, biét ring (AMN) L (SBC).

BAI 1.10 : (BH B 2012) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC véi SA = 2a, AB = a. Goi H 12 hinh chi€u vudng
gbc clia A trén canh SC. Chitng minh SC L (ABH). Tinh thé tich ctia kh&i chép S.ABH theo a.

BAI 1.11 : (TN 07-08 LAN 1) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC ¢6 canh ddy bing a, canh bén biing 2a. Goi
M 12 trung di€m ctia BC. Chitng minh SA 1 BC va tinh thé tich khdi ch6p S.ABM theo a.

BAI 1.12 : (CB D 2007) Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng ABCD canh bing a va SA
= a+/3. Tinh gbc gitta mdt bén va mit ddy cia hinh chép S.ABCD.

BAI 1.13 : (CP 2009) Cho hinh chép t gidc d&u S.ABCD c¢6 AB = a, SA =av/2. Goi M, N va P 1in lugt 12
trung di€m ctda cdc canh SA, SB, va CD. Chitng minh MN L SP va tinh th€ tich clia khdi tif dién AMNP.

BAI 1.14 : Cho hinh ch6p tam gidc déu S.ABC. Khodng cdch tir A d€n mit phdng (SBC) bing a va géc hop
bdi canh AB vd&i mit phang (SBC) bing 30°. Tinh thé tich hinh chép S.ABC.

BAI 1.15 : Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 géc hop bdi canh bén va ddy 13 a. Khodng cich ngin
nhat giita canh ddy va canh bén ddi dién biing a. Tinh th€ tich ctia khdi chép.
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Il. HINH CHOP CO CANH BEN VUONG GOC VOI DAY
BAI 2.1 : (BH D 2002) Cho hinh t& dién ABCD c6 canh AD vudng géc v6i mit phing (ABC); AC = AD =
4cm; AB = 3cm; BC = 5cm. Tinh khodng céch tir di€ém A t6i mit phang (BCD).
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BAI 2.2 : Cho hinh chép S.ABC c6 SA =3a va SA L (ABC). Tam giac ABC c6 AB = BC = 2a, géc ABC

bing 120°. Tinh khodng c4ch tir di€m A d€n mit phing (SBC).

BAI 2.3 : Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bing a; hai mit phing (SAB) va (SAC)
cling vudng géc mit phing (ABC). Goi I 1a trung di€m canh BC. Mit phing (P) qua A vudng géc véi SI cit
SB, SC Ian lugt tai M, N. Bi€t ring V.. = 4.Vin - Hay tinh Ve

BAI 2.4 : (bH D 2006) Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA = 2a va SA
vuong géc véi (ABC). Goi M, N 1an lugt 12 hinh chi€u vudng goéc cua A trén SB, SC. Tinh Va penm.

BAI 2.5 : (BH B 2006) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD I hinh chi nhit véi AB = a, AD= a2, SA =
a va SA L (ABCD). Goi M va N lan lugt 1 trung di€m cta AD va SC ;11a giao di€m cta BM va AC. Chiing
minh ring (SAC) L (SMB). Tinh thé tich ctia khdi t& dién ANIB.

BAI 2.6 : (DH D 2007) Cho hinh ch6p S.ABCD c¢6 ddy la hinh thang, géc ABC = géc BAD =90°, BA =BC =
a, AD =2a . Canh bén SA vudng gbéc v4i ddy va SA = a2 . Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cia A trén SB.
Chitng minh ASCD vudng v tinh (theo a) khodng cdch tit H d&€n mit phing (SCD).

BAI 2.7 : (BH A 2011) Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B, AB = BC = 2a; (SAB)
va (SAC) ciing vuong géc véi (ABC). Goi M 1a trung di€m ctia AB; mit phing qua SM va song song v6i BC
cit AC tai N. Biét goc giita (SBC) va (ABC) biing 60°. Tinh Vspcnm va d(AB ; SN) theo a.

BAI 2.8 : (BH D 2013) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, SA 1 (ABCD), géc BAD
bing 120°. Goi M Ia trung di€m ctia BC va géc SMA biing 45°. Tinh Vs agcp va d(D, (SBC)).

BAI 2.9 : (THPT QG 2015) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ACBD Ia hinh vudng canh a, SA vudng géc véi
mat phﬁng (ABCD), gbc gilta dudng thezlng SC va (ACBD) bing 45°. Tinh Vsapcep va d(SB, AC) theo a.

BAI 2.10 : (TN 05-06) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA L (ABCD), SB biing
av/3. Tinh Vs apcp va ching minh trung di€m ctia SC 13 tAm mit cAu ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

BAI 2.11 : (TN 06-07 LAN 1) Cho hinh ch6p tam gidc S.ABC ¢6 ddy ABC 1 tam gidc vudng tai dinh B, canh
bén SA vudng géc vdi ddy. Bi€t SA = AB = BC = a . Tinh thé tich ctia kh&i chép S.ABC.

BAI 2.12 : (TN 06-07 LAN 2) Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh biing a, canh
bén SA vudng géc v6i ddy va SA = AC . Tinh thé tich ctia kh&i chép S.ABCD .

BAI 2.13 : (TN 07-08 LAN 2) Cho hinh chép S.ABC c¢6 déy 12 tam gidc ABC vudng tai B, SA L (ABC). Biét
AB =a, BC = av3 va SA =3a. Goi I 1a trung diém ctia canh SC. Tinh Vg spc va tinh d6 dai doan thing BI.
BAI 2.14 : (TN 08-09) Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng
g6c v6i mit phing ddy. Bi€t géc BAC = 120°. Tinh th€ tich clia khdi chép S.ABC theo a.

BAI 2.15 : (TN 09-10) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc
véi mit phing ddy, géc gilta mit phang (SBD) va mit ddy bing 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

BAI 2.16 : (TN 10-11) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD Ia hinh thang vudng tai A va D véi AD = CD =
a, AB = 3a, SA vuong géc véi mit ddy va canh bén SC tao v6i médt ddy 1 géc 45°. Tinh Vgapcp.

BAI 2.17 : (TN 12-13) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc
vdi mit phing ddy. Pudng SD tao v6i (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

BAI 2.18 : (CD 2006) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a, SA vudng géc v6i mit
phing (ABCD) va SA = a. Tinh khodng céch giita hai dudng thing BD va SC.

BAI 2.19 : (CP A 2007) Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh biing a3, canh bén SA
vudng géc v6i mit phing ddy va SA = 2a. Tinh khodng cich tir A d&€n (SBC) theo a.

BAI 2.20 : (CD 2008) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy 1a hinh thang, géc ABC = géc BAD = 90°, BA = BC =
a, AD = 2a . Canh bén SA vudng géc vdi ddy va SA = 2a . Goi M, N 1an lugt 1a trung di€m ctia SA, SD.
Chitng minh ring BCNM 12 hinh chif nhit va tinh thé tich ctia kh&i chép S.BCNM theo a.

BAI 2.21 : (CD 2011) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng cin tai B, AB =a, SA 1 (ABC),
gbc giita hai mit phing (SBC) va (ABC) biing 30°. Goi M 14 trung di€m ctia canh SC. Tinh Vsapw.

BAI 2.22 : (CD 2014) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a, SA vudng géc vdi day,
SC tao vdi ddy mot géc biing 45°. Tinh theo a thé tich ciia khdi chép S.ABCD va tinh d(B, (SCD)).
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Ill. HINH CHOP cO MAT BEN VUONG GOC VOI DAY
BAI 3.1 : (TN 13-14) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC Ia tam gidc vudng can tai A va SC = 2a+/5. Hinh
chi€u vudng géc clia S trén mit phang (ABC) 1a trung di€ém M clia canh AB. Géc giita dudng thing SC va
(ABC) biing 60°. Tinh thé tich kh&i chép S.ABC theo a.
BAI 3.2 : (PH D 2011) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, BA =3a, BC =4a ; (SBC)
vudng géc véi (ABC). Biét SB = 2a+/3 va g6c SBC = 30°. Tinh Vs apc va d(B ; (SAC)) theo a.
BAI 3.3 : (BH D 2014) Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cin tai A, mit bén SBC 12 tam
gidc déu canh a va mit phang (SBC) vudng géc véi mit ddy. Tinh Vsapc va khodng cich giita SA, BC.
BAI 3.4 : (BH A 2007) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 12 hinh vudng canh a , mit bén SAD la tam gidc déu
va nim trong mit phing vudng géc v6i ddy. Goi M, N, P 1an ludt 1a trung di€m clia cdc canh SB , BC, CD.
Chitng minh AM vudng géc v6i BP va thé tich ciia khdi tir dién CMNP.
BAI 3.5 : (BH A, A1 2014) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a, SD = 3a/2, hinh
chi€u vudng géc clia S trén mit phing (ABCD) 13 trung diém ctia canh AB. Tinh Vsagep va d(A, (SBD)).
BAI 3.6 : (BH B 2008) Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vudng canh 2a, SA = a, SB = a+/3 va
mit phing (SAB) vudng géc véi mit phing ddy. Goi M, N 1an ludt 1a trung diém cla cic canh AB, BC. Tinh
theo a thé tich ctia khdi chép S.BMDN va tinh cosin clia géc giita hai dudng thing SM, DN.
BAI 3.7 : (BH A 2009) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh thang vudng tai A va D; AB = AD =2a, CD =
a; goc gifta hai mit phing (SBC) va (ABCD) biing 60°. Goi I 1a trung di€m ctia AD. Bi€t hai mit phiang
(SBI) va (SCI) cing vudng géc v6i (ABCD), tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.
BAI 3.8 : (BH D 2003) Cho hai mit phing (P) va (Q) vudng géc v6i nhau, ¢ giao tuyén 1a dudng thing A.
Trén A 13y hai diém A, B v6i AB = a. Trong mp(P) 14y diém C, trong mp(Q) 14y diém D sao cho AC, BD
cling vudng géc véi A vi AC=BD=AB . Tinh bdn kinh mit cAu ngoai ti€p tit dién ABCD va d(A; (BCD)).
BAI 3.9 : (DH A, A1 2012) Cho hinh ch6ép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh a. Hinh chi€u vudng géc clia S
trén mit phing (ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA = 2HB. Géc giita dudng thing SC va (ABC)
biing 60°. Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC va tinh khodng céch giita hai dudng thing SA va BC theo a.
BAI 3.10 : (BH A, A1 2013) Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc vudng tai A. géc ABC bing 30°, SBC
12 tam gidc déu canh a va mit bén SBC vudng géc véi ddy. Tinh Vg apc va d(C, (SAB)).
BAI 3.11 : (BH B 2013) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 13 tam gidc déu
va nim trong mit phing vudng géc vdi ddy. Tinh theo a thé tich clia khdi chép SABCD va d(A, (SCD)).
BAI 3.12 : (CD 2010) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a, mit phing (SAB) vudng
géc v6i mit phing ddy, SA = SB, géc giita dudng thing SC va mit phing ddy bing 45°. Tinh Vs apcp.
BAI 3.13 : (CD 2012) Cho khdi chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai A, AB =av2,SA=SB=
SC. Géc giita dudng thing SA va (ABC) biing 60°. Tinh Vsagy va bdn kinh mit cAu ngoai ti€p hinh chép.
BAI 3.14 : Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc cAn v6i AB = AC = a, (SBC)L(ABC),SA=SB =a
1) Chiéing minh ring ASBC 1a tam gidc vudng. 2) Cho SC = x. Tinh thé tich kh&i chép theo a va x.
BAI 3.15 : Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 12 tam gidc vudng cn tai dinh A, AB = AC = a. Mt bén qua
canh huyén BC vudng v4i mit ddy, hai mit bén con lai déu hop véi mit ddy cdc géc bing nhau va bing
60°. Hay tinh thé tich ctia khi chép S,ABC.
BAI 3.16 : Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B, AC = 2a, géc ACB = 30°, Hinh chi€u
vudng géc H cla dinh S trén mit ddy 12 trung diém cla canh AC va SH =+/2a. Tinh theo a thé tich khdi
chép S.ABC va khodng cich tir diém C d&€n mit phing (SAB).
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IV. HINH CHOP KHAC

BAI 4.1 : (PH A 2010) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a. Goi M, N lan lugt 1a
trung di€m cta AB, AD; H=CN n DM. Biét SH L (ABCD) va SH =av3. Tinh Vscomn va d(DM, SC) theo a
BAI 4.2 : (BH D 2010) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA = a ; hinh
chi€u vuong géc clia dinh S trén (ABCD) 1a diém H thudc doan AC, AC = 4.AH. Goi CM 1a dudng cao cia
ASAC. Chitng minh M 14 trung di€m ctia SA va tinh thé tich khdi tit dién SMBC theo a.

V. HINH LANG TRU DUNG

BAI 5.1 : (BH D 2009) Cho hinh ling tru ding ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, AB = a,
AA’ =2a, A’C = 3a. goi M la trung di€m ciia doan thing A’C’, I 1 giao di€m ctia AM va A’C. Tinh theo a
thé€ tich kh&i tif dién IABC va khodng cach tir di€ém A d&€n mit phing (IBC).

BAI 5.2 : (BH D 2008) Cho ling tru ding ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC Ia tam gidc vudng, AB = BC = a, canh
bén AA’= a\/z . Goi M 1a trung diém cta canh BC. Tinh Vagca's'c va d(AM, B’C).

BAI 5.3 : (BH B 2010) Cho ling tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ c6 AB = a, géc giita (A’BC) va (ABC) biing
60°. Goi G la trong tim AA’BC. Tinh Vapc.a's'c va bdan kinh mét cu ngoai ti€p tif dién GABC theo a.

BAI 5.4 : (DH B 2003) Cho hinh ling tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a, géc BAD =
60°. Goi M 1a trung diém canh AA’va N 1a trung diém canh CC’. Chitng minh B’, M, D, N ciing thuéc mot
mit phing. Hiy tinh do dai canh AA'theo a dé tif gidc BMDNIa hinh vudng.

BAI 5.5 : (CP 2013) Cho ling try déu ABC.A’B’C’ c6 AB = a va dudng thing A’B tao vdi ddy mot géc bing
60°. Goi M va N lan lugt 1a trung di€m cta cic canh AC va B’C’. Tinh Vgc.a's'cc va do dai MN.

VI. HINH LANG TRU XIEN

BAI 5.6 : (DH A 2008) Cho ling tru ABC.A’B’C’ ¢6 d0 dai canh bén bing 2a, diy ABC la tam gidc vudng
tai A, AB = a, AC = a+/3 va hinh chi€u vudng géc cia dinh A’ trén mit phing (ABC) 1a trung di€m clia
canh BC. Tinh theo a thé tich kh&i chép A’.ABC va tinh cosin clia géc giita hai dudng thing AA’, B’C’.

BAIl 5.7 : (BH B 2009) Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B’C’ ¢6 BB’ = a, géc giita dudng thing BB’ va
mit phing (ABC) bing 60°; AABC vudng tai C va géc BAC = 60°. Hinh chi€u vudng géc cia di€m B’ 1én
mit phing (ABC) triing vdi trong tim ciaAABC. Tinh thé tich khdi tif dién A’ ABC theo a.

BAI 5.8 : (BH B 2014) Cho ling tru ABC.A’B’C’ ¢6 ddy la tam gidc déu canh a. Hinh chi€u vudng géc ciia
A’ trén (ABC) 1a trung di€m cta canh AB, géc gitta A’C va mit ddy bing 60°. Tinh theo a thé tich clia khdi
ling tru ABC.A’B’C’ va khodng céch tir diém B dé€n (ACC’A’).

BAI 5.9 : (PH B 2011) Cho ling tru ABCD.AB|C;D; c6 ddy ABCD la hinh chir nhiat. AB =a, AD = a3
Hinh chi€u vudng géc clia di€ém A, trén mit phing (ABCD) triing vdi giao diém AC va BD. Géc giita hai
mit phing (ADD;A;) vi (ABCD) biing 60°. Tinh thé tich kh&i ling tru da cho va d(B; , (A;BD)) theo a.

BAI 5.10 : (THPT QG 2016) Cho ling tru ABC.A’B’C’ c6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B, AC = 2a.
Hinh chi€u vudng géc clia A’ trén mit phing (ABC) 13 trung di€m clia canh AC, dudng thing A’B tao véi
(ABC) mot géc 45°. Tinh theo a thé tich cia khdi ling tru ABC.A’B’C’ va chitng minh A’B 1L B’C.

VIl. HINH HOP

BAI 5.11 : (BH D 2012) Cho hinh hop ditng ABCD.A’B’C’D’ ¢6 ddy 1a hinh vudng, AA’AC vudng can, A’C
= a. Tinh thé tich ctia khdi ti dién ABB’C’ va khodng cdch tir di€ém A d€n mit phing (BCD’) theo a.
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KHOI DA DIEN - THE TiCH CUA KHOI DA DIEN
GVBM :DOAN NGOC DUNG

I. HINH CHOP

1) Dinh nghia : Cho hinh chép S.AjA»A3.. A, thi
can hiéu ring da gidc AjAA;z..A, nim trong mit
phazlng (P) va diém S khong thu¢c mit phflng P).
* Diém S goi 1a dinh clia hinh chép.

» Pa gidc AjAA;3..A, goi 1a ddy cia hinh chép.

» Cédc tam gidc SA1Az, SA2A3, ..., SA A goi la cdc mat bén cia hinh chép.
« Hinh chép déu 13 hinh chép c¢6 ddy 12 mot da gidc déu va cdc canh bén bing nhau.

« Hinh chép tam gidc déu cé ddy 1a tam gidc déu, cdc mit bén 12 cdc tam gidc cAn bing nhau va cdc canh
bén bing nhau.

« Hinh chép t gidc déu c6 ddy 1a hinh vudng, cdc mit bén 13 cdc tam gidc cAn bing nhau va cdc canh bén

bing nhau.

« Trong mdt hinh chép déu ta c6 :

a) Chan dudng cao 12 tAim dudng tron ngoai ti€p ddy. b) Cdc mit bén la nhitng tam gidc cAn biing nhau.
¢) Cédc canh bén hgp vdi ddy cdc géc bing nhau. d) Cdc mit bén hdp v6i ddy cac goc bang nhau.

2) PBinh Iy 2 : Thé tich ctia mdt khdi chép bing mot phan ba tich s6 clia dién tich mit ddy va chiéu cao clia
kh&i chép d6.

A
1 1
V= 5 Sdéy.h hay V= EBh
Sasy (hay B) : dién tich mdt ddy. BY D
h : chiéu cao khdi chép (khodng cdch tir dinh d€n mit ddy) o
C

eChuy:
. . . 1
1) T¢ dién ABCD c6 ba canh AB, BC, CD vudng géc v6i nhau tiing doi mdt thi ¢ Vapep = ry AB.BC.CD

2) Tt dién SABC c6 ba canh SA, SB, SC vudng gbc v4i nhau tirng d61 mot thi c6 Vsape = %SA.SB.SC

3) Hinh chép c6 cdc mit bén hgp v6i ddy cdc gbc bing nhau thi chidn dudng cao 1a tdm dudng tron noi ti€p
day hinh chop.

4) Hinh chép c6 bon mit déu 1a nhitng tam gidc goi 12 hinh t& dién. T dién c6 ti't cd cdc canh bing nhau
goi 12 tif dién déu. Tt dién gan déu 1 tif dién c6 cdc canh ddi dién biing nhau.

5) Mot hinh chép ¢6 mot canh bén vudng géc vGi ddy thi canh bén d6 chinh 1a dudng cao cia hinh chép.

6) Hinh ch6p c6 hai mit bén ké nhau vudng géc véi ddy thi dudng cao 1a canh chung ctia hai mit bén nay.

7) Hinh chép ¢6 mot miit bén vudng géc v6i ddy thi dudng cao clia hinh chép nim trén mit bén dé.

8) Hinh chép ¢6 mdt mit chéo vudng géc véi ddy thi chiéu cao cda hinh chép chinh 1a chiéu cao cla mit

chéo do.
9) Hinh chép c6 cdc canh bén bing nhau thi chdn dudng cao tring v4i tAm dudng tron ngoai ti€p da gidc
day.

10) Néu mot khdi da dién dude phin chia thanh nhiéu khdi da dién nhé thi thé
tich ctia n6 bing tdng thé tich clia cdc khdi da dién nhd.

11) St dung ké&t qui sau @€ 1am bai tip : Cho hinh chép S.ABC. Trén ba dudng
thing SA, SB, SC lan lugt 14y ba diém A’, B>, C’ khdc vdi S. Ta c6 :

Verse _SA SB SC

V' ,ec SA' SB' SC’

e Chii ¥ : _ Hai hinh chép c6 cuing dién tich ddy thi t s& thé tich biing ti s6 hai dudng cao tudng ng.
_ Hai hinh chép c6 cting chiéu cao thi ti s thé tich bing ti s6 hai dién tich ddy twong ng.
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Il. HINH LANG TRU

1) Cac yé?u t6 cua hinh léng tru : A1A2A3A4A5.A’1A’2A’3A’4A’5.

(] Déy . A1A2A3A4A5 s A’lA’zA’3A,4A,5.

e Médtbén : AjA»A’,A’, ... 1a hinh binh hanh.

eCanhbén: AA’;, AyA’,, .. song song va bing nhau.

e Ta néi : Ling tru tam gidc n€u ddy 1a tam gidc, Ling tru ti gidc
néu ddy l1a tf gidc, ...

o Khoi ling tru ¢6 mit bén 13 hinh binh hanh, cdc canh bén song song va bing nhau.

« Khoi ling tru ding 1a ling tru ¢6 canh bén vudng géc v6i ddy. Do d6, trong ling tru ding thi canh bén
ciing 14 chiéu cao va cdc mit bén 13 nhitng hinh chif nhit nim trong mit phing vudng géc véi ddy.

« Khéi ling tru déu 12 ling tru ding c6 ddy 1a da gidc déu. Trong ling tru déu thi cdc mit bén 13 nhitng hinh

chit nhat biing nhau.

* Chii y : Nhé ring :

e “Cho khdi ling tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ ¢6 canh ddy biing a...” thi hi€u diy 13 hinh ling tru ding c6
ddy 1a tam gidc déu canh bing a.

e “Cho khoi ling tru t gidc déu ABCD.A’B’C’D’ ¢c6 canh ddy bing a..” thi hi€u ddy la hinh ling tru ding
c6 ddy la hinh vudng canh bing a.

« Con néu “Cho hinh ling tru ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a ..” thi hi€u day chi 13 hinh
ling tru xién c6 ddy 12 tam gidc déu canh a.

Dinh nghia Tinh chadt Hinh minh hoa
* Hinh ldng tru ddng 1a hinh | * Cic mdt bén hinh ldng tru didng la hinh A D’
ling tru c6 canh bén vudng | chif nhat. B C
g6c véi mat day. = Cdc mat bén hinh ling tru ding vudng r -
gbéc v6i mat day. L ¥
» Chiéu cao 1a canh bén.
* Hinh ling tru déu la hinh | * C4dc mit bén cla hinh ling tru déu la cic | F
ling tru ddng c6 ddy 12 da | hinh chit nhat bing nhau. =
gidc déu. * Chiéu cao la canh bén. % c

2) Thé tich ctia khdi ldng tru bing tich s6 clia dién tich mit ddy va chiéu cao ctia khdi ling tru d6.

V=Suyh | hay | V=Bh s 7

Sasy (hay B) : dién tich mdt day.
h : chiéu cao kh&i ling tru (khodng cich gifta hai ddy)

Ill. HINH HOP

1) Hinh hop 1a hinh ldng tru t& gidc c6 ddy la hinh binh hanh.
2) Céc y€u td clia hinh hop :

» C6 6 mit déu 1a hinh binh hanh trong d6 c¢6 3 cip mit ddi dién bing nhau c6 thé chon lam day.

* C6 8 dinh va 12 canh chia lam 3 nhém, mdi nhém 4 canh song song va bing nhau.

* C6 4 dudng chéo : AC’, A’C, BD’, B’D ddng qui tai O 1 trung di€m ctia moi doan. Piém O goi la tAm
hinh hop.

oeChuy:

_ Hinh hdp ding 1a hinh hop c6 canh bén vudng géc vdi day.

_ Hinh hdp chit nhat 1a hinh hop ding c6 ddy la hinh chit nhat.

_ Hinh 1ap phuong 12 hinh hop chit nhat c6 ba kich thuéc bing nhau.

3) Thé tich ctia kh&i hop chif nhat biing tich s6 ba kich thuéc. | V =a.b.c

T AT
LUYEN THI THPT QUOC GIA = DAL HOC .ottt ettt ettt ettt ettt ettt ettt et et et et et e e et et eeeeereaas GVBM : POAN NGOC DUNG



MOT SO PINH LY-TiNH CHAT HHKG

GVBM :DOAN NGOC DUNG

CAC PINH LY HINH VE MINH HOA
1) Binh Iy 1 : Cho dudng thing a song song vdi /B all mp(a)
mp(a). Néu mp(B) di qua a va cdt mp(a) thi a c mp(B) —b/la

giao tuy&n clia mit phing (a) va (B) song song
vdi dudng thing a.

mp(a) "mp(B) = b

2) Mdt phdng trung truc ciia mét doan thing
Mit phing trung truc cia doan thing AB la
mit phing vudng géc v6i AB tai trung di€m O
ctia doan thing AB.

Ola trung diém doan AB
mp(P) L ABtai O.

3) Tinh chdt 1 :

2 @ m P //m
a) Pudng thang nao vudng géc v6i mdt trong P(P)/mp(Q) = a1l mp(Q)
 mat phi Lcung wiong || AL/ | atm®
hai mdt phang song song song thi cling vudng
gbéc v6i mit phang con lai. mp(P) La
b) Hai mit phing phin biét cling vudng géc b ; mp(Q) La = mp(P)// mp(Q)
vdi mot dudng thing thi song song vdi nhau. mp(P) # mp(Q)
4) Tinh chdt 2 : all mp(P)
N 2 N 2 ) =bla
a) Cho dudng thang a va mp(P) song song v4i a b L mp(P)
nhau. Pudng thing nio vudng géc vdi mp(P) ” mp(P) L b acmp(P)
N A o —
thi cuBg Vqung g\oc vO1 oa. o ) . alb a//mp(P)
b) Néu mot dudng thang va modt mdt phang s
(khdng chita dudng thing d6) cling vudng géc V azmp(P)
vdi mot dudng thing thi ching song song véi 3)jalb = a//mp(P)
nhau. mp(P) L b

5) Géc giita duong thdng va mdt phdng

Cho dudng thing a khong vudng géc véi
mp(P). Géc giita dudng thing a va mp(P) la
gbc gitta dudng thing a va hinh chi€u a’ clia né
trén mp(P).

e (a, mp(P))=(a,a’)
¢ 0°<(a, (P)) <90°

a (P) = 0° & [a//(P)
ac(P)

e(a,P))=90°«<=al (P

6) Dinh Iy 2 : Néu mot tam gidc ¢ dién tich S
thi hinh chi€u ctia né c6 dién tich S’ bing tich
clia S v6i cosin clia géc ¢ gilta mit phing cla
tam gidc va mit chi€u.

S’ =S.cose
S 1a dién tich cia AABC, S’ 1a
dién tich cia AABC’ 1a hinh
chi€u ctia AABC trén mp(P) va

B ¢ la gb6c giltra mp(P) va
mp(ABC)
7) Dinh Iy 3 : Néu mot mit phing chifa mot
dudng thing vudng géc véi mot mit phing
khéc thi hai mat phang d6 vudng géc v4i nhau. ac mp(P) } — mp(P) Lmp(Q)
a L mp(Q)
8) Dinh Ij 4 : Néu hai mit phing vudng géc
vdi nhau thi bit ct dudng thing nio nim mp(P) L mp(Q)
trong mit phing niy va vudng géc véi giao mp(P) " mp(Q) =c¢ —a 1 mp(Q)
tuy€n thi vudng géc v6i mit phing kia. . ac mp(P)
N\ c alc
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9) Hé qud 1 : N&u hai mit phing (P) va (Q)
vudng géc véi nhau va A 13 diém nim trén
mp(P) thi dudng thing a di qua A va vudng
g6c véi mp(Q) sé ndm trong mp(P).

Q)

mp(P) L mp(Q)
A e mp(P)
Aeca
aLmp(Q)

= ac mp(P)

10) Hé qud 2 : N&u hai mit phing cit nhau
vd cling vudng géc vdi mot mit phing thi
ba thi giao tuyé€n clia hai mit phing dé ciing
vudng géc v6i mit phing thit ba.

A

mp(P)~mp(Q) =a
mp(P) L mp(R) —almp(R)
mp(Q) L mp(R)

11) Khodng cdch tic mét diém dén mot duong
thdng : Cho diém M va dudng thing A. Goi H
12 hinh chi€u ctia M 1én A. P6 dai doan thing
MH dugc goi 1a khodng cdch tir diém M dén
dudng thing a.

« MH 1a nhd nhit so véi khodng
cach tir M d&€n moi diém ciia A.
eMH=0 & MeA

12) Khodng cdch tit mot diém dén mot mdt
th%ng : Cho diém M va mp(P). Goi H 1a hinh
chi€u ctia M 1én mp(P).

Do dai clia doan thing MH dugc goi 1a khodng
céch tir M dén mp(P)

e MH la nhd nhit so véi khodng
cich tr M d&€n moi diém cida
mp(P)

«MH=0 < Me mp(P)

13) Khodng cdch giita duong thdng va mdt
phing song song vdi né : Khodng cich giita
dudng thang a va (P) song song vdi a 1a khodng
cach tir mot di€m nao d6 cla a dén (P).

N&u a // mp(P)
thi d(A ; (mp(P)) = d(B ; (mp(P))

14) Khodng cdch giita hai_mdt phdng song
song : Khodng cach giita hai mit phing song
song 12 khodng cich tir mot diém bat ky clia
mit phing ndy d€n mit phing kia.

Né&u mp(P) // mp(Q)
thi d(mp(P) ; mp(Q)) =
=d(A ; (mp(Q)) = d(K ; (mp(P))

15) Duong vudng géc chung cua hai duong
thdng chéo nhau a va b : Pudng thing c cit ci
a va b déng thdi vudng géc véi cd a va b nén
dudng thing c 13 dudng vudng géc chung cia
hai dudng thing chéo nhau a va b.

cu
cnb=Jvaclh=]

thi ¢ 1a dudng vudng géc chung
ctia hai dudng thing chéo nhau a
va b.

. {cmazlva cla=1

16) Doan vuong goéc chung cua hai duong
thing chéo nhau : N&u dudng vudng goc
chung cit hai dudng thing chéo nhau tai I vaJ
thi doan thing 1J goi 12 doan vudéng géc chung
clia hai dudng thing.

IJLa
JLb
chung clia hai dudng thing chéo
nhauavab.

}: IJ 12 doan vudng géc

17) Khodng cdch giita hai duong thing chéo
nhau : Khodng céch giita hai dudng thing chéo
nhau la d6 dai doan vudng gbc chung cia hai
dudng thing d6.

a va bchéonhau = 1J =d(a;b)
=d(a ; mp(Q)) = d(b ; mp(P)) =
=d(mp(P) ; mp(Q))

(IJ 1a doan vudng gbéc chung cia
hai dudng thing a, b)

18) Ti s khodng cdch :

» Chii y : Khi bi€t d(A , (o)) = x

e NéuMA // (0) = dM , (o) =d(A , ()
dM, () _ IM
d(A, (o)) 1A

eNEUMA N (o) =1 =
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MOT SO KIEN THU/C CAN NHG TRONG QUAN HE VUONG GOC
GVBM : POAN NGOC DUNG

. CAC DINH NGHIA CUA KHAI NIEM VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

1) Géc giita hai dudng thing bat ki a va b trong khong gian 12 géc tao bdi hai dudng thing cit nhau 1an lugt
song song v4i a va b. Géc d6 nhé nhat 1a 0° va 16n nhat 13 90°. Hai dudng thing dugc goi 1a vudng géc véi
nhau néu gdc gitta chiing bing 90°.

= Chii y rdang hai duong thdng vuong géc co thé cdt nhau hodc khong cdt nhau.

2) Mot dudng thing a dugce goi 13 vudng géc véi mit phiang (P) néu c6 vudng géc v6i moi dudng thing nim
trong mit phiang (P).

» P€ chiing minh dudng thing a vudng géc v6i mit phing (P) chi cAn chiing minh dudng thing a vudng géc
v6i hai dudng thing cit nhau clia mit phing (P).

3) Hai mit phing goi 12 yudng géc véi nhau né€u mot trong hai mit phing d6 chita mot dudng thing vudng
gbc vdi mit phang kia.

Il. CAC TiNH CHAT

1) Qua mot di€m di cho c6 duy nhat mot dudng thing vudng géc v6i mot mit phing di cho.

2) Qua mot di€m da cho c6 duy nhat mot mit phang vudng géc véi modt dudng thing di cho.

3) Qua mdt dudng thing a da cho c6 duy nhit mot mit phing vudng géc v6i mit phing (P) di cho néu a
khong vudng géc v6i (P). Néu a vudng géc véi mit phing (P) thi moi mit phing qua a déu vudng géc véi
mit phing (P).

4) Hai mit phiang cling vudng géc véi mit phing thi ba thi giao tuy&n clia hai mit phing d6 (n€u cé) ciing
vudng géc véi mit phang thit ba.

5) Hai dudng thang phan biét cling vudng géc v6i mot mit phing thi song song v6i nhau.

6) Hai mit phing phin biét cling vudng géc v6i mot dudng thing thi song song vdi nhau.

7) Pudng thing a va mit phing (P) cling vudng géc vdi mot dudng thing (hoic mot mit phing) thi a song
song mit phing (P) hodc a niim trén mit phing (P).

. CAC KHAI NIEM LIEN QUAN DEN TiNH VUONG GOC

1) Phép chié¢u vuong géc lén mdt phing (P) : 1a phép chi€u song song 1én mit phing (P) theo phuong la
dudong thing vuong géc véi mit phing (P) : hinh chi€u vudng géc clia diém M trong khong gian 13 chan
dudng vudng géc ha tir M xuéng mit phing (P).

2) Dinh li ba duong vuéng géc : cho dudng thing a’ 13 hinh chi€u vuong géc clia dudng thing a trén miit
phing (P) va b 13 mot dudng thing nim trong (P). Trong trudng hdp d6 : dudng thing b vudng géc véi dudng
thing a khi va chi khi b vudng géc vdi dudng thing a’.

3) Mt phdng trung truc ciia mot doan thdng : 13 mit phing vuong géc vdi doan thing d6 tai trung diém
clia né. Mit phing trung truc clia doan thing AB chinh 13 quy tich nhitng di€m cdch déu hai diém A va B.

4) Phép dbi xiing qua mot mdt phdang (P) : d6 12 phép dit tuong tng mdi diém M véi diém M’ sao cho (P) 1a
mit phing trung tryc cia MM’.

IV. KHOANG CACH

1) Khodng cich tir di€ém A dén dudng thing d 1a dd dai doan thing AH L d véi H e d.

2) Khodng céch tir diém A d&én mit phing (P) 1a dd dai doan thing AH L mp(P) v6i H e d.

3) Khoang cach giita mot dudng thing 12 mot mit phing song song v6i né 1a khodng cach tir mot diém bat
ky clia duong thing d€n mit phing do6.

4) Khodng cdch giita hai mit phing song song 1a khodng cich tir mot di€m bat ky cia mit phing nay dén
mit phing kia.

5) Khodng cdch giita hai dudng thing chéo nhau a va b 13 d6 dai doan vudng géc chung clia chiing. Khodng
céch d6 ciing bing :

« Khodng cich giita mot trong 2 dudng thing d6 va mit phing song song véi né chita dudng thing con lai.
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« Khodng cdch giita hai mit phang song song 1an lugt chira hai dudng thing do.
V.GOC
1) N&u dudng thing a khong vudng géc v6i mit phing (P) thi géc giita dudng thing a va mit phing (P) 1a
g6c gita a va hinh chi€u a’ clia n6 trén (P).
2) Géc giita hai mit phing 13 géc giita hai dudng thing 1an lugt vudng géc v6i hai mit phing dé.
(Hai mit phing goi 12 vudng géc v6i nhau néu géc giita chiing bing 90°)
3) Nhi di¢n : 13 hinh hop bdi hai nita mit phing c6 bd chung, bd chung nay goi 1a canh ciia nhi dién.
4) Dién tich hinh chiéu : n&u S 1a dién tich cda mot da gidc phing, S’ 12 dién tich hinh chi€u cla da gidc d6
trén mit phing (P), va ¢ 1a géc gitta mit phang chira da gidc va mp(P) thi ta c6 cong thifc : S’ = Scose.
VL. MOT S6 PHUGNG PHAP CHUNG MINH
1) Chitng minh hai duong thdng vuéng géc véi nhau
Dé€ gidi cdc bai tap loai ndy ta thudng diing cdc cich sau :
a) Chitng minh dudng thing nay vudng géc v6i mot mit phang chira dudng thing kia.
b) Dung dinh Ii ba dudng vudng géc.
¢) Chiing minh dudng thing nay vudng géc véi mot dudng thing (hay mot mit phing) song song vdi dudng
thing kia.

d) Pua vé chitng minh hai dudng thing vudng géc trong mit phing né€u hai dudng thing d6 nim trong cling
mot mit phing (diing cic hé thifc lugng trong tam gidc, tinh chdt dudng chéo clia hinh thoi, hinh vudng, géc
ndi ti€p trong nita dudng tron, dinh Ii Pitago ...)

2) Chitng minh mot duong thdng vuoéng giéc vdi mét mdt phdng (dudng thing a vudng géc véi mp(a))

a) Chitng minh dudng thing a vudng géc véi hai dudng thing cit nhau nim trong mit phang (o).

b) Chitng minh dudng thing a song song v6i mot dudng thing vudng géc véi mit phang (o).

¢) Chitng minh dudng thing a c mit phing (B), trong d6 mit phing (B) L mit phing (o) va a vudng géc véi
giao tuyé&n ctia mit phang (o) va mit phing (B).

d) Chitng minh dudng thing a 12 giao tuy&n clia hai mit phing cit nhau cling vudng géc véi mit phing (o).
3) Chitng minh hai mdt phdng vuéng géc vdi nhau

a) Chitng minh mot trong hai mit phing cé chita mot dudng thing vudng géc véi mit phing kia.

b) Chitng minh géc giita hai mit phing 13 géc vudng.

4) Tinh khodng cdch giita hai duong thing chéo nhauava b

a) X4c dinh doan vudng géc chung rdi tinh dd dai doan vudng géc chung dé.

b) Qua b xdc dinh mp(a) // a. Tinh khodng cdch giira a va mp(a), d6 chinh la khodng cdch gitta a va b.

¢) X4c dinh hai mit phing song (P) va (Q) 1an lugt chita a va b. Tim khodng cach giita (P) va (Q),dé chinh 1a
khodng cdch gitra a va b.

» Chii y : D€ tinh khodng cédch giita hai dudng thing chéo nhau a va b, vdi a 12 canh bén con b 12 mdt canh
day, ta lam nhu sau :

Goi I 12 giao diém clia dudng thing a v6i mat ddy. Tir I dyng dudng thing A song song vdi b (ta ciing co thé
dung tr gidc dac bict dé co thé dé dang tinh dugc dd dai cac canh hon). Lic d6 b song song véi mp(P) chita a
va A. Chon mot di€m M trén b sao cho c6 thé tinh khodng cdch d&n mp(P). Khoang céch tir M dén mp(P)
bing khodng cdch giita a va b.

5) Tinh géc giita hai duong thdng, géc giita duong thdng va mdt phdng, géc giita hai mdt phdng.

= TruGce ti€n ta xdc dinh cdc géc nay dua vao dinh nghia :

1) Géc giita hai dudng thing chéo nhau dugc xdc dinh bing géc giita hai dudng thing cit nhau 1an ludt song
song vdi hai dudng thing di cho.

2) Géc gitta duong thing va mit phing 13 géc nhon hgp bdi dudng thing d6 va hinh chi€u vudng géc ciia né
trén mit phing.

3) Géc giita hai mit phing 1a géc giita hai dudng thing 1an lugt vudng géc vSi hai mit phing do.

Trong trudng hdp hai mit phing cit nhau thi géc giita hai mit phing 14 géc nhon hgp bdi hai dudng thing
1an lugt nim trong hai mit phing va vudng géc vdi giao tuyén tai mot diém.

» Sau d6 dua vao cdc hé thic lién hé giita géc vdi do dai trong hinh hoc phing dé x4c dinh géc d6.
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LY THUYET TRAC NGHIEM

1) Hinh da dién c6 it mit nhat 1 t dién. Trong mdi tif dién thi mdi dinh 12 dinh chung ctia 3 canh.

Hodc : Khong c6 hinh da dién nao ma mdi dinh 12 dinh chung ctia mdt canh hoic hai canh.

2) Khéi chép ddy n-gidc thi ¢6 n mit bén, mdt mit ddy nén s6 mit cia khdi chép 1a n + 1.

DPdy ctia hinh chép ¢ n dinh, thém dinh ctia hinh chép nén s6 dinh clia khdi chép 1a n + 1.

Suy ra kh&i ch6ép n-gidc ¢6 2n canh, n + 1 mit, n + 1 dinh.

3) Nhitng dudng thing nim trong mp(P) thi bi€n thanh chinh né. Mot di€ém nim trén dudng thing vudng géc
vdi mp(P) thi diém d6i xitng véi né qua mp(P) ciing nim trén dudng thing 4y, tic 12 dudng thing vudng géc
v6i mp(P) thi bi€n thanh chinh né. Vay déd trung v6i d’ thi d < mp(P) hodc d L mp(P).

4) Phép ddi xiing qua mit phing chita dudng phan gidc clia géc tao bdi hai dudng thing cit nhau d va d’ va
vudng géc v6i mp(d , d’) bi€n d thanh d’. Vi hai dudng thing cit nhau d, d’ ¢6 hai phin gidc nén c6 hai phép
ddi xitng qua mit phiang bién d thanh d’.

5) N&u d, d’ phan biét va déng phing nénd // d’ hoicd citd’.

_Né&ud// d’ thi c6 mot phép ddi xitng qua mit phing bién d thanh d’ (d6 12 mit phing vudng géc véi mp(d ,
d’) va cich déud, d’)

_N&udcitd’, cé6 phép ddi xitng qua mit phang bi€n d thanh d’.

6) Tt dién déu ABCD c6 6 mit phing ddi xitng, d6 1a cdc mit phing di qua mot canh va trung di€m cla
canh doi dién.

7) Cho tit dién déu ABCD. Goi M 12 trung di€ém ctia canh CD thi phép ddi xitng qua mp(ABM) bién A — A,
B — B, C - D, D — C. Nhv vay, phép ddi xitng d6 bién tt dién ABCD thanh chinh né, suy ra mp(ABM) la
mit phing ddi xitng clia ti dién ABCD.

8) Hinh chép tif gidc déu c6 bon mit ddi xitng, d6 1a hai mit phing chéo : mp(SAC), mp(SBD). Cic miit
phing trung tryc ctia canh AB (canh DC) va mit phing trung tryc ctia canh AD (canh BC).

9) Hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C D’ ¢6 9 mit d6i xing dé 1a :

_ Ba mit phing trung tric cia ba canh AB, AD, AA’.

_ Sau mat phﬁng ma mdi mit di qua hai canh déi dién : (ACC "A’), (BDD’B’), (ABC 'D’), (ADC 'B’),
(CDA’B’), (BCD’A’)

10) Hinh bat dién déu SABCDS’ ¢6 9 mit ddi xitng d6 1a :

_ Bamit phing : (ABCD), (SBS’D), (SAS’C)

_ Sdu mit phing, mdi mit phing 12 mit phing trung truc ciia hai canh song song (ching han AB va CD).

11) Xét hinh hop ditng ABCD.AB;C;D; ¢6 hai diy ABCD va A;B;C;D; 1a hai hinh thoi (khong phai hinh
vuong). Hinh hop ditng nay c6 ba mit ddi xing, d6 12 : mp(AA,C;C), mp(BB;D;D) va mit phing trung truc
cua cdc canh bén.

12) Cho phép vi tu tim O bi€n di€m A thanh diém B, bi€t ring OA = 2.0B. Khi d6, ti s6 vi tu' 1a :

_ Trudng hdp A, B cung phia v6i tam O thi ti s6 k = 1/2.

_ Trudng hgp A, B khédc phia v6i tam O thi tf s6 k = —1/2.

13) Cho hai dudng thing song song d, d’ va mot di€m O khong nim trén chiing.

_Né&u O ¢ mp(d, d’) thi khong c6 phép vi tw nao bi€n d thanh d’.

_NEuO emp(d,d’), O¢gd,O ¢d thi cé mdt phép vi tu bi€n d thanh d’.

14) Khdi tim mit déu c6 mdi mit 1a tam gidc déu, mdi dinh 13 dinh chung clia 4 canh nén 1a da dién déu
loai {3 ;4}.

15) Kh&i hai muoi mit déu c6 mdi mit 13 tam gidc déu, mdi dinh 13 dinh chung clia 5 canh nén I3 da dién
déuloai {3;5}.

16) Dinh 1y Euler (O-le) : Néu ky hiéu P 1a s6 dinh, C 13 s6 canh, M 12 s6 mit clia mot da dién thi :
P-C+M=2.Vilabitdiéndéunéncé 6dinhva 8mit=6-c+8=2=c=12.

17) Hinh b4t dién déu c6 8 mit vi mdi mit Ia tam gidc déunéntacéd:2C=3M=C = % = 3—28 =12
. e A A s K: %1 s a2 1 . . 2C 212
18) Hinh bat di€n déu c6 moi dinh 1a dinh chung cua bé canh nénta c6: 2C=4b = b = e = e =6
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19) Khéi 12 mit déu c6 12 mit 1a ngii gidc déu. Vi mdi mit 14 ngii gidc déu vd ¢6 M mit nén sd canh I
5M 512

5M, nhung mdi canh lai 12 canh chung ctia hai mit nén 2C = 5M = C = > 5 =30
20) SO dinh cda hinh hai mudi mitdéula :P-C+M=2=P-30+20=2=Db =12

Loai Tén goi SO dinh | S6 canh | S& miit

(3.3 | Khoi ot dién déu 4 6 4

{4;3} | Khoilap phuong 8 12 6

{3;4} | Khoitim mit déu 6 12 8

{5;3} | Khoi mudi hai mit déu 20 30 12

{3;5} | Khoi hai muoi mit déu 12 30 20

21) Hinh hop chit nhat véi ba kich thuée a, b, ¢ c6 thé tich V = abc. Khi kich thudc tdng 1én k lan, tdc 1a bing
k.a, k.b, k.c thi thé tich 1a V> = ka.kb.kc = k’(abc) = k’V.

22) N&u mot hinh chép déu ¢ chiéu cao va canh ddy ciing ting 1én n lan thi thé tich cta né sé& ting 1én n’
1an vi:

e Cdch1:GoiV,V’, hh’, S’ S theo thi tu 1a thé tich, chiéu cao va dién tich ddy ctia hai hinh chép, ta c6 :

V= %.h.s vaV = %.h’.S’ véih=nhva S =n’S = V' = %(n.h)(nz.S) = %n3.h.S =n’.V

Viy thé tich cta hinh chép ting 1én n’ 1an.
e Cdch 2 : Khi hinh chép déu Si.AAzAs3... ¢6 chi€u cao va canh ddy ting 1én n 1an ta s& dugc mot hinh chép
déu S;.B|B,Bs.... d@ng dang v6i hinh chép S1.A1A2A;... va ti sO d6ng dang k =n.

Vi ti s6 thé tich cia hai khdi da dién dong dang bing 14p phuong t s6 ddng dang nén Vi n’

Viy thé tich ctia hinh chép ting 1én n’ 1an.
23) Khi chiéu cao ctia mot hinh chép déu ting Ién n 1dn nhung mdi canh ddy gidm di n 1an thi thé tich clia n6
s& giam di n 1an vi:
GoiV, V’,h, h’, S°, S theo tht tu 1a thé tich, chiéu cao va dién tich ddy cta hai hinh chép, ta c6 :
V= E.h.S vaV’ = E.h’.S’ v6ih’=nhva S = i.S =V = l(n.h) (i-S): En.h.S = E.V.
3 3 n’ 3 n’ 3 n
Vay thé tich ctia hinh chép gidm di n 1an.
24) Hinh tif dién c6 s dinh va s6 mit bing nhau.
25) S6 cdc dinh hodc cdc mit cia bat ky hinh da dién nao cling nhd nhat 1a 4 (da dién c6 it mit nhat 1a i
dién)
26) SO cdc canh cla hinh da dién nhd nhat 14 6 (hinh t¢ dién)
27) Khi 1dp ghép hai khdi da dién 15i thi doan thing ndi hai di€ém thudc khdi da dién méi c6 thé c6 nhitng
di€m khong thudc khdi da dién 4y. (Hinh 21 SGK ning cao trang 18)
28) Hai khdi chép c6 dién tich ddy va chiéu cao tudng ng bing nhau thi c6 thé tich bing nhau.
29) Hai khdi hop chif nhat c6 dién tich toan phan bing nhau thi ¢6 thé tich chua chic bing nhau vi:
khdi chép cut c6 dién tich mot ddy, day kia c6 dién tich khac nhau va chiéu cao tuong tng bing nhau thi thé

tich khac nhau. Thé tich hinh chép cut 1a : V =%(B+ B'+ BB')h (véi B, B’ 1a dién tich hai ddy, h 1a chiéu

cao).

30) Hai khdi ling tru c6 dién tich ddy va chiéu cao tuong tng bing nhau thi c¢6 thé tich bing nhau.

31) Hai kh&i 1ap phuong c6 dién tich toan phan bing nhau thi ¢6 thé tich bing nhau.

32) Mbi canh ctia hinh da dién 1a canh chung clia hai mit

33) Phép ddi xitng qua mit phing (P) bi€n d thanh d’ cit d khi va chi khi d cit mp(P) nhung khong vudng
g6c v6i mp(P).

34) Trong mdt khoi da dién thi mdi dinh 1a dinh chung clia it nhat ba mit.

35) Trong mot khoi da dién thi mdi canh 12 canh chung ctia it nhat 3 miit.
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Ti SO THE TiCH KHOI PA DIEN

1) Ti sé’thé tich

S
M
A C
B
. N V

a) Néu M niim trén canh SC ctia hinh chép S.ABC thi —22 — M

VS.ABC SC
A~ ™ < P IN < . < VM.ABC MA'
b) Néu M ndm trong hinh chép S.ABC va SM cat (ABC) tai A’ thi ——=——
VS.ABC SA’

SA' SB' SC'

. AV,
¢) Néu A’, B’, C’ thudc cdc canh SA, SB, SC thi | =2ABE = e
V.o SA SB SC

e Stt dung két qud sau dé lam bai tdp : Cho hinh chép S.ABC. Trén ba dudng
thing SA, SB, SC lan lugt 14y ba diém A’, B’, C’ khdc vdi S. Ta c6 :

Viee SA SB SC

» Chitng minh :
Goi K va H 12 hinh chi€u vudng géc clia A’ va A theo thit ty d6 1én (SBC).
Do K va H déu nim trén giao tuyén ctia (SBC) véi mit phing chita SA va vudng géc vdi (SBC) nén ba di€m

S, K, H thing hang. Ta ¢c6 A’K // AH va theo dinh 1y Ta-1ét, ta c6 : AK = SA (1)
AH SA
1 1 1 T So 1 1 ]
:> VS.AIBICI 3 §SASB'C"A K 3 ES“'] BSC.SB .SC .A K 3 SB' ' SCI . SAI Vﬁ VS.A'BIC‘ 3 SAl . SBI ' SCI

1

_ - _ Viy
Vs.nec 3 SuacAH ;sin BSCSBSCAH  SB SC SA Vsaec  SA SB SC

oeChuy :

Hai hinh chép c6 cling dién tich ddy thi ti s& thé tich bing i s6 hai dudng cao tuong Gng.
Hai hinh chép c6 ciing chiéu cao thi ti s& thé tich biing ti s6 hai dién tich d4y tuong tng.

3) Ti s6 khodng cdch

Cho dudng thing AB cidt mit phing (P) tai I. Khi d6 : j— =

HINH CHOP CO CANH BEN VUONG GOC VOI BAY
Cho hinh ch6p OABC c6 OA, OB, OC d61i mot vudng goc.

1 N 1 N 1
OH> 0A* OB* 0OC’
« Do dai OH = h & bai todn trén chinh 1a khodng c4ch tir di€m O dén mit phing
(ABC), stt dung k&t qua trén ta c6 thé tinh khodng cdch tir mot diém dén mit
phing va khodng cich giita hai dudng thing chéo nhau mot cich tuy nhién va
nhanh chong.

Cong thitc tinh khodng cach tir O d&én (ABC):
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KHOANG CACH TU PIEM A PEN MAT PHANG (SBC)

1) T dién ¢6 ba canh vudng géc vGi nhau tirng d61 mot.

S

2) bdy la tam gidc déu hodc tam gidc cdn hodc tam gidc vudng can.

S

S

3) Pdy 14 tam gidc thudng hodc tam gidc vudng tai dinh A.

S S
C A C A C
\»\‘
| LD B
B 1

MOT SO CONG THUC CAN NHG 1

Hinh Cong thiic Tinh chat
» Tam gidc déu a+/3 * Pudng cao clia tam gidc déu bing
A « AH= 2 canh nhan+/3 chia 2.
. a2\3 » Dién tich tam gidc déu bing binh
o Spasc = 1 phuong canh nhan+/3 chia 4.
* Nita tam gidc déu AC_% * Canh g6c vudng nhd bing nda canh
B * 2 huyén.
.« AB=AGC/3 » Canh géc vudng 16n bing canh géc
vudng nhé nhian V3.
ABY3 L
. AC:T * Canh géc vudng nhd biang canh géc
O AN
A © vudng 16n nhan /3 chia 3.
* Tam gidc vudng can « BC=ABJ2 =ACJ/2 |* Canh huyén bing canh géc vudng
B BC+/2 nhan+/2 . ) )
« AB=AC= 2 * Canh gbéc vudng bdang canh huyén
nhan /2 chia 2.
A Be

R R R s e e e T
LUYEN THI THPT QUOC GIA — DAl HOC
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MOT SO CONG THUC CAN NHO 2

= TU DIEN PEU CANH «

. a/3

e Budng cao clia tam gidc déu ABC: AM = -
2

X a’y/3

o Dién tich tam gidc déu ABC: S pgc = 1

a\/g
« D0 dai dudng cao: SH = T
3
2 » R a 2
« Thé tich khdi t dién déu: Voage === V2

. av3
o Bdn kinh dudng tron ngoai ti€p AABC: AH= 3
aV3
6

« Bdn kinh dudng tron noi ti€p AABC: HM =

« Géc giita canh bén va mit ddy: SAM =arctan /2.
e G6c gilta mdt bén va mat diy: SMA =arctan 2J2.
a2

» Khodng cdch gitta hai canh d6i dién: MN= —

« TAm mit cAu ngoai ti€p va noi ti€p 1 trong tAm G clia t& dién.
. . <, A c A s 1A N 3 a\/E
e Ban kinh mat cau ngoai ti€p t dién déu: R = ZSH =1

« Dién tich toan phan: S, = a’+/3

1) T dién déu canh a.

a’\2 vV (canh)® V2

S.ABC — 12 — VsaBc = 12

2) Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a va canh
bén bing b.

a’/3b% —a? (canh)?+/3b® — (canh)®
12

VS.ABC = T - VS.ABC =

3) Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a; géc giita
canh bén va mit ddy bing a.

a’.tana (canh)®.tana
Vs asc = T — Vsapc = T

4) Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a; géc giita
mitbén va mit ddy bing .
B (canh)®.tan

a’.tanp
VS.ABC = T - VS.ABC = 24

5) Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh bén biing b; géc giita
canh bén va mit ddy bing o.

b33 .

Vi pgc = = sin 0..CoS° o
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6) Hinh chép tif gidc déu c6 ti't ci cdc canh biing a

a’\2 (Canh)B\/E
Vs ascp = T - VS.ABCD = T

7) Hinh chép tif gidc déu c6 canh ddy bing a va canh bén biing b

a’+/4b? — 2a> (canh)?,/4b? — 2(canh)?

VS.ABC = T - VS.ABC = 6

8) Hinh chép tif gidc déu c6 canh ddy bing a; géc gilta canh bén
va mit ddy bing o

a®2.tana (canh)sx/z.tanoc
Vsagco = T — Vsapco = 6

9) Hinh chép ti gidc déu c6 canh ddy bing a; géc gilta mit bén
va mit ddy bing a
3 3
a“.tana (canh)’.tana
Vensco === — = Vansco = T

6

10) Hinh chép tit gidc déu c6 canh ddy bing a; géc gilta dudng
cao va mit bén bing o
3

a (canh)®.cot o
VS.ABCD = ECOt a4 — VS.ABCD =~

6

11) Hinh chép tif gidc déu c6 canh ddy bing a; géc § dinh cla
mit bén bing a

a’ | 2@ (canh)® o

12) Hinh chép i gidc déu c6 canh bén biing b; géc gifta mit bén
va mit ddy bing o
4a%.tana
Vsasco = N
3\/ (2+ tan oc)3

13) Hinh chép t gidc déu cé canh ddy biing a; géc & ddy cla
mit bén bing a

advtan®o -1

VS.ABCD = 6

LUYEN THI THPT QUOC GIA — DAl HOC
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