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THEÅ TÍCH CUÛA KHOÁI ÑA DIEÄN 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

I. HÌNH CHOÙP ÑEÀU 

BAØI 1.1 : Tính theå tích khoái töù dieän ñeàu caïnh a. 

BAØI 1.2 : Tính theå tích khoái choùp töù giaùc ñeàu coù taát caû caùc caïnh baèng a vaø theå tích khoái baùt dieän ñeàu caïnh a 

BAØI 1.3 : Hình choùp S.ABCD coù taát caû caùc caïnh ñeàu baèng nhau vaø coù V =

2

a29 3

.  

Chöùng minh raèng S.ABCD laø hình choùp töù giaùc ñeàu. Tính caïnh cuûa hình choùp. 

BAØI 1.4 : Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABCD theo 

a vaø  trong moãi tröôøng hôïp sau :     

a)  laø goùc giöõa caïnh beân vaø maët ñaùy.   b)  laø goùc giöõa maët beân vaø maët ñaùy. 

c)  laø goùc giöõa ñöôøng cao vaø maët beân.   d)  laø goùc ôû ñænh cuûa maët beân. 

BAØI 1.5 : Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a. Goïi G laø troïng taâm cuûa SAC vaø khoaûng 

caùch töø G ñeán maët beân (SCD) baèng 

6

3a
. Tính khoaûng caùch töø taâm O cuûa ñaùy ñeán (SCD) vaø VS.ABCD. 

BAØI 1.6 : Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD caïnh a. Maët phaúng (P) qua A vaø vuoâng goùc vôùi SC caét SB, SC, 

SD laàn löôït taïi B’, C’, D’. Bieát raèng AB = a vaø 

3

2

SB

'SB
 . Tính theå tích khoái choùp S.AB’C’D’. 

BAØI 1.7 : (ÑH B 2004) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a, goùc giöõa caïnh beân vaø maët 

ñaùy baèng  (0 <  < 90). Tính tan cuûa goùc giöõa (SAB) vaø (ABCD) theo . Tính VS.ABCD theo a vaø . 

BAØI 1.8 : (ÑH B 2007) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a. Goïi E laø ñieåm ñoái 

xöùng cuûa D qua trung ñieåm cuûa SA, M laø trung ñieåm cuûa AE, N laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh MN 

vuoâng goùc vôùi BD vaø tính (theo a) khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng MN vaø AC.  

BAØI 1.9 : (ÑH A 2002) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC ñænh S, coù ñoä daøi caïnh ñaùy baèng a. Goïi M, N laàn 

löôït laø caùc trung ñieåm cuûa SB, SC. Tính theo a dieän tích AMN, bieát raèng (AMN)  (SBC).  

BAØI 1.10 : (ÑH B 2012) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC vôùi SA = 2a, AB = a. Goïi H laø hình chieáu vuoâng 

goùc cuûa A treân caïnh SC. Chöùng minh SC  (ABH). Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABH theo a. 

BAØI 1.11 : (TN 07-08 LAÀN 1) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù caïnh ñaùy baèng a, caïnh beân baèng 2a. Goïi 

M laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh SA  BC vaø tính theå tích khoái choùp S.ABM theo a.  

BAØI 1.12 : (CÑ D 2007) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng ABCD caïnh baèng a vaø SA 

= 3a . Tính goùc giöõa maët beân vaø maët ñaùy cuûa hình choùp S.ABCD.  

BAØI 1.13 : (CÑ 2009) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù AB = a, SA = 2a . Goïi M, N vaø P laàn löôït laø 

trung ñieåm cuûa caùc caïnh SA, SB, vaø CD. Chöùng minh MN  SP vaø tính theå tích cuûa khoái töù dieän AMNP. 

BAØI 1.14 : Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC. Khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng (SBC) baèng a vaø goùc hôïp 

bôûi caïnh AB vôùi maët phaúng (SBC) baèng 30
o
. Tính theå tích hình choùp S.ABC. 

BAØI 1.15 : Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù goùc hôïp bôûi caïnh beân vaø ñaùy laø . Khoaûng caùch ngaén 

nhaát giöõa caïnh ñaùy vaø caïnh beân ñoái dieän baèng a. Tính theå tích cuûa khoái choùp. 

ÑS : 1)

12

2a
V

3

 ; 2)

6

2a
V

3

 ;

 3

2a 3

; 3) 3a ; 4) a)  tan
6

2a
V

3

; b)  tan
6

a
V

3

; c)  cot
6

a
V

3

; d) 

1
2

cot
6

a
V 2

3




 ; 5)

6

3a
V

3

 ; 6)

18

6a
V

3

 ; 7) 2 tan , 

3a 2
V

6
 tan; 8)

4

2a
; 9) 

2a 10
S

16
 ; 10) 

37a 11
V

96
 ; 

11) 

3a 11
V

24
 ; 12) 

11

1
; 13) V =

48

6a3

; 14) 

6

2a
V

3

 ; 15)




cossin27

3a2
V
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II. HÌNH CHOÙP COÙ CAÏNH BEÂN VUOÂNG GOÙC VÔÙI ÑAÙY 

BAØI 2.1 : (ÑH D 2002) Cho hình töù dieän ABCD coù caïnh AD vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC); AC = AD = 

4cm; AB = 3cm; BC = 5cm. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A tôùi maët phaúng (BCD).  
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BAØI 2.2 : Cho hình choùp S.ABC coù SA = 3a vaø SA  (ABC). Tam giaùc ABC coù AB = BC = 2a, goùc ABC 

baèng 120
o
. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (SBC).  

BAØI 2.3 : Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng a; hai maët phaúng (SAB) vaø (SAC) 

cuøng vuoâng goùc maët phaúng (ABC). Goïi I laø trung ñieåm caïnh BC. Maët phaúng (P) qua A vuoâng goùc vôùi SI caét 

SB, SC laàn löôït taïi M, N. Bieát raèng 
SABC SAMNV 4.V . Haõy tính 

SABC
V   

BAØI 2.4 : (ÑH D 2006) Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA 

vuoâng goùc vôùi (ABC). Goïi M, N laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB, SC. Tính VA.BCNM. 

BAØI 2.5 : (ÑH B 2006) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, 2aAD , SA = 

a vaø SA  (ABCD). Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø SC ; I laø giao ñieåm cuûa BM vaø AC. Chöùng 

minh raèng (SAC)  (SMB). Tính theå tích cuûa khoái töù dieän ANIB.  

BAØI 2.6 : (ÑH D 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, goùc ABC = goùc BAD = 90
o
, BA = BC = 

a, AD = 2a . Caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a  . Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB. 

Chöùng minh SCD vuoâng vaø tính (theo a) khoaûng caùch töø H ñeán maët phaúng (SCD). 

BAØI 2.7 : (ÑH A 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi B, AB = BC = 2a; (SAB) 

vaø (SAC) cuøng vuoâng goùc vôùi (ABC). Goïi M laø trung ñieåm cuûa AB; maët phaúng qua SM vaø song song vôùi BC 

caét AC taïi N. Bieát goùc giöõa (SBC) vaø (ABC) baèng 60
o
. Tính VS.BCNM vaø d(AB ; SN) theo a. 

BAØI 2.8 : (ÑH D 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, SA  (ABCD), goùc BAD 

baèng 120
o
. Goïi M laø trung ñieåm cuûa BC vaø goùc SMA baèng 45

o
. Tính VS.ABCD vaø d(D, (SBC)). 

BAØI 2.9 : (THPT QG 2015) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ACBD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi 

maët phaúng (ABCD), goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø (ACBD) baèng 45
o
. Tính VSABCD vaø d(SB, AC) theo a. 

BAØI 2.10 : (TN 05-06) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA  (ABCD), SB baèng 

3a . Tính VS.ABCD vaø chöùng minh trung ñieåm cuûa SC laø taâm maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp S.ABCD. 

BAØI 2.11 : (TN 06-07 LAÀN 1) Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi ñænh B, caïnh 

beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy. Bieát SA = AB = BC = a . Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABC.    

BAØI 2.12 : (TN 06-07 LAÀN 2) Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh baèng a, caïnh 

beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = AC . Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABCD .  

BAØI 2.13 : (TN 07-08 LAÀN 2) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc ABC vuoâng taïi B, SA  (ABC). Bieát 

AB = a, BC = 3a  vaø SA = 3a. Goïi I laø trung ñieåm cuûa caïnh SC. Tính VS.ABC vaø tính ñoä daøi ñoaïn thaúng BI.  

BAØI 2.14 : (TN 08-09) Cho hình choùp S.ABC coù maët beân SBC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, caïnh beân SA vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng ñaùy. Bieát goùc BAC = 120. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABC theo a.  

BAØI 2.15 : (TN 09-10) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, caïnh beân SA vuoâng goùc 

vôùi maët phaúng ñaùy, goùc giöõa maët phaúng (SBD) vaø maët ñaùy baèng 60. Tính theå tích khoái choùp S.ABCD. 

BAØI 2.16 : (TN 10-11) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vuoâng taïi A vaø D vôùi AD = CD = 

a, AB = 3a, SA vuoâng goùc vôùi maët ñaùy vaø caïnh beân SC taïo vôùi maët ñaùy 1 goùc 45. Tính  VSABCD. 

BAØI 2.17 : (TN 12-13) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, caïnh beân SA vuoâng goùc 

vôùi maët phaúng ñaùy. Ñöôøng SD taïo vôùi (SAB) moät goùc 30. Tính theå tích khoái choùp S.ABCD theo a. 

BAØI 2.18 : (CÑ 2006) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi maët 

phaúng (ABCD) vaø SA = a. Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng BD vaø SC.  

BAØI 2.19 : (CÑ A 2007) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng 3a , caïnh beân SA 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy vaø SA = 2a. Tính khoaûng caùch töø A ñeán (SBC) theo a.  

BAØI 2.20 : (CÑ 2008) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, goùc ABC = goùc BAD = 90
o
, BA = BC = 

a, AD = 2a . Caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a . Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SA, SD. 

Chöùng minh raèng BCNM laø hình chöõ nhaät vaø tính theå tích cuûa khoái choùp S.BCNM theo a.  

BAØI 2.21 : (CÑ 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi B, AB = a, SA  (ABC), 

goùc giöõa hai maët phaúng (SBC) vaø (ABC) baèng 30. Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh SC. Tính VSABM. 

BAØI 2.22 : (CÑ 2014) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SA vuoâng goùc vôùi ñaùy,  

SC taïo vôùi ñaùy moät goùc baèng 45
o
. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp S.ABCD vaø tính d(B, (SCD)). 
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ÑS : 1) 

17

346
 ; 2) 

22

a3
; 3)

8

a
V

3

 ; 4)

50

3a3
V

3

  ; 5)

36

2a
V

3

 ; 6)

3

a
 ; 7) 

3V a 3  ; 

13

12a
 ; 8) 

3a

4
,
a 6

4
; 

 9) 

3

2a3

 ; 

5

2a
; 10)

3

2a3

; 11)
3a

6

1
; 12)

3a 2
V

3
 ; 13)

3a 3
V

2
 ; BI = 

2

13a
; 14)

3a 2
V

36
 ; 15)

36
V a

6
 ; 

16)

32a 2
V

3
 ; 17)V =

3a 3

3
; 18)

6

6a
; 19)

5

a6
; 20)

3a
V

3
 ; 21)

3a 3
V

36
 ; 22) 

3a 2
V

3
 ; 

a 6

3
 

III. HÌNH CHOÙP COÙ MAËT BEÂN VUOÂNG GOÙC VÔÙI ÑAÙY 

BAØI 3.1 : (TN 13-14) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi A vaø SC = 5a2 . Hình 

chieáu vuoâng goùc cuûa S treân maët phaúng (ABC) laø trung ñieåm M cuûa caïnh AB. Goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø 

(ABC) baèng 60
o
. Tính theå tích khoái choùp S.ABC theo a. 

BAØI 3.2 : (ÑH D 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, BA = 3a, BC = 4a ; (SBC) 

vuoâng goùc vôùi (ABC). Bieát SB = 3a2  vaø  goùc SBC = 30
o
. Tính VS.ABC vaø d(B ; (SAC)) theo a. 

BAØI 3.3 : (ÑH D 2014) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi A, maët beân SBC laø tam 

giaùc ñeàu caïnh a vaø maët phaúng (SBC) vuoâng goùc vôùi maët ñaùy. Tính VS.ABC vaø khoaûng caùch giöõa SA, BC. 

BAØI 3.4 : (ÑH A 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a , maët beân SAD laø tam giaùc ñeàu 

vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi M , N , P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh SB , BC , CD. 

Chöùng minh AM vuoâng goùc vôùi BP vaø theå tích cuûa khoái töù dieän CMNP. 

BAØI 3.5 : (ÑH A, A1 2014) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, SD = 3a/2, hình 

chieáu vuoâng goùc cuûa S treân maët phaúng (ABCD) laø trung ñieåm cuûa caïnh AB. Tính VSABCD vaø d(A, (SBD)). 

BAØI 3.6 : (ÑH B 2008) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a, SA = a, SB = 3a  vaø 

maët phaúng (SAB) vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB, BC. Tính 

theo a theå tích cuûa khoái choùp S.BMDN vaø tính cosin cuûa goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM, DN. 

BAØI 3.7 : (ÑH A 2009) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang vuoâng taïi A vaø D; AB = AD = 2a, CD = 

a; goùc giöõa hai maët phaúng (SBC) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Goïi I laø trung ñieåm cuûa AD. Bieát hai maët phaúng 

(SBI) vaø (SCI) cuøng vuoâng goùc vôùi (ABCD), tính theå tích khoái choùp S.ABCD theo a.  

BAØI 3.8 : (ÑH D 2003) Cho hai maët phaúng (P) vaø (Q) vuoâng goùc vôùi nhau, coù giao tuyeán laø ñöôøng thaúng . 

Treân  laáy hai ñieåm A, B vôùi AB = a. Trong mp(P) laáy ñieåm C, trong mp(Q) laáy ñieåm D sao cho AC, BD 

cuøng vuoâng goùc vôùi  vaø  AB  BD  AC  . Tính baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän ABCD vaø ))BCD(;A(d . 

BAØI 3.9 : (ÑH A, A1 2012) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Hình chieáu vuoâng goùc cuûa S 

treân maët phaúng (ABC) laø ñieåm H thuoäc caïnh AB sao cho HA = 2HB. Goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø (ABC) 

baèng 60
o
. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABC vaø tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng SA vaø BC theo a. 

BAØI 3.10 : (ÑH A, A1 2013) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc vuoâng taïi A. goùc ABC baèng 30
o
, SBC 

laø tam giaùc ñeàu caïnh a vaø maët beân SBC vuoâng goùc vôùi ñaùy. Tính VS.ABC vaø d(C, (SAB)). 

BAØI 3.11 : (ÑH B 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh a, maët beân SAB laø tam giaùc ñeàu 

vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp SABCD vaø d(A, (SCD)). 

BAØI 3.12 : (CÑ 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, maët phaúng (SAB) vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng ñaùy, SA = SB, goùc giöõa ñöôøng thaúng SC vaø maët phaúng ñaùy baèng 45. Tính VS.ABCD. 

BAØI 3.13 : (CÑ 2012) Cho khoái choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi A, AB = 2a , SA = SB = 

SC. Goùc giöõa ñöôøng thaúng SA vaø (ABC) baèng 60. Tính VSABM vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp. 

BAØI 3.14 : Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc caân vôùi AB = AC = a, (SBC)(ABC),SA=SB = a 

1) Chöùng minh raèng SBC laø tam giaùc vuoâng.         2) Cho SC = x. Tính theå tích khoái choùp theo a vaø x. 

BAØI 3.15 : Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi ñænh A, AB = AC = a. Maët beân qua 

caïnh huyeàn BC vuoâng vôùi maët ñaùy, hai maët beân coøn laïi ñeàu hôïp vôùi maët ñaùy caùc goùc baèng nhau vaø baèng 

60
o
. Haõy tính theå tích cuûa khoái choùp S,ABC. 

BAØI 3.16 : Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AC = 2a, goùc ACB = 30
o
, Hình chieáu 

vuoâng goùc H cuûa ñænh S treân maët ñaùy laø trung ñieåm cuûa caïnh AC vaø SH = a2 . Tính theo a theå tích khoái 

choùp S.ABC vaø khoaûng caùch töø ñieåm C ñeán maët phaúng (SAB). 
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ÑS: 1)

32a 15

3
; 2) 3a2 3

;

7

7a6
;3)

3a 3

24
;

a 3

4
;4)

96

a3 3

;5)

3a

3
;

2a

3
;6)

3

3a3

,

5

5
;7)

5

a153 3

;8)

2

3a
;

2

2a
; 9)

12

7a3

; 

8

42a
;10)

3a

16
,
a 39

13
;11)

3a 3

6
,
a 21

7
;12)

6

5a3

;13)

3a 3

3
;

3

3a2
;14)

2 2ax
3a x

12
 ;15)

3a 3

12
;16)

 6

a6 3

; 

11

a66
 

IV. HÌNH CHOÙP KHAÙC 

BAØI 4.1 : (ÑH A 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Goïi M, N laàn löôït laø 

trung ñieåm cuûa AB, AD; H = CN  DM. Bieát SH  (ABCD) vaø SH = 3a . Tính VSCDMN vaø d(DM, SC) theo a 

BAØI 4.2 : (ÑH D 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, caïnh beân SA = a ; hình 

chieáu vuoâng goùc cuûa ñænh S treân (ABCD) laø ñieåm H thuoäc ñoaïn AC, AC = 4.AH. Goïi CM laø ñöôøng cao cuûa 

SAC. Chöùng minh M laø trung ñieåm cuûa SA vaø tính theå tích khoái töù dieän SMBC theo a.      

V. HÌNH LAÊNG TRUÏ ÑÖÙNG 

BAØI 5.1 : (ÑH D 2009) Cho hình laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AB = a, 

AA’ = 2a, A’C = 3a. goïi M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng A’C’, I laø giao ñieåm cuûa AM vaø A’C. Tính theo a 

theå tích khoái töù dieän IABC vaø khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (IBC). 

BAØI 5.2 : (ÑH D 2008) Cho laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, AB = BC = a, caïnh 

beân AA’= 2a . Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh BC. Tính VABC.A’B’C’ vaø d(AM, B’C). 

BAØI 5.3 : (ÑH B 2010) Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ coù AB = a, goùc giöõa (A’BC) vaø (ABC) baèng 

60. Goïi G laø troïng taâm A’BC. Tính VABC.A’B’C’ vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän GABC theo a. 

BAØI 5.4 : (ÑH B 2003) Cho hình laêng truï ñöùng DCBAABCD.  coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, goùc BAD = 

60
0
. Goïi M laø trung ñieåm caïnh AA vaø N laø trung ñieåm caïnh CC’. Chöùng minh N,D,M,B cuøng thuoäc moät 

maët phaúng. Haõy tính ñoä daøi caïnh AA  theo a ñeå töù giaùc MDNB laø hình vuoâng.  

BAØI 5.5 : (CÑ 2013) Cho laêng truï ñeàu ABC.A’B’C’ coù AB = a vaø ñöôøng thaúng A’B taïo vôùi ñaùy moät goùc baèng 

60. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AC vaø B’C’. Tính VABC.A’B’C’ vaø ñoä daøi MN. 

VI. HÌNH LAÊNG TRUÏ XIEÂN 

BAØI 5.6 : (ÑH A 2008) Cho laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñoä daøi caïnh beân baèng 2a, ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng 

taïi A, AB = a, AC = 3a  vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñænh A’ treân maët phaúng (ABC) laø trung ñieåm cuûa 

caïnh BC. Tính theo a theå tích khoái choùp A’.ABC vaø tính cosin cuûa goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AA’, B’C’. 

BAØI 5.7 : (ÑH B 2009) Cho hình laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’ coù BB’ = a, goùc giöõa ñöôøng thaúng BB’ vaø 

maët phaúng (ABC) baèng 60; ABC vuoâng taïi C vaø goùc BAC = 60. Hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm B’ leân 

maët phaúng (ABC) truøng vôùi troïng taâm cuûaABC. Tính theå tích khoái töù dieän A’ABC theo a.   

BAØI 5.8 : (ÑH B 2014) Cho laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

A’ treân (ABC) laø trung ñieåm cuûa caïnh AB, goùc giöõa A’C  vaø maët ñaùy baèng 60
o
. Tính theo a theå tích cuûa khoái 

laêng truï ABC.A’B’C’ vaø khoaûng caùch töø ñieåm B ñeán (ACC’A’).  

BAØI 5.9 : (ÑH B 2011) Cho laêng truï ABCD.A1B1C1D1 coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät. AB = a, AD = 3a . 

Hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm A1 treân maët phaúng (ABCD) truøng vôùi giao ñieåm AC vaø BD. Goùc giöõa hai 

maët phaúng (ADD1A1) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Tính theå tích khoái laêng truï ñaõ cho vaø d(B1 , (A1BD)) theo a. 

BAØI 5.10 : (THPT QG 2016) Cho laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân taïi B, AC = 2a. 

Hình chieáu vuoâng goùc cuûa A’ treân maët phaúng (ABC) laø trung ñieåm cuûa caïnh AC, ñöôøng thaúng A’B  taïo vôùi 

(ABC) moät goùc 45. Tính theo a theå tích cuûa khoái laêng truï ABC.A’B’C’ vaø chöùng minh A’B  B’C.  

VII. HÌNH HOÄP 

BAØI 5.11 : (ÑH D 2012) Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A’B’C’D’ coù ñaùy laø hình vuoâng, A’AC vuoâng caân, A’C 

= a. Tính theå tích cuûa khoái töù dieän ABB’C’ vaø khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (BCD’) theo a. 

ÑS : 1) 

24

a35 3

 ; 

19

a32
 ; 2) 

48

14a3

; 3) 

9

a4 3

 ; 

5

5a2
 ; 2) 

2

2a 3

 ; 

7

7a
 ; 3) 

8

a33 3

 ; R =

12

a7
 ; 4) 2a ; 5) 

4

a3 3

; 

a 13

2
; 6) 

2

a3

,
1

cos
4

  ; 7) 

39a
V

208
  ; 8)

8

a33 3

; 
3a 13

13
; 9)

2

a3
V

3

 ; 

2

3a
; 10) V = a

3
 ; 11)

48

2a3

; 

6

6a
. 
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KHOÁI ÑA DIEÄN - THEÅ TÍCH CUÛA KHOÁI ÑA DIEÄN 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 
 

I. HÌNH CHOÙP 

1) Ñònh nghóa : Cho hình choùp S.A1A2A3…An thì     

caàn hieåu raèng ña giaùc A1A2A3…An naèm trong maët 

phaúng (P) vaø ñieåm S khoâng thuoäc maët phaúng (P). 

 Ñieåm S goïi laø ñænh cuûa hình choùp. 

 Ña giaùc A1A2A3…An goïi laø ñaùy cuûa hình choùp. 

 Caùc tam giaùc SA1A2 , SA2A3 , … , SAnA1 goïi laø caùc maët beân cuûa hình choùp. 

 Hình choùp ñeàu laø hình choùp coù ñaùy laø moät ña giaùc ñeàu vaø caùc caïnh beân baèng nhau. 

 Hình choùp tam giaùc ñeàu coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu, caùc maët beân laø caùc tam giaùc caân baèng nhau vaø caùc caïnh 

beân baèng nhau. 

 Hình choùp töù giaùc ñeàu coù ñaùy laø hình vuoâng, caùc maët beân laø caùc tam giaùc caân baèng nhau vaø caùc caïnh beân 

baèng nhau. 

 Trong moät hình choùp ñeàu ta coù : 

a) Chaân ñöôøng cao laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ñaùy. b) Caùc maët beân laø nhöõng tam giaùc caân baèng nhau. 

c) Caùc caïnh beân hôïp vôùi ñaùy caùc goùc baèng nhau.  d) Caùc maët beân hôïp vôùi ñaùy caùc goùc baèng nhau. 

2) Ñònh lyù 2 : Theå tích cuûa moät khoái choùp baèng moät phaàn ba tích soá cuûa dieän tích maët ñaùy vaø chieàu cao cuûa 

khoái choùp ñoù. 
 

V = 

3

1
Sñaùy.h       hay  V = 

3

1
B.h 

 

Sñaùy (hay B) : dieän tích maët ñaùy. 

h : chieàu cao khoái choùp (khoaûng caùch töø ñænh ñeán maët ñaùy) 

 Chuù yù : 

1) Töù dieän ABCD coù ba caïnh AB, BC, CD vuoâng goùc vôùi nhau töøng ñoâi moät thì coù VABCD = 

6

1
AB.BC.CD 

2) Töù dieän SABC coù ba caïnh SA, SB, SC vuoâng goùc vôùi nhau töøng ñoâi moät thì coù VSABC = 

6

1
SA.SB.SC 

3) Hình choùp coù caùc maët beân hôïp vôùi ñaùy caùc goùc baèng nhau thì chaân ñöôøng cao laø taâm ñöôøng troøn noäi tieáp 

ñaùy hình choùp. 

4) Hình choùp coù boán maët ñeàu laø nhöõng tam giaùc goïi laø hình töù dieän. Töù dieän coù taát caû caùc caïnh baèng nhau 

goïi laø töù dieän ñeàu. Töù dieän gaàn ñeàu laø töù dieän coù caùc caïnh ñoái dieän baèng nhau. 

5) Moät hình choùp coù moät caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy thì caïnh beân ñoù chính laø ñöôøng cao cuûa hình choùp. 

6) Hình choùp coù hai maët beân keà nhau vuoâng goùc vôùi ñaùy thì ñöôøng cao laø caïnh chung cuûa hai maët beân naøy. 

7) Hình choùp coù moät maët beân vuoâng goùc vôùi ñaùy thì ñöôøng cao cuûa hình choùp naèm treân maët beân ñoù. 

8) Hình choùp coù moät maët cheùo vuoâng goùc vôùi ñaùy thì chieàu cao cuûa hình choùp chính laø chieàu cao cuûa maët 

cheùo ñoù. 

9) Hình choùp coù caùc caïnh beân baèng nhau thì chaân ñöôøng cao truøng vôùi taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ña giaùc 

ñaùy. 

10) Neáu moät khoái ña dieän ñöôïc phaân chia thaønh nhieàu khoái ña dieän nhoû thì theå 

tích cuûa noù baèng toång theå tích cuûa caùc khoái ña dieän nhoû. 

11) Söû duïng keát quaû sau ñeå laøm baøi taäp : Cho hình choùp S.ABC. Treân ba ñöôøng 

thaúng SA, SB, SC laàn löôït laáy ba ñieåm A’, B’, C’ khaùc vôùi S. Ta coù :   

 

 

 

 Chuù yù : _ Hai hình choùp coù cuøng dieän tích ñaùy thì tæ soá theå tích baèng tæ soá hai ñöôøng cao töông öùng. 

    _ Hai hình choùp coù cuøng chieàu cao thì tæ soá theå tích baèng tæ soá hai dieän tích ñaùy töông öùng. 
 

S.ABC

S.A'B'C'

V SA SB SC

V' SA ' SB' SC'
  
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II. HÌNH LAÊNG TRUÏ 

1) Caùc yeáu  toá cuûa hình laêng truï : A1A2A3A4A5.A’1A’2A’3A’4A’5. 

 Ñaùy : A1A2A3A4A5 ; A’1A’2A’3A’4A’5. 

 Maët beân : A1A2A’2A’1, … laø hình bình haønh. 

 Caïnh beân : A1A’1 , A2A’2 , … song song vaø baèng nhau. 

 Ta noùi : Laêng truï tam giaùc neáu ñaùy laø tam giaùc, Laêng truï töù giaùc 

neáu ñaùy laø töù giaùc, … 

 Khoái laêng truï coù maët beân laø hình bình haønh, caùc caïnh beân song song vaø baèng nhau. 

 Khoái laêng truï ñöùng laø laêng truï coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. Do ñoù, trong laêng truï ñöùng thì caïnh beân 

cuõng laø chieàu cao vaø caùc maët beân laø nhöõng hình chöõ nhaät naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

 Khoái laêng truï ñeàu laø laêng truï ñöùng coù ñaùy laø ña giaùc ñeàu. Trong laêng truï ñeàu thì caùc maët beân laø nhöõng hình 

chöõ nhaät baèng nhau.  

 Chuù yù : Nhôù raèng :  

 “Cho khoái laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ coù caïnh ñaùy baèng a…” thì hieåu ñaây laø hình laêng truï ñöùng coù 

ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh baèng a.  

 “Cho khoái laêng truï töù giaùc ñeàu ABCD.A’B’C’D’ coù caïnh ñaùy baèng a…” thì hieåu ñaây laø hình laêng truï ñöùng 

coù ñaùy laø hình vuoâng caïnh baèng a.  

 Coøn neáu “Cho hình laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a …” thì hieåu ñaây chæ laø hình 

laêng truï xieân coù ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. 

 

Ñònh nghóa Tính chaát Hình minh hoïa 

 Hình laêng truï ñöùng laø hình 

laêng truï coù caïnh beân vuoâng 

goùc vôùi maët ñaùy. 

 Caùc maët beân hình laêng truï ñöùng laø hình 

chöõ nhaät. 

 Caùc maët beân hình laêng truï ñöùng vuoâng 

goùc vôùi maët ñaùy. 

 Chieàu cao laø caïnh beân. 
 

 Hình laêng truï ñeàu laø hình 

laêng truï ñöùng coù ñaùy laø ña 

giaùc ñeàu. 

 Caùc maët beân cuûa hình laêng truï ñeàu laø caùc 

hình chöõ nhaät baèng nhau. 

 Chieàu cao laø caïnh beân. 

 

 

2) Theå tích cuûa khoái laêng truï baèng tích soá cuûa dieän tích maët ñaùy vaø chieàu cao cuûa khoái laêng truï ñoù. 

 

V = Sñaùy.h hay  V = B.h 

 

Sñaùy (hay B) : dieän tích maët ñaùy. 

h : chieàu cao khoái laêng truï (khoaûng caùch giöõa hai ñaùy) 
 

III. HÌNH HOÄP 

1) Hình hoäp laø hình laêng truï töù giaùc coù ñaùy laø hình bình haønh. 

2) Caùc yeáu toá cuûa hình hoäp :  

 Coù 6 maët ñeàu laø hình bình haønh trong ñoù coù 3 caëp maët ñoái dieän baèng nhau coù theå choïn laøm ñaùy. 

 Coù 8 ñænh vaø 12 caïnh chia laøm 3 nhoùm, moãi nhoùm 4 caïnh song song vaø baèng nhau. 

 Coù 4 ñöôøng cheùo : AC’, A’C, BD’, B’D ñoàng qui taïi O laø trung ñieåm cuûa moäi ñoaïn. Ñieåm O goïi laø taâm 

hình hoäp. 

 Chuù yù : 

_ Hình hoäp ñöùng laø hình hoäp coù caïnh beân vuoâng goùc vôùi ñaùy. 

_ Hình hoäp chöõ nhaät laø hình hoäp ñöùng coù ñaùy laø hình chöõ nhaät. 

_ Hình laäp phöông laø hình hoäp chöõ nhaät coù ba kích thöôùc baèng nhau. 
 

3) Theå tích cuûa khoái hoäp chöõ nhaät baèng tích soá ba kích thöôùc. V = a.b.c 
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MOÄT SOÁ ÑÒNH LYÙ-TÍNH CHAÁT HHKG 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 
 

CAÙC ÑÒNH LYÙ HÌNH VEÕ MINH HOÏA 

1) Ñònh lyù 1 : Cho ñöôøng thaúng a song song vôùi 

mp(). Neáu mp() ñi qua a vaø caét mp() thì 

giao tuyeán cuûa maët phaúng () vaø () song song 

vôùi ñöôøng thaúng a.  

a//b

b)(mp)(mp

             )(mpa

               )(mp//a

















 

2) Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng 

Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng AB laø 

maët phaúng vuoâng goùc vôùi AB taïi trung ñieåm O 

cuûa ñoaïn thaúng AB. 
 

 





 O.  taïi AB  

AB ñoaïn ñieåm trung  laø O

)P(mp
 

3) Tính chaát 1 :  

a) Ñöôøng thaúng naøo vuoâng goùc vôùi moät trong 

hai maët phaúng song song song thì cuõng vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng coøn laïi. 

b) Hai maët phaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc 

vôùi moät ñöôøng thaúng thì song song vôùi nhau.  

 

)Q(mpa
)P(mpa

)Q(mp//)P(mp







 

)Q(mp//)P(mp

)Q(mp)P(mp

a)Q(mp

a)P(mp

















 

4) Tính chaát 2 :  

a) Cho ñöôøng thaúng a vaø mp(P) song song vôùi 

nhau. Ñöôøng thaúng naøo vuoâng goùc vôùi mp(P) 

thì cuõng vuoâng goùc vôùi a. 

b) Neáu moät ñöôøng thaúng vaø moät maët phaúng 

(khoâng chöùa ñöôøng thaúng ñoù) cuøng vuoâng goùc 

vôùi moät ñöôøng thaúng thì chuùng song song vôùi 

nhau. 

 

 

1) ab
)P(mpb

)P(mp//a







 

2) 

mp(P) b a mp(P)

a b a / /mp(P)

  
 

 
 

3) 

a mp(P)

a b a / /mp(P)

mp(P) b




 
 

 

5) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng 

Cho ñöôøng thaúng a khoâng vuoâng goùc vôùi 

mp(P). Goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø mp(P) laø 

goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø hình chieáu a’ cuûa noù 

treân mp(P). 

 

 (a , mp(P)) = (a , a’) 

 0  (a, (P))  90 

 (a, (P)) = 0  




 )(

)(//

Pa

Pa
 

 (a, (P)) = 90  a  (P) 

6) Ñònh lyù 2 : Neáu moät tam giaùc coù dieän tích S 

thì hình chieáu cuûa noù coù dieän tích S’ baèng tích 

cuûa S vôùi cosin cuûa goùc  giöõa maët phaúng cuûa 

tam giaùc vaø maët chieáu. 

 

S’ = S.cos 

S laø dieän tích cuûa ABC, S’ laø 

dieän tích cuûa ABC’ laø hình 

chieáu cuûa ABC treân mp(P) vaø 

 laø goùc giöõa mp(P) vaø 

mp(ABC) 

7) Ñònh lyù 3 : Neáu moät maët phaúng chöùa moät 

ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng 

khaùc thì hai maët phaúng ñoù vuoâng goùc vôùi nhau. 

 

 

 

)Q(mp)P(mp
)Q(mpa

)P(mpa









 

8) Ñònh lyù 4 : Neáu  hai maët phaúng vuoâng  goùc 

vôùi nhau thì  baát  cöù  ñöôøng  thaúng  naøo naèm  

trong  maët phaúng naøy vaø vuoâng  goùc  vôùi  giao 

tuyeán thì vuoâng goùc vôùi maët phaúng kia. 

 

 

)Q(mpa

ca

)P(mpa

c)Q(mp)P(mp

)Q(mp)P(mp





















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9) Heä quaû 1 : Neáu hai maët phaúng (P) vaø (Q) 

vuoâng goùc vôùi  nhau  vaø  A  laø  ñieåm  naèm treân  

mp(P) thì ñöôøng thaúng  a  ñi  qua  A  vaø  vuoâng 

goùc vôùi mp(Q) seõ naèm trong mp(P). 
 

)P(mpa

)Q(mpa

aA

)P(mpA

)Q(mp)P(mp






















 

10) Heä quaû 2 : Neáu  hai  maët  phaúng  caét  nhau  

vaø  cuøng vuoâng  goùc  vôùi moät  maët phaúng thöù 

ba thì giao tuyeán cuûa hai maët phaúng ñoù cuøng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba. 
 

)R(mpa

)R(mp)Q(mp

)R(mp)P(mp

a)Q(mp)P(mp
















 

11) Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán moät ñöôøng 

thaúng : Cho ñieåm M vaø ñöôøng thaúng . Goïi H 

laø hình chieáu cuûa M leân . Ñoä daøi ñoaïn thaúng 

MH ñöôïc goïi laø khoaûng caùch töø  ñieåm M ñeán 

ñöôøng thaúng a.    

 

 MH laø nhoû nhaát so vôùi khoaûng 

caùch töø M ñeán moïi dieåm cuûa . 

 MH = 0    M   

12) Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán moät maët 

phaúng : Cho ñieåm M vaø mp(P). Goïi H laø hình 

chieáu cuûa M leân mp(P). 

Ñoä daøi cuûa ñoaïn thaúng MH ñöôïc goïi laø khoaûng 

caùch töø M ñeán mp(P) 
 

 MH laø nhoû nhaát so vôùi khoaûng 

caùch töø M ñeán moïi ñieåm cuûa 

mp(P) 

 MH = 0    M mp(P) 

 

13) Khoaûng caùch giöõa ñöôøng thaúng vaø maët 

phaúng song song vôùi noù : Khoaûng caùch giöõa 

ñöôøng thaúng a vaø (P) song song vôùi a laø khoaûng 

caùch töø moät ñieåm naøo ñoù cuûa a ñeán (P). 
 

 

Neáu a // mp(P)  

thì d(A ; (mp(P)) = d(B ; (mp(P)) 

14) Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song 

song : Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song 

song laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kyø cuûa 

maët phaúng naøy ñeán maët phaúng kia. 
 

Neáu mp(P) // mp(Q)  

thì d(mp(P) ; mp(Q)) = 

= d(A ; (mp(Q)) = d(K ; (mp(P)) 

15) Ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng 

thaúng cheùo nhau a vaø b : Ñöôøng thaúng c caét caû 

a vaø b ñoàng thôøi vuoâng goùc vôùi caû a vaø b neân 

ñöôøng thaúng c laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa 

hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b.  

Neáu 

c a I c a I

c b J c b J

   

   

vaø

vaø

  

thì c laø ñöôøng vuoâng goùc chung 

cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a 

vaø b.  

16) Ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng 

thaúng cheùo nhau : Neáu ñöôøng vuoâng goùc 

chung caét hai ñöôøng thaúng cheùo nhau taïi I vaø J 

thì ñoaïn thaúng IJ goïi laø ñoaïn vuoâng goùc chung 

cuûa hai ñöôøng thaúng. 
 

 

IJ
bIJ

aIJ









 laø ñoaïn vuoâng goùc 

chung cuûa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau a vaø b.  

17) Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau : Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo 

nhau laø ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai 

ñöôøng thaúng ñoù. 

 

a vaø b cheùo nhau   IJ = d(a ; b) 

= d(a ; mp(Q)) = d(b ; mp(P)) = 

=d(mp(P) ; mp(Q))  

(IJ laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa 

hai ñöôøng thaúng a, b) 

18) Tæ soá khoaûng caùch : 

 Chuù yù : Khi bieát d(A , ()) = x 

 Neáu MA // ()  d(M , ()) = d(A , ()) 

 Neáu MA  () = I 
  
   IA

IM

,Ad

,Md





  
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MOÄT SOÁ KIEÁN THÖÙC CAÀN NHÔÙ TRONG QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 

 

I. CAÙC ÑÒNH NGHÓA CUÛA KHAÙI NIEÄM VUOÂNG GOÙC TRONG KHOÂNG GIAN 

1) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng baát kì a vaø b trong khoâng gian laø goùc taïo bôûi hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït 

song song vôùi a vaø b. Goùc ñoù nhoû nhaát laø 0
o
 vaø lôùn nhaát laø 90

o
. Hai ñöôøng thaúng ñöôïc goïi laø vuoâng goùc vôùi 

nhau neáu goùc giöõa chuùng baèng 90
o
.  

 Chuù yù raèng hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc coù theå caét nhau hoaëc khoâng caét nhau. 

2) Moät ñöôøng thaúng a ñöôïc goïi laø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) neáu coù vuoâng goùc vôùi moïi ñöôøng thaúng naèm 

trong maët phaúng (P). 

 Ñeå chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) chæ caàn chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc 

vôùi hai ñöôøng thaúng caét nhau cuûa maët phaúng (P). 

3) Hai maët phaúng goïi laø vuoâng goùc vôùi nhau neáu moät trong hai maët phaúng ñoù chöùa moät ñöôøng thaúng vuoâng 

goùc vôùi maët phaúng kia. 
 

II. CAÙC TÍNH CHAÁT 

1) Qua moät ñieåm ñaõ cho coù duy nhaát moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng ñaõ cho. 

2) Qua moät ñieåm ñaõ cho coù duy nhaát moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng ñaõ cho. 

3) Qua moät ñöôøng thaúng a ñaõ cho coù duy nhaát moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) ñaõ cho neáu a 

khoâng vuoâng goùc vôùi (P). Neáu a vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) thì moïi maët phaúng qua a ñeàu vuoâng goùc vôùi 

maët phaúng (P). 

4) Hai maët phaúng cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba thì giao tuyeán cuûa hai maët phaúng ñoù (neáu coù) cuõng 

vuoâng goùc vôùi maët phaúng thöù ba. 

5) Hai ñöôøng thaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng thì song song vôùi nhau. 

6) Hai maët phaúng phaân bieät cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng thì song song vôùi nhau. 

7) Ñöôøng thaúng a vaø maët phaúng (P) cuøng vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng (hoaëc moät maët phaúng) thì a song 

song maët phaúng (P) hoaëc a naèm treân maët phaúng (P). 
 

III. CAÙC KHAÙI NIEÄM LIEÂN QUAN ÑEÁN TÍNH VUOÂNG GOÙC 

1) Pheùp chieáu vuoâng goùc leân maët phaúng (P) : laø pheùp chieáu song song leân maët phaúng (P) theo phöông laø 

ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) : hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm M trong khoâng gian laø chaân 

ñöôøng vuoâng goùc haï töø M xuoáng maët phaúng (P). 

2) Ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc : cho ñöôøng thaúng a’ laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñöôøng thaúng a treân maët 

phaúng (P) vaø b laø moät ñöôøng thaúng naèm trong (P). Trong tröôøng hôïp ñoù : ñöôøng thaúng b vuoâng goùc vôùi ñöôøng 

thaúng a khi vaø chæ khi b vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng a’. 

3) Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng : laø maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñoaïn thaúng ñoù taïi trung ñieåm 

cuûa noù. Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng AB chính laø quyõ tích nhöõng ñieåm caùch ñeàu hai ñieåm A vaø B. 

4) Pheùp ñoái xöùng qua moät maët phaúng (P) : ñoù laø pheùp ñaët töông öùng moãi ñieåm M vôùi ñieåm M’ sao cho (P) laø 

maët phaúng trung tröïc cuûa MM’. 
 

IV. KHOAÛNG CAÙCH 

1) Khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán ñöôøng thaúng d laø ñoä daøi ñoaïn thaúng AH  d vôùi H  d. 

2) Khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (P) laø ñoä daøi ñoaïn thaúng AH  mp(P) vôùi H  d. 

3) Khoaûng caùch giöõa moät ñöôøng thaúng laø moät maët phaúng song song vôùi noù laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát 

kyø cuûa ñöôøng thaúng ñeán maët phaúng ñoù. 

4) Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song laø khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kyø cuûa maët phaúng naøy ñeán 

maët phaúng kia. 

5) Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b laø ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa chuùng. Khoaûng 

caùch ñoù cuõng baèng : 

 Khoaûng caùch giöõa moät trong 2 ñöôøng thaúng ñoù vaø maët phaúng song song vôùi noù chöùa ñöôøng thaúng coøn laïi. 
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 Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song laàn löôït chöùa hai ñöôøng thaúng ñoù. 

V. GOÙC 

1) Neáu ñöôøng thaúng a khoâng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) thì goùc giöõa ñöôøng thaúng a vaø maët phaúng (P) laø 

goùc giöõa a vaø hình chieáu a’ cuûa noù treân (P). 

2) Goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc vôùi hai maët phaúng ñoù. 

    (Hai maët phaúng goïi laø vuoâng goùc vôùi nhau neáu goùc giöõa chuùng baèng 90) 

3) Nhò dieän : laø hình hôïp bôûi hai nöûa maët phaúng coù bôø chung, bôø chung naøy goïi laø caïnh cuûa nhò dieän. 

4) Dieän tích hình chieáu : neáu S laø dieän tích cuûa moät ña giaùc phaúng, S’ laø dieän tích hình chieáu cuûa ña giaùc ñoù 

treân maët phaúng (P), vaø  laø goùc giöõa maët phaúng chöùa ña giaùc vaø mp(P) thì ta coù coâng thöùc : S’ = Scos. 
 

VI. MOÄT SOÁ PHÖÔNG PHAÙP CHÖÙNG MINH 

1) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi nhau 

Ñeå giaûi caùc baøi taäp loaïi naøy ta thöôøng duøng caùc caùch sau : 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng naøy vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng kia. 

b) Duøng ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc. 

c) Chöùng minh ñöôøng thaúng naøy vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng (hay moät maët phaúng) song song vôùi ñöôøng 

thaúng kia. 

d) Ñöa veà chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc trong maët phaúng neáu hai ñöôøng thaúng ñoù naèm trong cuøng 

moät maët phaúng (duøng caùc heä thöùc löôïng trong tam giaùc, tính chaát ñöôøng cheùo cuûa hình thoi, hình vuoâng, goùc 

noäi tieáp trong nöûa ñöôøng troøn, ñònh lí Pitago … ) 

2) Chöùng minh moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi moät maët phaúng (ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi mp()) 

a) Chöùng minh ñöôøng thaúng a vuoâng goùc vôùi hai ñöôøng thaúng caét nhau naèm trong maët phaúng (). 

b) Chöùng minh ñöôøng thaúng a song song vôùi moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (). 

c) Chöùng minh ñöôøng thaúng a  maët phaúng (), trong ñoù maët phaúng ()  maët phaúng () vaø a vuoâng goùc vôùi 

giao tuyeán cuûa maët phaúng () vaø maët phaúng (). 

d) Chöùng minh ñöôøng thaúng a laø giao tuyeán cuûa hai maët phaúng caét nhau cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (). 

3) Chöùng minh hai maët phaúng vuoâng goùc vôùi nhau 

a) Chöùng minh moät trong hai maët phaúng coù chöùa moät ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng kia. 

b) Chöùng minh goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc vuoâng. 

4) Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b 

a) Xaùc ñònh ñoaïn vuoâng goùc chung roài tính ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung ñoù. 

b) Qua b xaùc ñònh mp() // a. Tính khoaûng caùch giöõa a vaø mp(), ñoù chính laø khoaûng caùch giöõa a vaø b. 

c) Xaùc ñònh hai maët phaúng song (P) vaø (Q) laàn löôït chöùa a vaø b. Tìm khoaûng caùch giöõa (P) vaø (Q),ñoù chính laø 

khoaûng caùch giöõa a vaø b. 

 Chuù yù : Ñeå tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau a vaø b, vôùi a laø caïnh beân coøn b laø moät caïnh 

ñaùy, ta laøm nhö sau : 

Goïi I laø giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng a vôùi maët ñaùy. Töø I döïng ñöôøng thaúng  song song vôùi b (ta cũng có thể 

dựng tứ giác đặc biệt để có thể dễ dàng tính được độ dài các cạnh hơn). Luùc ñoù b song song vôùi mp(P) chöùa a 

vaø . Choïn moät ñieåm M treân b sao cho coù theå tính khoaûng caùch ñeán mp(P). Khoảng caùch töø M ñeán mp(P) 

baèng khoaûng caùch giöõa a vaø b. 

5) Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng, goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng, goùc giöõa hai maët phaúng. 

 Tröôùc tieân ta xaùc ñònh caùc goùc naøy döïa vaøo ñònh nghóa : 

1) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau ñöôïc xaùc ñònh baèng goùc giöõa hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït song 

song vôùi hai ñöôøng thaúng ñaõ cho. 

2) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi ñöôøng thaúng ñoù vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa noù 

treân maët phaúng. 

3) Goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng laàn löôït vuoâng goùc vôùi hai maët phaúng ñoù. 

Trong tröôøng hôïp hai maët phaúng caét nhau thì goùc giöõa hai maët phaúng laø goùc nhoïn hôïp bôûi hai ñöôøng thaúng 

laàn löôït naèm trong hai maët phaúng vaø vuoâng goùc vôùi giao tuyeán taïi moät ñieåm. 

 Sau ñoù döïa vaøo caùc heä thöùc lieân heä giöõa goùc vôùi ñoä daøi trong hình hoïc phaúng ñeå xaùc ñònh goùc ñoù. 
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LYÙ THUYEÁT TRAÉC NGHIEÄM 

1) Hình ña dieän coù ít maët nhaát laø töù dieän. Trong moãi töù dieän thì moãi ñænh laø ñænh chung cuûa 3 caïnh. 

Hoaëc : Khoâng coù hình ña dieän naøo maø moãi ñænh laø ñænh chung cuûa moät caïnh hoaëc hai caïnh. 

2) Khoái choùp ñaùy n-giaùc thì coù n maët beân, moät maët ñaùy neân soá maët cuûa khoái choùp laø n + 1. 

Ñaùy cuûa hình choùp coù n ñænh, theâm ñænh cuûa hình choùp neân soá ñænh cuûa khoái choùp laø n + 1. 

Suy ra khoái choùp n-giaùc coù 2n caïnh, n + 1 maët, n + 1 ñænh. 

3) Nhöõng ñöôøng thaúng naèm trong mp(P) thì bieán thaønh chính noù. Moät ñieåm naèm treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc 

vôùi mp(P) thì ñieåm ñoái xöùng vôùi noù qua mp(P) cuõng naèm treân ñöôøng thaúng aáy, töùc laø ñöôøng thaúng vuoâng goùc 

vôùi mp(P) thì bieán thaønh chính noù. Vaäy ñeå d truøng vôùi d’ thì d  mp(P) hoaëc d  mp(P). 

4) Pheùp ñoái xöùng qua maët phaúng chöùa ñöôøng phaân giaùc cuûa goùc taïo bôûi hai ñöôøng thaúng caét nhau d vaø d’ vaø 

vuoâng goùc vôùi mp(d , d’) bieán d thaønh d’. Vì hai ñöôøng thaúng caét nhau d, d’ coù hai phaân giaùc neân coù hai pheùp 

ñoái xöùng qua maët phaúng bieán d thaønh d’. 

5) Neáu d, d’ phaân bieät vaø ñoàng phaúng neân d // d’ hoaëc d caét d’. 

_ Neáu d // d’ thì coù moät pheùp ñoái xöùng qua maët phaúng bieán d thaønh d’ (ñoù laø maët phaúng vuoâng goùc vôùi mp(d , 

d’) vaø caùch ñeàu d, d’) 

_ Neáu d caét d’, coù pheùp ñoái xöùng qua maët phaúng bieán d thaønh d’. 

6) Töù dieän ñeàu ABCD coù 6 maët phaúng ñoái xöùng, ñoù laø caùc maët phaúng ñi qua moät caïnh vaø trung ñieåm cuûa 

caïnh ñoái dieän. 

7) Cho töù dieän ñeàu ABCD. Goïi M laø trung ñieåm cuûa caïnh CD thì pheùp ñoái xöùng qua mp(ABM) bieán A  A, 

B  B, C  D, D  C. Nhö vaäy, pheùp ñoái xöùng ñoù bieán töù dieän ABCD thaønh chính noù, suy ra mp(ABM) laø 

maët phaúng ñoái xöùng cuûa töù dieän ABCD. 

8)  Hình choùp töù giaùc ñeàu coù boán maët ñoái xöùng, ñoù laø hai maët phaúng cheùo : mp(SAC), mp(SBD). Caùc maët 

phaúng trung tröïc cuûa caïnh AB (caïnh DC) vaø maët phaúng trung tröïc cuûa caïnh AD (caïnh BC). 

9) Hình laäp phöông ABCD.A’B’C ’D’ coù 9 maët ñoái xöùng ñoù laø : 

_ Ba maët phaúng trung tröïc cuûa ba caïnh AB, AD, AA’. 

_ Saùu maët phaúng maø moãi maët ñi qua hai caïnh ñoái dieän : (ACC ’A’), (BDD’B’), (ABC ’D’),  (ADC ’B’), 

(CDA’B’), (BCD’A’) 

10) Hình baùt dieän ñeàu SABCDS’ coù 9 maët ñoái xöùng ñoù laø : 

_ Ba maët phaúng :  (ABCD),  (SBS’D), (SAS’C) 

_ Saùu maët phaúng, moãi maët phaúng laø maët phaúng trung tröïc cuûa hai caïnh song song (chaúng haïn AB vaø CD). 

11) Xeùt hình hoäp ñöùng ABCD.A1B1C1D1 coù hai ñaùy ABCD vaø A1B1C1D1 laø hai hình thoi (khoâng phaûi hình 

vuoâng). Hình hoäp ñöùng naøy coù ba maët ñoái xöùng, ñoù laø : mp(AA1C1C), mp(BB1D1D) vaø maët phaúng trung tröïc 

cuûa caùc caïnh beân. 

12) Cho pheùp vò töï taâm O bieán ñieåm A thaønh ñieåm B, bieát raèng OA = 2.OB. Khi ñoù, tæ soá vò töï laø : 

_ Tröôøng hôïp A, B cuøng phía vôùi taâm O thì tæ soá k = 1/2. 

_ Tröôøng hôïp A, B khaùc phía vôùi taâm O thì tæ soá k = –1/2. 

13) Cho hai ñöôøng thaúng song song d, d’ vaø moät ñieåm O khoâng naèm treân chuùng. 

_ Neáu O  mp(d , d’) thì khoâng coù pheùp vò töï naøo bieán d thaønh d’. 

_ Neáu O  mp(d , d’),  O  d, O  d’ thì coù moät pheùp vò töï bieán d thaønh d’. 

14) Khoái taùm maët ñeàu coù moãi maët laø tam giaùc ñeàu, moãi ñænh laø ñænh chung cuûa 4 caïnh neân laø ña dieän ñeàu 

loaïi 3 ; 4. 

15) Khoái hai möôi maët ñeàu coù moãi maët laø tam giaùc ñeàu, moãi ñænh laø ñænh chung cuûa 5 caïnh neân laø ña dieän 

ñeàu loaïi 3 ; 5. 

16) Ñònh lyù Euler (Ô-le) : Neáu kyù hieäu Ñ laø soá ñænh, C laø soá caïnh, M laø soá maët cuûa moät ña dieän thì : 

Ñ – C + M = 2. Vì laø baùt dieän ñeàu neân coù 6 ñænh vaø 8 maët  6 – c + 8 = 2  c = 12. 

17) Hình baùt dieän ñeàu coù 8 maët vaø moãi maët laø tam giaùc ñeàu neân ta coù : 2C = 3M  C = 12
2

8.3

2

M.3
  

18) Hình baùt dieän ñeàu coù moãi ñænh laø ñænh chung cuûa boá caïnh neân ta coù: 2C = 4Ñ  Ñ = 6
4

12.2

4

C.2
   
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19) Khoái 12 maët ñeàu coù 12 maët laø nguõ giaùc ñeàu. Vì moãi maët laø nguõ giaùc ñeàu vaø coù M maët neân soá caïnh laø 

5M, nhöng moãi caïnh laïi laø caïnh chung cuûa hai maët neân 2C = 5M  C = 30
2

12.5

2

M.5
  

20) Soá ñænh cuûa hình hai möôi maët ñeàu laø : Ñ – C + M = 2  Ñ – 30 + 20 = 2  Ñ = 12 
 

Loaïi Teân goïi Soá ñænh Soá caïnh Soá maët 

3 ; 3 Khoái töù dieän ñeàu 4 6 4 

4 ; 3 Khoái laäp phöông 8 12 6 

3 ; 4 Khoái taùm maët ñeàu 6 12 8 

5 ; 3 Khoái möôøi hai maët ñeàu 20 30 12 

3 ; 5 Khoái hai möôi maët ñeàu 12 30 20 

 

21) Hình hoäp chöõ nhaät vôùi ba kích thöôùc a, b, c coù theå tích V = abc. Khi kích thöôùc taêng leân k laàn, töùc laø baèng 

k.a, k.b, k.c thì theå tích laø V’ = ka.kb.kc = k
3
(abc) = k

3
V. 

22) Neáu moät hình choùp ñeàu coù chieàu cao vaø caïnh ñaùy cuøng taêng leân n laàn thì theå tích cuûa noù seõ taêng leân n
3
 

laàn vì: 

 Caùch 1 : Goïi V, V’, h, h’, S’, S theo thöù töï laø theå tích, chieàu cao vaø dieän tích ñaùy cuûa hai hình choùp, ta coù : 

V = 

3

1
.h.S  vaø V’ = 

3

1
.h’.S’ vôùi h’ = n.h vaø S’ = n

2
.S    V’ = 

3

1
(n.h)(n

2
.S) = 

3

1
n

3
.h.S = n

3
.V 

Vaäy theå tích cuûa hình choùp taêng leân n
3
 laàn. 

 Caùch 2 : Khi hình choùp ñeàu S1.A1A2A3 … coù chieàu cao vaø caïnh ñaùy taêng leân n laàn ta seõ ñöôïc moät hình choùp 

ñeàu S1.B1B2B3 … ñoàng daïng vôùi hình choùp S1.A1A2A3 … vaø tæ soá ñoàng daïng k = n. 

Vì tæ soá theå tích cuûa hai khoái ña dieän ñoàng daïng baèng laäp phöông tæ soá ñoàng daïng neân 
3n

V

'V
  

Vaäy theå tích cuûa hình choùp taêng leân n
3
 laàn. 

23) Khi chieàu cao cuûa moät hình choùp ñeàu taêng leân n laàn nhöng moãi caïnh ñaùy giaûm ñi n laàn thì theå tích cuûa noù 

seõ giaûm ñi n laàn vì: 

Goïi V, V’, h, h’, S’, S theo thöù töï laø theå tích, chieàu cao vaø dieän tích ñaùy cuûa hai hình choùp, ta coù : 

V = 

3

1
.h.S  vaø V’ = 

3

1
.h’.S’ vôùi h’ = n.h vaø S’ = 

2n

1
.S  V’ = 

3

1
(n.h) 








S

n

1
2

= 

3

1
n.h.S = 

n

1
.V.  

Vaäy theå tích cuûa hình choùp giaûm ñi n laàn. 

24) Hình töù dieän coù soá ñænh vaø soá maët baèng nhau. 

25) Soá caùc ñænh hoaëc caùc maët cuûa baát kyø hình ña dieän naøo cuõng nhoû nhaát laø 4 (ña dieän coù ít maët nhaát laø töù 

dieän) 

26) Soá caùc caïnh cuûa hình ña dieän nhoû nhaát laø 6 (hình töù dieän) 

27) Khi laép gheùp hai khoái ña dieän loài thì ñoaïn thaúng noái hai ñieåm thuoäc khoái ña dieän môùi coù theå coù nhöõng 

ñieåm khoâng thuoäc khoái ña dieän aáy. (Hình 21 SGK naâng cao trang 18) 

28) Hai khoái choùp coù dieän tích ñaùy vaø chieàu cao töông öùng baèng nhau thì coù theå tích baèng nhau.  

29) Hai khoái hoäp chöõ nhaät coù dieän tích toaøn phaàn baèng nhau thì coù theå tích chöa chaéc baèng nhau vì:  

khoái choùp cuït coù dieän tích moät ñaùy, ñaùy kia coù dieän tích khaùc nhau vaø chieàu cao töông öùng baèng nhau thì theå 

tích khaùc nhau. Theå tích hình choùp cuït laø :  h'BB'BB
3

1
V  (vôùi B, B’ laø dieän tích hai ñaùy, h laø chieàu 

cao). 

30) Hai khoái laêng truï coù dieän tích ñaùy vaø chieàu cao töông öùng baèng nhau thì coù theå tích baèng nhau.  

31) Hai khoái laäp phöông coù dieän tích toaøn phaàn baèng nhau thì coù theå tích baèng nhau. 

32) Moãi caïnh cuûa hình ña dieän laø caïnh chung cuûa hai maët 

33) Pheùp ñoái xöùng qua maët phaúng (P) bieán d thaønh d’ caét d khi vaø chæ khi d caét mp(P) nhöng khoâng vuoâng 

goùc vôùi mp(P). 

34) Trong moät khoái ña dieän thì moãi ñænh laø ñænh chung cuûa ít nhaát ba maët. 

35) Trong moät khoái ña dieän thì moãi caïnh laø caïnh chung cuûa ít nhaát 3 maët. 
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TÆ SOÁ THEÅ TÍCH KHOÁI ÑA DIEÄN 

1) Tæ soá theå tích 

     

a) Neáu M naèm treân caïnh SC cuûa hình choùp S.ABC thì 

SC

SM

V

V

ABC.S

ABM.S

  

b) Neáu M naèm trong hình choùp S.ABC vaø SM caét (ABC) taïi A’ thì 

'SA

'MA

V

V

ABC.S

ABC.M

  

c) Neáu A’, B’, C’ thuoäc caùc caïnh SA, SB, SC thì 

SC

'SC

SB

'SB

SA

'SA

V

V

ABC.S

'C'B'A.S   

 

 Söû duïng keát quaû sau ñeå laøm baøi taäp : Cho hình choùp S.ABC. Treân ba ñöôøng 

thaúng SA, SB, SC laàn löôït laáy ba ñieåm A’, B’, C’ khaùc vôùi S. Ta coù :   

 

SC

'SC

SB

'SB

SA

'SA

V

V

ABC.S

'C'B'A.S   

 Chöùng minh : 

Goïi K vaø H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A’ vaø A theo thöù töï ñoù leân (SBC). 

Do K vaø H ñeàu naèm treân giao tuyeán cuûa (SBC) vôùi maët phaúng chöùa SA vaø vuoâng goùc vôùi (SBC) neân ba ñieåm 

S, K, H thaúng haøng. Ta coù A’K // AH vaø theo ñònh lyù Ta-leùt, ta coù : 
A'K SA'

AH SA
  (1) 

 





SB'C'
S.A'B'C'

S.ABC
SBC

1 1
S .A 'K sin BSC.SB'.SC'.A 'K

V SB' SC' SA '3 2
1 1V SB SC SA

S .AH sin BSC.SB.SC.AH
3 2





     . Vaäy 

SC

'SC

SB

'SB

SA

'SA

V

V

ABC.S

'C'B'A.S   

 Chuù yù : 

Hai hình choùp coù cuøng dieän tích ñaùy thì tæ soá theå tích baèng tæ soá hai ñöôøng cao töông öùng. 

Hai hình choùp coù cuøng chieàu cao thì tæ soá theå tích baèng tæ soá hai dieän tích ñaùy töông öùng. 

 
 

3) Tæ soá khoaûng caùch 

Cho ñöôøng thaúng AB caét maët phaúng (P) taïi I. Khi ñoù : 
  
   BI

AI

P,Bd

P,Ad
  

 
 

HÌNH CHOÙP COÙ CAÏNH BEÂN VUOÂNG GOÙC VÔÙI ÑAÙY 

Cho hình choùp OABC coù OA, OB, OC ñoâi moät vuoâng goùc. 

Coâng thöùc tính khoaûng caùch töø O ñeán (ABC): 
2222

OC

1

OB

1

OA

1

OH

1
  

 Ñoä daøi OH = h ôû baøi toaùn treân chính laø khoaûng caùch töø ñieåm O ñeán maët phaúng 

(ABC), söû duïng keát quaû treân ta coù theå tính khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán maët 

phaúng vaø khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau moät caùch töï nhieân vaø 

nhanh choùng. 
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KHOAÛNG CAÙCH TÖØ ÑIEÅM A ÑEÁN MAËT PHAÚNG (SBC) 

1) Töù dieän coù ba caïnh vuoâng goùc vôùi nhau töøng ñoâi moät. 
 

          
 

2) Ñaùy laø tam giaùc ñeàu hoaëc tam giaùc caân hoaëc tam giaùc vuoâng caân. 
 

                    
 

3) Ñaùy laø tam giaùc thöôøng hoaëc tam giaùc vuoâng taïi ñænh A. 
 

                    

 

MOÄT SOÁ COÂNG THÖÙC CAÀN NHÔÙ 1 
 

Hình Coâng thöùc Tính chaát 

 Tam giaùc ñeàu  

 

 
2

3a
AH    

 
4

3a
S

2

ABC   

 Ñöôøng cao cuûa tam giaùc ñeàu baèng 

caïnh nhaân 3  chia 2. 

 Dieän tích tam giaùc ñeàu baèng bình 

phöông caïnh nhaân 3  chia 4. 

 Nöõa tam giaùc ñeàu 

 

 
2

BC
AC    

 3ACAB  

 
3

3AB
AC   

 Caïnh goùc vuoâng nhoû baèng nöûa caïnh 

huyeàn. 

 Caïnh goùc vuoâng lôùn baèng caïnh goùc 

vuoâng nhoû nhaân 3 . 

 Caïnh goùc vuoâng nhoû baèng caïnh goùc 

vuoâng lôùn nhaân 3 chia 3. 

 Tam giaùc vuoâng caân 

 

 

 2AC2ABBC   

 
2

2BC
ACAB   

 Caïnh huyeàn baèng caïnh goùc vuoâng 

nhaân 2 . 

 Caïnh goùc vuoâng baèng caïnh huyeàn 

nhaân 2 chia 2. 
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MOÄT SOÁ COÂNG THÖÙC CAÀN NHÔÙ 2 
 

 

 

 

 

 

 TÖÙ DIEÄN ÑEÀU CAÏNH a 

 Ñöôøng cao cuûa tam giaùc ñeàu ABC: 

2

3a
AM    

 Dieän tích tam giaùc ñeàu ABC: 

4

3a
S

2

ABC   

 Ñoä daøi ñöôøng cao: 

3

6a
SH   

 Theå tích khoái töù dieän ñeàu: 

12

2a
V

3

ABC.S   

 Baùn kính ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC: 

3

3a
AH   

 Baùn kính ñöôøng troøn noäi tieáp ABC: 

6

3a
HM   

 Goùc giöõa caïnh beân vaø maët ñaùy: 
SAM arctan 2 . 

 Goùc giöõa maët beân vaø maët ñaùy: 
SMA arctan 2 2 . 

 Khoaûng caùch giöõa hai caïnh ñoái dieän: 

2

2a
MN  

 Taâm maët caàu ngoaïi tieáp vaø noäi tieáp laø troïng taâm G cuûa töù dieän. 

 Baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän ñeàu:

4

6a
SH

4

3
R   

 Dieän tích toaøn phaàn: 3aS 2

tp   

 1) Töù dieän ñeàu caïnh a. 

12

2a
V

3

ABC.S     

12

2
V

3

ABC.S

(caïnh)
  

2) Hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù caïnh ñaùy baèng a vaø caïnh 

beân baèng b. 

12

ab3a
V

222

ABC.S


    

12

b3
V

222

ABC.S

(caïnh)(caïnh) 
  

 3) Hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù caïnh ñaùy baèng a; goùc giöõa 

caïnh beân vaø maët ñaùy baèng . 

12

tan.a
V

3

ABC.S


    

12

tan.
V

3

ABC.S




(caïnh)
 

4) Hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù caïnh ñaùy baèng a; goùc giöõa 

maët beân vaø maët ñaùy baèng . 

24

tan.a
V

3

ABC.S


    

24

tan.
V

3

ABC.S




(caïnh)
 

 

5) Hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC coù caïnh beân baèng b; goùc giöõa 

caïnh beân vaø maët ñaùy baèng . 

 2
3

ABC.S cos.sin
4

3b
V    
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6) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù taát caû caùc caïnh baèng a 

6

2a
V

3

ABCD.S     

6

2
V

3

ABCD.S

(caïnh)
  

 

 

7) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a vaø caïnh beân baèng b 

6

a2b4a
V

222

ABC.S


   

6

2b4
V

222

ABC.S

(caïnh)(caïnh) 
  

 

8) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a; goùc giöõa caïnh beân 

vaø maët ñaùy baèng  

6

tan.2a
V

3

ABCD.S


    

6

tan.2
V

3

ABCD.S




(caïnh)
 

 

9) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a; goùc giöõa maët beân 

vaø maët ñaùy baèng  

6

tan.a
V

3

ABCD.S


    

6

tan.
V

3

ABCD.S




(caïnh)
 

 

10) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a; goùc giöõa ñöôøng 

cao vaø maët beân baèng  

 cot
6

a
V

3

ABCD.S   

6

cot.
V

3

ABCD.S




(caïnh)
 

 

11) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a; goùc ôû ñænh cuûa 

maët beân baèng  

1
2

cot
6

a
V 2

3

ABCD.S 


   1
2

cot
6

V 2
3

ABCD.S 



(caïnh)

 

 

12) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh beân baèng b; goùc giöõa maët beân 

vaø maët ñaùy baèng  

 32

3

ABCD.S

tan23

tan.a4
V




     

 

13) Hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy baèng a; goùc ôû ñaùy cuûa 

maët beân baèng  

6

1tana
V

23

ABCD.S


     

 


