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ÑAÙP AÙN CUÛA BGD VEÀ THEÅ TÍCH CUÛA KHOÁI ÑA DIEÄN 

GVBM : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

 

BAØI 1 : (ÑH A 2002) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC ñænh S, coù ñoä 

daøi caïnh ñaùy baèng a. Goïi M, N laàn löôït laø caùc trung ñieåm cuûa SB, SC. 

Tính theo a dieän tích AMN, bieát raèng (AMN)  (SBC).  

 Höôùng daãn : 

Goïi K laø trung ñieåm cuûa BC vaø MNSKI  . 

Töø giaû thieát 

2

a
BC

2

1
MN  , MN // BC  

 I laø trung ñieåm cuûa SK vaø MN 

Ta coù SACSAB    hai trung tuyeán töông öùng ANAM   

 AMN caân taïi A MNAI  

Maët khaùc 

 

   
   

 
  SKAISBCAI

MNAI

AMNAI

MNAMNSBC

AMNSBC























 

Suy ra SAK caân taïi A 

2

3a
AKSA   

2 2 2
2 2 2 3a a a

SK SB BK
4 4 2

      

2 2 2
2 2 2 SK 3a a a 10

AI SA SI SA
2 4 8 4

 
        

 
 

Ta coù 

16

10a
AI.MN

2

1
S

2

AMN
  (ñvdt) 

S

A C

B

BBÀÀI 3I 3 : (ĐẠI HỌC A 2002) Cho hình chóp tam giác đều

K

N

Tính diện tích tam giác AMN theo a.

trung điểm của SB, SC. Biết (AMN)  (SBC).

S.ABC, có độ dài cạnh đáy bằng a. Gọi M, N lần lượt là

M

I

a 





 

BAØI 2 : (ÑH B 2002) Cho hình laäp phöông ABCDA1B1C1D1 coù caïnh 

baèng a.  

a) Tính theo a khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng A1B vaø B1D. 

b) Goïi M, N, P laàn löôït laø caùc trung ñieåm cuûa caùc caïnh B1B, CD, 

A1D1. Tính goùc giöõa hai ñöôøng thaúng MP vaø C1N. 

 Höôùng daãn : 

a) Ta coù :   DBBADCABBA

ADBA

ABBA

11111

1

11









 

Töông töï :  
111111

BCADBDBCA   

Goïi  
111

BCADBG  .  

Do aCBBBAB
11111
  neân 

11
GCGBGA   

 G laø taâm tam giaùc ñeàu A1BC1 coù caïnh baèng 2a  

Goïi I laø trung ñieåm cuûa A1B thì IG laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa 

A1B vaø B1D, neân :  
6

a

2

3
BA

3

1
IC

3

1
IGDB,BAd

1111
  

b) Goïi E laø trung ñieåm cuûa CC1 thì  
11

CCDDME   hình chieáu 

vuoâng goùc cuûa MP treân  
11

CCDD  laø ED1. Ta coù : 

NCEDNCD90NCCEDCECDCNC
1111

o

111111
 Töø ñaây, 

theo ñònh lyù ba ñöôøng vuoâng goùc ta coù NCMP
1

 . 
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BAØI 3 : (ÑH D 2002) Cho hình töù dieän ABCD coù caïnh AD vuoâng goùc 

vôùi maët phaúng (ABC); AC = AD = 4cm; AB = 3cm; BC = 5cm. Tính 

khoaûng caùch töø ñieåm A tôùi maët phaúng (BCD).  

 Höôùng daãn : 

 Caùch 1 :  

Töø giaû thieát suy ra tam giaùc ABC vuoâng taïi A, do ñoù ACAB . Laïi 

coù   ABADABCmpAD   vaø ACAD  neân AB, AC, AD ñoâi 

moät vuoâng goùc vôùi nhau.  

Goïi AH laø ñöôøng cao cuûa tam giaùc ABC ; AK laø ñöôøng cao cuûa tam 

giaùc ADH thì AK chính laø khoaûng caùch caàn tính. 

Deã daøng chöùng minh ñöôïc heä thöùc :  
2 2 2 2

1 1 1 1

AK AD AB AC
    

Thay cm4ADAC   ; cm3AB   

vaøo heä thöùc treân ta tính ñöôïc : 
6 34

AK cm
17

  

 Caùch 2 :  

Töø giaû thieát suy ra tam giaùc ABC vuoâng taïi A, do ñoù ACAB . Laïi 

coù   ABADABCmpAD   vaø ACAD  neân AB, AC, AD ñoâi 

moät vuoâng goùc vôùi nhau. Goïi V laø theå tích töù dieän ABCD, ta coù : 

8AD.AC.AB

6

1
V   

AÙp duïng coâng thöùc 

 
3V

AK
dt BCD




 vôùi 8V    

vaø   342BCDdt   ta tính ñöôïc 
6 34

AK cm
17

  

D

A C

B

Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng (BCD).

BBÀÀI 10I 10 : (ĐẠI HỌC D 2002) Cho tứ diện ABCD có cạnh

AD  (ABC) ; AC = AD = 4cm, AB = 3cm, BC = 5cm.

H

K

 

BAØI 4 : (ÑH A 2003) Cho hình laäp phöông ABCD.A’B’C’D’. Tính soá 

ño cuûa goùc phaúng nhò dieän [B,A’C,D] 

 Höôùng daãn : 

Ñaët aAB . Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa B treân A’C, suy ra 

C'ABH  , maø  AC'ABD   C'ABD , do ñoù  BHDC'A   

DHC'A  . Vaäy goùc phaúng nhò dieän  D;C'A;B  laø goùc BHD. 

Xeùt A’DC vuoâng taïi D coù DH laø ñöôøng cao, ta coù 

D'A.CDC'A.DH   

3

2a

3a

2a.a

C'A

D'A.CD
DH   

Töông töï, A’BC vuoâng taïi B coù BH laø ñöôøng cao vaø 

3

2a
BH  . 

Maët khaùc : 
2 2 2 22a BD BH DH 2BH . DHcosBHD   


 

2 2 22a 2a 2a
2 cos BHD

3 3 3
   


. Do ñoù 

2

1
DHBcos 


 goùc BHD = 120

o
 

 Caùch khaùc :  

Ta coù C'ABDACBD   (ñònh lyù ba ñöôøng vuoâng goùc) 

Töông töï,   C'AD'BCC'A'BC  . Goïi H laø giao ñieåm cuûa A’C 

vaø  D'BC   goùc BHD laø goùc phaúng cuûa  D;C'A;B  

Caùc tam giaùc vuoâng HA’B, HA’D, HA’C baèng nhau  

 HD'HCHB    H laø taâm BC’D ñeàu  goùc BHD = 120
o
. 
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BAØI 5 : (ÑH B 2003) Cho hình laêng truï ñöùng DCBAABCD.  coù ñaùy 

ABCD laø hình thoi caïnh a, goùc BAD = 60
0
. Goïi M laø trung ñieåm caïnh 

AA vaø N laø trung ñieåm caïnh CC’. Chöùng minh N,D,M,B cuøng thuoäc 

moät maët phaúng. Haõy tính ñoä daøi caïnh AA  theo a ñeå töù giaùc 

MDNB laø hình vuoâng.  

 Höôùng daãn : 

Ta coù NC//M'A    A’MCN laø hình bình haønh, do ñoù A’C vaø MN 

caét nhau taïi trung ñieåm I cuûa moãi ñöôøng. Maët khaùc A’DCB’ laø hình 

bình haønh neân trung ñieåm I cuûa A’C cuõng chính laø trung ñieåm cuûa 

B’D. Vaäy MN vaø B’D caét nhau taïi trung ñieåm I cuûa moãi ñöôøng neân 

B’MDN laø hình bình haønh. Do ñoù B’, M, D, N thuoäc cuøng moät maët 

phaúng. Maët khaùc 
222222

DNCNDCAMDADM  ,  

hay DNDM . Vaäy hình bình haønh B’MDN laø hình thoi. Do ñoù 

B’MDN laø hình vuoâng D'BACD'BMN   

2 2 2 2 2 2 2AC B'D B'B BD 3a B'B a      

BB' a 2 AA' a 2     

(ĐẠI HỌC B 2003)

Cho hình lăng trụ 

đứng ABCD.A’B’C’D’

có đ áy ABCD là hình 

thoi cạnh a, góc BAD 

= 60. Gọi M là trung 

điểm cạnh AA’ và N là 

trung điểm cạnh CC’. 

Chứng minh rằng 4 

điểm B’, M, D, N cùng 

thuộc một mặt phẳng. 

Hãy tính độ dài cạnh 

AA’ theo a đ ể tứ giác 

B’MDN là hình vuông.

B

BBÀÀI 19I 19 :

D

C

B’

D’

C’

M

I

a
A

A’



N

60

 

BAØI 6 : (ÑH D 2003) Cho hai maët phaúng (P) vaø (Q) vuoâng goùc vôùi 

nhau, coù giao tuyeán laø ñöôøng thaúng . Treân  laáy hai ñieåm A, B vôùi 

AB = a. Trong mp(P) laáy ñieåm C, trong mp(Q) laáy ñieåm D sao cho 

AC, BD cuøng vuoâng goùc vôùi  vaø  AB  BD  AC  . Tính baùn kính maët 

caàu ngoaïi tieáp töù dieän ABCD vaø ))BCD(;A(d . 

 Höôùng daãn : 

Ta coù    QP   vaø    QP  ,  

maø   ADACQACAC  , hay goùc CAD = 90
o 

Töông töï, ta coù BD     PBD  , do ñoù goùc CBD = 90
o
 

Vaäy A vaø B naèm treân maët caàu ñöôøng kính CD vaø baùn kính cuûa maët 

caàu laø : 

2

3a
BDACAB

2

1
BDBC

2

1

2

CD
R

22222   

Goïi I laø trung ñieåm cuûa BC  AI  BC. Do  PBD   neân 

 BD AI AI BCD   . 

Vaäy AH laø khoaûng caùch töø A ñeán  BCD  vaø 

2

2a
BC

2

1
AH  . 

 

BAØI 7 : (ÑH B 2004) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy 

baèng a, goùc giöõa caïnh beân vaø maët ñaùy baèng  (0 <  < 90). Tính tan 

cuûa goùc giöõa maët phaúng (SAB) vaø (ABCD) theo . Tính VS.ABCD theo 

a vaø . 

 Höôùng daãn : 

Goïi giao ñieåm cuûa AC vaø BD laø O thì  ABCDSO , suy ra goùc SAO 

= . Goïi trung ñieåm cuûa AB laø M thì ABOM  vaø ABSM   goùc 

giöõa hai maët phaúng  SAB  vaø  ABCD  laø goùc SMO. Tam giaùc OAB 

vuoâng caân taïi O, neân 

2

a
OM  , 

2

2a
OA    tan

2

2a
SO .  

Do ñoù :  tan2

OM

SO
OMStan


 

 tana

6

2
tan

2

2a
a

3

1
SO.S

3

1
V

32

ABCDABCD.S
 

BBÀÀI 1I 1 : (ĐẠI HỌC A 2004) Cho hình chóp tứ giác đều

S.ABCD có cạnh đáy bằng a, góc giữa cạnh bên và mặt 

đáy bằng  (0 <  < 90). Tính tan của góc giữa hai mặt 

phẳng (SAB) và (ABCD) theo  và tính thể tích khối chóp 

S.ABCD theo a và .

S

A

BC

D

O M



a
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BAØI 8 : (ÑH A 2006) Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O 

vaø O’ baùn kính ñaùy baèng chieàu cao vaø baèng a. Treân ñöôøng troøn ñaùy 

taâm O laáy ñieåm A, treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O’ laáy ñieåm B sao cho 

AB = 2a. Tính theå tích cuûa khoái töù dieän OO’AB. 

 Höôùng daãn : 

Keû ñöôøng sinh AA’. Goïi D laø ñieåm ñoái xöùng vôùi A’ qua O’ vaø H laø 

hình chieáu cuûa B treân ñöôøng thaúng A’D. 

Do D'ABH   vaø 'AABH   neân  'A'AOOBH  . 

Suy ra : 
'AOOAB'OO

S.BH

3

1
V   

Ta coù : aB'AD'ABDa3A'AABB'A
2222    

 BO’D ñeàu  

2

3a
BH   

Vì AOO’ laø tam giaùc vuoâng caân caïnh beân baèng a neân : 
2

'AOO
a

2

1
S   

Vaäy theå tích khoái töù dieän OO’AB laø : 

12

a3

2

a

2

a3

3

1
V

32

  

        

a

A 
O


O’

B

A’

a

DH

2a a

(ĐẠI HỌC B 2006) Cho

hình trụ có các đáy là

hai hình tròn tâm O và

O’ bán kính đáy bằng

chiều cao và bằng a.

Trên đường tròn đáy

tâm O lấy điểm A’, trên

đường tròn đáy tâm O;

lấy điểm B sao cho AB

= 2a. Tính thể tích khối

tứ diện OO’AB theo a.

BÀI 14 :

 

BAØI 9 : (ÑH B 2006) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình 

chöõ nhaät vôùi AB = a, 2aAD , SA = a vaø SA  (ABCD). Goïi M vaø 

N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø SC ; I laø giao ñieåm cuûa BM vaø 

AC. Chöùng minh raèng (SAC)  (SMB). Tính theå tích cuûa khoái töù dieän 

ANIB.  

 Höôùng daãn : 

Xeùt ABM vaø BCA vuoâng coù 

BC

BA

2

1

AB

AM
   

 ABM ñoàng daïng BCA  goùc ABM = goùc BCA 

 goùc ABM + goùc BAC = goùc BCA + goùc BAC = 90
o
  

 goùc AIB = 90
o
  ACMB   1  

  MBSAABCDSA    2  

Töø  1  vaø  2       SACSMBSACMB   

Goïi H laø trung ñieåm cuûa AC  NH laø ñöôøng trung bình cuûa SAC  

 

2

a

2

SA
NH   vaø SA//NH  neân  ABINH  

do ñoù 
ABIANIB

S.NH

3

1
V   

3

3a
AI

AM

1

AB

1

AI

1

222
 , 

6

2a
S

3

6a
BIAIABBI

2

ABI

222    

36

2a

6

2a

2

a

3

1
V

32

ANIB
  

 

S

A
D

CB

M

I

I = BM  AC. Chứng minh (SAC)  (SMB) và tính VANIB.

BBÀÀI 12I 12 : (ĐẠI HỌC B 2006) Cho hình chóp S.ABCD có đáy

SA  (ABCD). M, N lần lượt là trung điểm của AD, SC.

ABCD là hình chữ nhật, AB = a, AD =        , SA = a2a



N

H
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BAØI 10 : (ÑH D 2006) Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø 

tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA vuoâng goùc vôùi (ABC). Goïi M vaø 

N laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB vaø SC. Tính 

VA.BCNM. 

 Höôùng daãn : 

Goïi K laø trung ñieåm cuûa BC, H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân 

SK. Do AKBC , SABC  neân AHBC . 

Do SKAH , BCAH  neân  SBCAH . 

Xeùt tam giaùc vuoâng SAK : 

19

a32
AH

AK

1

SA

1

AH

1

222
  

Xeùt tam giaùc vuoâng SAB : 

5

4

SB

SA

SB

SM
SB.SMSA

2

2

2   

Xeùt tam giaùc vuoâng SAC : 

5

4

SC

SA

SC

SN
SC.SNSA

2

2

2   

Suy ra : 

100

a199
S

25

9
S

25

16

S

S
2

SBCBCNM

SBC

SMN   

Vaäy theå tích cuûa khoái choùp BCNM.A :  

50

a33
S.AH

3

1
V

3

BCNM
  

 

BAØI 11 : (ÑH A 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng 

caïnh a , maët beân SAD laø tam giaùc ñeàu vaø naèm trong maët phaúng vuoâng 

goùc vôùi ñaùy. Goïi M , N , P laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh SB , 

BC , CD . Chöùng minh AM vuoâng goùc vôùi BP vaø theå tích cuûa khoái töù 

dieän CMNP. 

 Höôùng daãn : 

Goïi H laø trung ñieåm cuûa AD. Do SAD ñeàu neân ADSH . 

Do    ABCDSAD   neân  ABCDSH   BPSH   1  

Xeùt hình vuoâng ABCD ta coù : BPCHBCPCDH    2  

Töø  1  vaø  2  suy ra  SHCBP  . Vì SC//MN  vaø CH//AN  neân 

   SHC//AMN . Suy ra :   AMBPAMNBP   

Keû  ABCDMK  ,  ABCDK . Ta coù : 
CNPCMNP

S.MK

3

1
V  . 

Vì 

4

3a
SH

2

1
MK  , 

8

a
CP.CN

2

1
S

2

CNP
 neân

96

a3
V

3

CMNP
  (ñvtt) 

S

A
B

CD

H

P

M

K

N

ABCD là hình vuông cạnh a, SAD đều, (SAD)  (ABCD)

M, N, P lần lượt là trung điểm của SB, BC, CD.

Chứng minh AM  BP và tính thể tích khối tứ diện CMNP.

BBÀÀI 5I 5 : (ĐẠI HỌC A 2007) Cho hình chóp S.ABCD có đáy

 

BAØI 12 : (ÑH B 2007) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy laø 

hình vuoâng caïnh a. Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng cuûa D qua trung ñieåm cuûa 

SA, M laø trung ñieåm cuûa AE, N laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh 

MN vuoâng goùc vôùi BD vaø tính (theo a) khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng 

thaúng MN vaø AC.  

 Höôùng daãn : 

Goïi P laø trung ñieåm cuûa SA. Ta coù  MNCP laø hình bình haønh neân MN 

song song vôùi maët phaúng  SAC . 

Maët khaùc,  SACBD   neân MNBD . Vì  SAC//MN  neân 

        
4

2a
BD

4

1
SAC;Bd

2

1
SAC;NdAC;MNd  . 

Vaäy  
4

2a
AC;MNd  . 

BBÀÀI 2I 2 : (ĐẠI HỌC B 2007) Cho hình chóp tứ giác đều 

S.ABCD có đ áy là hình vuông cạnh a. Gọi E là đi ểm đối 

xứng của D qua trung điểm của SA, M là trung đi ểm của 

AE, N là trung điểm của BC. Chứng minh MN  BD và tính 

khoảng cách giữa hai đường thẳng MN và AC.

S

A

B C

D

O

P

a



E

M



N  
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BAØI 13 : (ÑH D 2007) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang, 

goùc ABC = goùc BAD = 90
o
, BA = BC = a, AD = 2a . Caïnh beân SA 

vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a  . Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa 

A treân SB. Chöùng minh SCD vuoâng vaø tính (theo a) khoaûng caùch töø 

H ñeán maët phaúng (SCD). 

 Höôùng daãn : 

Goïi I laø trung ñieåm cuûa AD. Ta coù :   

ACCDaICIDIA   

Maët khaùc, SACD .  

Suy ra SCCD  neân tam giaùc SCD vuoâng taïi C. Trong tam giaùc 

vuoâng SAB ta coù : 

 

3

2

aa2

a2

ABSA

SA

SB

SA

SB

SH

22

2

22

2

2

2







  

Goïi d1 vaø d2 laàn löôït laø khoaûng caùch töø B vaø H ñeán maët phaúng  SCD  

thì 
12

1

2
d

3

2
d

3

2

SB

SH

d

d
  

Ta coù : 

SCD

BCD

SCD

SCD.B

1

S

S.SA

S

V3
d   

2

BCD
a

2

1
BC.AB

2

1
S   

2aIDIC.BCABSA

2

1
CD.SC

2

1
S

222222

SCD
  

 

2

a
d

1
 . 

Vaäy khoaûng caùch töø H ñeán maët phaúng  SCD  laø : 

3

a
d

3

2
d

12
 . 

 

BAØI 14 : (ÑH A 2008) Cho laêng truï ABC.A’B’C’ coù ñoä daøi caïnh beân 

baèng 2a, ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi A, AB = a, AC = 3a  vaø 

hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñænh A’ treân maët phaúng (ABC) laø trung 

ñieåm cuûa caïnh BC. Tính theo a theå tích khoái choùp A’.ABC vaø tính 

cosin cuûa goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AA’, B’C’. 

 Höôùng daãn : 

Goïi H laø trung ñieåm cuûa BC. 

Suy ra  ABCH'A   vaø aa3a

2

1
BC

2

1
AH

22   

Do ñoù 3aH'Aa3AHA'AH'A
2222   

Vaäy 

2

a
S.H'A

3

1
V

3

ABCABC'A
   (ñvtt) 

Trong tam giaùc vuoâng A’B’H coù :  

a2H'A'B'A'HB
22   neân tam giaùc B’BH caân taïi B’. 

Ñaët  laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AA’ vaø B’C’ thì HB'B


 . 

Vaäy 

4

1

a2.2

a
cos  . 

BBÀÀI 20I 20 :: (ĐẠI HỌC A 2008) Cho hình lăng trụ ABC.A’B’C’

có độ dài cạnh bên bằng 2a, đáy ABC là tam giác vuông 

tại A, AB = a, AC =       ,hình chiếu vuông góc của đỉnh A’

trên (ABC) là trung đi ểm của BC. Tính thể tích khối chóp 

A’.ABC và tính cosin của góc giữa AA’, BB’.

3a

A

B

C

A’

B’

C’

2a

a

3a

H


 



 

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII 

TAØI LIEÄU LUYEÄN THI ÑAÏI HOÏC VAØ CAO ÑAÚNG  .......................................................................................................... GV : ÑOAØN NGOÏC DUÕNG 

7 

BAØI 15 : (ÑH B 2008) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình 

vuoâng caïnh 2a, SA = a, SB = 3a  vaø maët phaúng (SAB) vuoâng goùc 

vôùi maët phaúng ñaùy. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB, 

BC. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp S.BMDN vaø tính cosin cuûa 

goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM, DN. 

 Höôùng daãn : 

Goïi H laø hình chieáu cuûa S treân AB, suy ra  ABCDSH . 

Do ñoù SH laø ñöôøng cao cuûa hình choùp BMDN.S . 

Ta coù : 
22222

ABa3aSBSA   neân tam giaùc SAB vuoâng taïi S, 

suy ra a

2

AB
SM  . Do ñoù SAM ñeàu, suy ra 

2

3a
SH  . 

Dieän tích töù giaùc BMDN laø 
2

ABCDBMDN
a2S

2

1
S   

Theå tích khoái choùp BMDN.S  laø 

3

3a
S.SH

3

1
V

3

BMDN
  (ñvtt) 

Keû DN//ME   ADE  suy ra 

2

a
AE  . 

Ñaët  laø goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM vaø DN. Ta coù :  

goùc  ME,SM  = . 

Theo ñònh lyù ba ñöôøng vuoâng goùc ta coù : AESA  

Suy ra 

2

5a
AESASE

22  , 

2

5a
AEAMME

22   

Tam giaùc SME caân taïi E neân goùc SME =  vaø 

5

5

2

5a

2

a

cos   

S

A

B C

D

M

PE

K

N

H

a
3a

2a






(SAB)  (ABCD). M, N lần lượt là trung điểm của AB, BC.

Tính thể tích S.BMDN và tính cosin của góc giữa SM, DN.

BBÀÀI 6I 6 : (ĐẠI HỌC B 2008)

ABCD là hình vuông cạnh 2a, SA = a, SB = 3a

Cho hình chóp S.ABCD có đáy

 

BAØI 16 : (ÑH D 2008) Cho laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy ABC laø 

tam giaùc vuoâng, AB = BC = a, caïnh beân AA’= 2a . Goïi M laø trung 

ñieåm cuûa caïnh BC. Tính theo a theå tích cuûa khoái laêng truï 

ABC.A’B’C’ vaø khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AM, B’C. 

 Höôùng daãn : 

Töø giaû thieát suy ra tam giaùc ABC vuoâng caân taïi B. Theå tích khoái laêng 

truï laø 
32

ABC'C'B'A.ABC
a

2

2
a

2

1
2aS.'AAV   (ñvtt) 

Goïi E laø trung ñieåm cuûa BB’. Khi ñoù maët phaúng  AME  song song 

vôùi B’C neân khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AM, B’C baèng 

khoaûng caùch giöõa B’C vaø maët phaúng  AME . 

Nhaän thaáy khoaûng caùch töø B ñeán maët phaúng  AME  baèng khoaûng 

caùch töø C ñeán maët phaúng  AME . 

Goïi h laø khoaûng caùch töø B ñeán maët phaúng  AME . 

Do töù dieän BAME coù BA, BM, BE ñoâi moät vuoâng goùc neân 

2222

BE

1

BM

1

BA

1

h

1


7

7a
h

a

7

a

2

a

4

a

1

h

1

22222
  

Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng B’C vaø AM baèng 

7

7a
. 

(ĐẠI HỌC D 2008)

Cho hình lăng trụ 

đứng ABC.A’B’C’ có 

đáy ABC là tam giác 

vuông, AB = BC = a, 

AA’ = a 2. Gọi M là 

trung điểm của cạnh 

BC. Tính theo a thể

tích của khối lăng trụ

ABC.A’B’C’ và khoảng 

cách giữa hai đường 

thẳng AM, B’C.
A

BBÀÀI 17I 17 :

B

C

A’

B’

C’


Ma

2a

a

E
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BAØI 17 : (ÑH A 2009) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình thang 

vuoâng taïi A vaø D; AB = AD = 2a, CD = a; goùc giöõa hai maët phaúng 

(SBC) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Goïi I laø trung ñieåm cuûa AD. Bieát hai maët 

phaúng (SBI) vaø (SCI) cuøng vuoâng goùc vôùi (ABCD), tính theå tích khoái 

choùp S.ABCD theo a.  

 Höôùng daãn : 

   ABCDSIB   vaø    ABCDSIC   ; suy ra  ABCDSI . 

Keû IH  BC  H BC    BC SIH   goùc SHI = 60
o
 

Dieän tích hình thang ABCD : 
2

ABCD
a3S  . 

Toång dieän tích caùc tam giaùc ABI vaø CDI baèng 

2

a3
2

 ;  

suy ra 

2

a3
S

2

IBC
  

 
2 2 IBC2S 3 5a

BC AB CD AD a 5 IH
BC 5

      

3 15a
SH IH . tanSKH

5
  


 

Theå tích khoái choùp ABCD.S  : 

5

a153
SI.S

3

1
V

3

ABCD
 . 

S

A
B

H
D

I

C

E

60



CD = a, ((SBC),(ABCD))= 60. Gọi l là trung điểm của AD.

Tính thể tích S.ABCD.

BBÀÀI 7I 7 : (ĐẠI HỌC A 2009)

ABCD là hình thang vuông tại A và D. Biết AB = AD = 2a,

(SBI)  (ABCD) và (SCI)  (ABCD).



Cho hình chóp S.ABCD có đáy

 

BAØI 18 : (ÑH B 2009) Cho hình laêng truï tam giaùc ABC.A’B’C’ coù BB’ 

= a, goùc giöõa ñöôøng thaúng BB’ vaø maët phaúng (ABC) baèng 60; ABC 

vuoâng taïi C vaø goùc BAC = 60. Hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm B’ 

leân maët phaúng (ABC) truøng vôùi troïng taâm cuûaABC. Tính theå tích 

khoái töù dieän A’ABC theo a. 

  Höôùng daãn : 

Goïi D laø trung ñieåm AC vaø G laø troïng taâm tam giaùc ABC, 

ta coù  ABCG'B    goùc B’BG = 60
o
 

 

2

3a
GB'Bsin.B'BG'B 


 vaø 

2

a
BG    

4

a3
BD   

Tam giaùc ABC coù : 

2

3AB
BC  , 

2

AB
AC    

4

AB
CD   

2 2 2
2 2 2 3AB AB 9a

BC CD BD
4 16 16

      

3a 13
AB

13
  , 

26

13a3
AC   ; 

104

3a9
S

2

ABC
  

Theå tích khoái töù dieän A’ABC :  

208

a9
S.G'B

3

1
VV

3

ABCABC'BABC'A
  . 

BBÀÀI 21I 21 : : (ĐẠI HỌC B 2009) Cho hình lăng trụ tam giác 

ABC.A’B’C’ có BB’ = a, góc giữa BB’ và (ABC) bằng 60; 

ABC vuông tại C và góc BAC = 60. Hình chiếu vuông 

góc của B’ lên (ABC) trùng với trọng tâm của ABC. Tính 

theo a thể tích khối tứ diện A’ABC theo a.

AB

C

A’B’

C’

a

D


60

G

60
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BAØI 19 : (ÑH D 2009) Cho hình laêng truï ñöùng ABC.A’B’C’ coù ñaùy 

ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AB = a, AA’ = 2a, A’C = 3a. goïi M laø 

trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng A’C’, I laø giao ñieåm cuûa AM vaø A’C. Tính 

theo a theå tích khoái töù dieän IABC vaø khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët 

phaúng (IBC). 

 Höôùng daãn : 

Haï ACIH    ACH    ABCIH   ; IH laø ñöôøng cao cuûa töù dieän 

IABC  'AA//IH

3

a4
'AA

3

2
IH

3

2

'CA

CI

'AA

IH
  

5aA'AC'AAC
22  , a2ABACBC

22   

Dieän tích tam giaùc ABC : 
2

ABC
aBC.AB

2

1
S 

 

Theå tích khoái töù dieän IABC : 

9

a4
S.IH

3

1
V

3

ABC
   

Haï B'AAK   B'AK .  

Vì  'A'ABBBC  neân  IBCAKBCAK   

Khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng  IBC  laø AK. 

5

5a2

AB'AA

AB.'AA

B'A

S2
AK

22

B'AA 


 
 

(ĐẠI HỌC D 2009) Cho 

hình lăng trụ đ ứng 

ABC.A’B’C’ có đáy ABC 

là tam giác vuông tại B, 

AB = a, AA’ = 2a, A’C = 

3a. Gọi M là trung đi ểm 

của đoạn thẳng A’C’, I 

là giao đi ểm của AM và

A’C. Tính theo a thể

tích khối tứ diện IABC 

và khoảng cách từ điểm 

A đến mặt phẳng (IBC).
A

BBÀÀI 16I 16 :

B

C

A’

B’

C’

M

I

H

K

a

3a2a

 

BAØI 20 : (ÑH A 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình 

vuoâng caïnh a. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB vaø 

AD; H laø giao ñieåm cuûa CN vôùi DM. Bieát SH  (ABCD) vaø SH 

= 3a . Tính theå tích khoái choùp S.CDMN vaø tính khoaûng caùch giöõa 

DM vaø SC theo a. 

 Höôùng daãn : 

 Theå tích khoái choùp CDNM.S  : CDNM ABCD AMN BCMS S S S    

2 2 2
2 2

CDNM

1 1 a a 5a
S AB AM . AN BC . BM a

2 2 8 4 8
        

24

a35
SH.S

3

1
V

3

CDNMCDNM.S
  

 Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng DM vaø SC 

DCNADM    goùc ADM = goùc DCN  CNDM , keát hôïp vôùi 

SHDM , suy ra  SHCDM  

Haï SCHK    SCK , suy ra HK laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa DM 

vaø SC, do ñoù :   HKSC,DMd   

Ta coù : 

5

a2

CN

CD
HC

2

  vaø 

19

a32

HCSH

HC.SH
HK

22




 ,  

do ñoù :  
19

a32
SC,DMd   

 

S

A B

CD

M

Tính VS.CDMN và tính khoảng cách giữa DM và SC.

BBÀÀI 13I 13 : (ĐẠI HỌC A 2010) Cho hình chóp S.ABCD có đáy

của AB, AD. Gọi H = BM  AC. Biết SH  (ABCD),SH = 

ABCD là hình vuông cạnh a. Gọi M, N lần lượt là trung điểm

3a




N

H

K
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BAØI 21 : (ÑH B 2010) Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ coù AB 

= a, goùc giöõa hai maët phaúng (A’BC) vaø (ABC) baèng 60. Goïi G laø 

troïng taâm A’BC. Tính theå tích khoái laêng truï ñaõ cho vaø tính baùn kính 

maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän GABC theo a. 

 Höôùng daãn : 

 Theå tích khoái laêng truï 

Goïi D laø trung ñieåm BC, ta coù : D'ABCADBC  ,  

suy ra : goùc ADA’ = 60
o
 

Ta coù : 

2

a3
'ADAtan.AD'AA 


 ; 

4

3a
S

2

ABC
  

Do ñoù : 

8

3a3
'AA.SV

3

ABC'C'B'A.ABC
  

 Baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän GABC 

Goïi H laø troïng taâm tam giaùc ABC, suy ra : 

  ABCGHA'A//GH   

Goïi I laø taâm maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän GABC, ta coù I laø giao ñieåm 

cuûa GH vôùi trung tröïc cuûa AG trong maët phaúng  AGH . 

Goïi E laø trung ñieåm AG, ta coù : 

GH2

GA

GH

GA.GE
GIR

2

  

Ta coù : 

2

a

3

'AA
GH   ; 

3

3a
AH   ; 

12

a7
AHGHGA

2

222  .  

Do ñoù : 

12

a7

a

2

12.2

a7
R

2

 . 

(ĐẠI HỌC B 2010)

Cho hình lăng trụ tam 

giác đều ABC.A’B’C’

có AB = a. Góc giữa 

hai mặt phẳng (A’BC) 

và (ABC) bằng 60. 

Gọi G là trọng tâm 

A’BC. Tính thể tích 

khối lăng trụ đã cho và

tính bán kính mặt cầu 

ngoại tiếp tứ diện 

GABC theo a.
A

BBÀÀI 18I 18 :

B

C

A’

B’

C’

D a

60


G



H

E

I

 

BAØI 22 : (ÑH D 2010) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình 

vuoâng caïnh a, caïnh beân SA = a ; hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñænh S 

treân (ABCD) laø ñieåm H thuoäc ñoaïn AC, 

4

AC
AH  . Goïi CM laø ñöôøng 

cao cuûa SAC. Chöùng minh M laø trung ñieåm cuûa SA vaø tính theå tích 

khoái töù dieän SMBC theo a.      

 Höôùng daãn : 

 M laø trung ñieåm SA 

4

2a
AH  , 

4

14a
AHSASH

22   

4

2a3
HC  , ACSC2aHCSHSC

22   

Do ñoù tam giaùc SAC caân taïi C, suy ra M laø trung ñieåm SA. 

 Theå tích khoái töù dieän SBCM 

M laø trung ñieåm SA  

ABC.SSCA.BSCM.BBCM.SSCASCM
V

2

1
V

2

1
VVS

2

1
S   

48

14a
SH.S

6

1
V

3

ABCBCM.S
  

 

S

A B

CD

BBÀÀI 14I 14 : (ĐẠI HỌC D 2010)Cho hình chóp S.ABCD có đáy

của S trên (ABCD) là điểm H thuộc AC sao cho

ABCD là hình vuông cạnh a, SA = a, hình chiếu vuông góc

H

Chứng minh M là trung điểm của SA và tính VSMBC.
4

AC
AH

M
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BAØI 23 : (ÑH A 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc 

vuoâng caân taïi B, AB = BC = 2a; (SAB) vaø (SAC) cuøng vuoâng goùc vôùi 

(ABC). Goïi M laø trung ñieåm cuûa AB; maët phaúng qua SM vaø song 

song vôùi BC caét AC taïi N. Bieát goùc giöõa (SBC) vaø (ABC) baèng 60
o
. 

Tính VS.BCNM vaø d(AB ; SN) theo a. 

 Höôùng daãn : 

 SAB  vaø  SAC  cuøng vuoâng goùc vôùi  ABC    ABCSA  

BCSBBCAB    goùc SBA laø goùc giöõa  SBC  vaø  ABC   

 goùc SBA = 60
o
 3a2ABStanABSA 


 

Maët phaúng qua SM vaø song song vôùi BC, caét AC taïi N  BC//MN  

vaø N laø trung ñieåm AC 

a

2

BC
MN  , a

2

AB
BM   

Dieän tích : 
 

2

a3

2

BMMNBC
S

2

BCNM



 .  

Theå tích : 3aSA.S

3

1
V

3

BCNMBCNM.S
 . 

Keû ñöôøng thaúng  ñi qua N, song song vôùi AB. Haï AD   D   

 SND//AB         SND,AdSND,ABdSN,ABd   

Haï SDAH   SDH   SNDAH     AHSND,Ad   

Tam giaùc SAD vuoâng taïi A, coù : SDAH  vaø aMNAD   

 
13

39a2

ADSA

AD.SA
AHSN,ABd

22




  

BBÀÀI 13I 13 : (ĐẠI HỌC A 2011) Cho hình chóp S.ABC có đáy 

ABC là tam giác vuông cân tại B, AB = BC = 2a; hai mặt 

phẳng (SAB) và (SAC) cùng vuông góc (ABC). Gọi M là 

trung điểm của AB. Mặt phẳng qua SM và song song với 

BC, cắt AC tại N. Biết ((SBC) , (ABC)) = 60.

S

A C

B

P

N

M


H

K

60

 

BAØI 24 : (ÑH B 2011) Cho laêng truï ABCD.A1B1C1D1 coù ñaùy ABCD laø 

hình chöõ nhaät. AB = a, AD = 3a . Hình chieáu vuoâng goùc cuûa ñieåm 

A1 treân maët phaúng (ABCD) truøng vôùi giao ñieåm AC vaø BD. Goùc giöõa 

hai maët phaúng (ADD1A1) vaø (ABCD) baèng 60
o
. Tính theå tích khoái 

laêng truï ñaõ cho vaø d(B1 , (A1BD)) theo a. 

 Höôùng daãn : 

Goïi O laø giao ñieåm cuûa AC vaø BD  ABCDOA
1

  

Goïi E laø trung ñieåm AD  ADOE  vaø ADEA
1

  

 goùc A1EO laø goùc giöõa hai maët phaúng  
11

AADD  vaø  ABCD   

 goùc A1EO = 60
o
 

2

3a
OEAtan

2

AB
OEAtanOEOA

111



 

Dieän tích ñaùy : 3aAD.ABS
2

ABCD
  

Theå tích : 

2

a3
OA.SV

3

1ABCDDCBA.ABCD
1111

  

Ta coù :        BDA,CdBDA,BdBDA//CBDA//CB
1111111

  

Haï BDCH    BDH    BDACH
1

      CHBDA,Cd
1

  

Suy ra :   
2

3a

CBCD

CB.CD
CHBDA,Bd

22
11




  

BBÀÀI 22I 22 :: (ĐẠI HỌC B 2011) Cho hình lăng trụ

ABCD.A1B1C1D1 có đáy ABCD là hình chữ nhật. AB = a, 

AD = . Hình chiếu vuông góc của điểm A1 trên (ABCD) 

trùng với giao điểm AC và BD. Góc giữa hai mặt phẳng 

(ADD1A1) và (ABCD) bằng 60. Tính thể tích khối lăng trụ 

đã cho và khoảng cách từ điểm B1 đến (A1BD) theo a.

3a

A

B
C

D

A1

B1 C1

D1

O


E

60
H
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BAØI 25 : (ÑH D 2011) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc 

vuoâng taïi B, BA = 3a, BC = 4a ; (SBC) vuoâng goùc vôùi (ABC). Bieát SB 

= 3a2  vaø  goùc SBC = 30
o
. Tính VS.ABC vaø d(B ; (SAC)) theo a. 

 Höôùng daãn : 

Haï BCSH   BCH  ;      ABCSHABCSBC   ; 

3aCBSsin.SBSH 


 

Dieän tích : 
2

ABC
a6BC.BA

2

1
S   

Theå tích : 3a2SH.S

3

1
V

3

ABCABC.S
  

Haï ACHD   ACD , SDHK   SDK  

     SAC,HdHKSACHK   

     SAC,Hd.4SAC,BdHC4BCa3CBScos.SBBH 


 

Ta coù : a5BCBAAC
22   ; 

5

a3

AC

HC
BAHDaBHBCHC   

14

7a3

HDSH

HD.SH
HK

22




 . Vaäy,   
7

7a6
HK.4SAC,Bd   

BBÀÀI 4I 4 : (ĐẠI HỌC D 2011)

ABC là tam giác vuông tại B, BA = 3a, BC = 4a, 

Tính VS.ABC và khoảng cách từ điểm B đến (SAC).

Cho hình chóp S.ABC có đáy

(SBC)  (ABC), biết SB =           và góc SBC = 30.32a

H

S

B

A

C
30

3a

32a

4a 

D

K

 

BAØI 26 : (ÑH A, A1 2012) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc 

ñeàu caïnh a. Hình chieáu vuoâng goùc cuûa S treân maët phaúng (ABC) laø 

ñieåm H thuoäc caïnh AB sao cho HA = 2HB. Goùc giöõa ñöôøng thaúng SC 

vaø (ABC) baèng 60
o
. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABC vaø tính 

khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng SA vaø BC theo a. 

 Höôùng daãn : 

Ta coù goùc SCH laø goùc giöõa SC vaø  ABC , suy ra goùc SCH = 60
o
 

Goïi D laø trung ñieåm cuûa caïnh AB. Ta coù :  

6

a
HD  ,

2

3a
CD  ,

3

7a
CDHDHC

22  , 

3

21a
60tan.HCSH

o   

12

7a

4

3a

3

21a

3

1
S.SH

3

1
V

32

ABCABC.S
   

Keû BC//Ax . Goïi N vaø K laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa H treân 

Ax vaø SN. 

Ta coù :  SAN//BC  vaø HA

2

3
BA    

neân        SAN,Hd

2

3
SAN,BdBC,SAd   

Ta cuõng coù  SHNAx  neân HKAx . Do ñoù  SANHK  .  

Suy ra    HKSAN,Hd  . 

3

a2
AH  , 

3

3a
60sinAHHN

o  , 

12

42a

HNSH

HN.SH
HK

22




  

Vaäy  
8

42a
BC,SAd  . 
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BAØI 27 : (ÑH B 2012) Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC vôùi SA = 

2a, AB = a. Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân caïnh SC. 

Chöùng minh SC  (ABH). Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABH theo a. 

 Höôùng daãn : 

Goïi D laø trung ñieåm cuûa caïnh AB vaø O laø taâm cuûa ABC. 

Ta coù : CDAB  vaø SOAB  neân  SCDAB , do ñoù SCAB . 

Maët khaùc : AHSC , suy ra  ABHSC . 

Ta coù : 

2

3a
CD  , 

3

3a
OC   neân 

3

33a
OCSCSO

22  . 

Do ñoù : 

4

11a

SC

CD.SO
DH   

8

a11
DH.AB

2

1
S

2

ABH
 . 

Ta coù : 

4

a7
DHCDSCHCSCSH

22  . 

Do ñoù : 

96

a117
S.SH

3

1
V

3

ABHABH.S
  . 

S

A C

B

BÀI 4 : (ĐẠI HỌC B 2012) Cho hình chóp tam giác đều

D

H

Tính diện tích tam giác AMN theo a.

trung điểm của SB, SC. Biết (AMN)  (SBC).

S.ABC, có độ dài cạnh đáy bằng a. Gọi M, N lần lượt là

O

2a






a

 

BAØI 28 : (ÑH D 2012) Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A’B’C’D’ coù ñaùy laø 

hình vuoâng, A’AC vuoâng caân, A’C = a. Tính theå tích cuûa khoái töù 

dieän ABB’C’ vaø khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán (BCD’) theo a. 

 Höôùng daãn : 

A’AC vuoâng caân taïi A vaø aC'A   neân 

2

a
ACA'A  . Do ñoù : 

2

a
'C'BAB  . Ta coù : 

48

2a
'BB.AB.'C'B

6

1
S.'C'B

3

1
V

3

'ABB'C'ABB
   

Goïi H laø chaân ñöôøng cao keû töø A cuûa A’AB. 

Ta coù : B'AAH  vaø BCAH  neân  BC'AAH , nghóa laø 

 'BCDAH . Do ñoù :   'BCD,AdAH  . Ta coù : 

2222

a

6

'AA

1

AB

1

AH

1
 . Do ñoù   

6

6a
AH'BCD,Ad  . 

(ĐẠI HỌC D 2012)

Cho hình lập phương

ABCD.A1B1C1D1 có

cạnh bằng a.

B

BÀI 23 :

D

C

B’

D’

C’

M

a

A

A’





H


P

 

BAØI 29 : (ÑH A, A1 2013) Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy laø tam giaùc 

vuoâng taïi A. goùc ABC baèng 30
o
, SBC laø tam giaùc ñeàu caïnh a vaø maët 

beân SBC vuoâng goùc vôùi ñaùy. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp 

S.ABC vaø tính khoaûng caùch töø ñieåm C ñeán maët phaúng (SAB). 

 Höôùng daãn : 

Goïi H laø trung ñieåm cuûa BC, suy ra BCSH . Maø  SBC  vuoâng goùc 

vôùi  ABC  theo giao tuyeán BC, neân  ABCSH . Ta coù : aBC  ,  

suy ra 

2

3a
SH   ; 

2

a
30sinBCAC

o   ; 

2

3a
30cosBCAB

o   

Do ñoù 

16

a
AC.AB.SH

6

1
V

3

ABC.S
  

Tam giaùc ABC vuoâng taïi A vaø H laø trung ñieåm cuûa BC neân 

HBHA  . Maø  ABCSH , suy ra aSBSA  . Goïi I laø trung ñieåm 

cuûa AB, suy ra ABSI . Do ñoù 

4

13a

4

AB
SBSI

2

2   

Suy ra   
13

39a

AB.SI

V6

S

V3
SAB,Cd

ABC.S

SAB

ABC.S 


. 
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BAØI 30 : (ÑH B 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy laø hình vuoâng 

caïnh a , maët beân SAB laø tam giaùc ñeàu vaø naèm trong maët phaúng vuoâng 

goùc vôùi ñaùy. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp SABCD vaø d(A, 

(SCD)). 

 Höôùng daãn : 

Goïi H laø trung ñieåm cuûa AB, suy ra ABSH  vaø 

2

3a
SH  . 

Maø  SAB  vuoâng goùc vôùi  ABCD  theo giao tuyeán AB, neân 

 ABCDSH . Do ñoù 

6

3a
S.SH

3

1
V

3

ABCDABCD.S
  

Do CD//AB  vaø ABH  neân      SCD,HdSCD,Ad  . 

Goïi K laø trung ñieåm cuûa CD vaø I laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa H treân 

SK. Ta coù CDHK  . 

Maø   HICDSHKCDCDSH  . Do ñoù  SCDHI  . 

Suy ra   
7

21a

HKSH

HK.SH
HISCD,Ad

22




 . 

 

BAØI 31 : (ÑH D 2013) Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình 

thoi caïnh a, caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, goùc BAD baèng 120
o
. 

Goïi M laø trung ñieåm cuûa BC vaø goùc SMA baèng 45
o
. Tính theo a theå 

tích khoái choùp S.ABCD vaø khoaûng caùch töø D ñeán (SBC). 

 Höôùng daãn : 

Goùc BAD = 120
o
  goùc ABC = 60

o
  

 ABC ñeàu 

2

3a
S

2

3a
AM

2

ABCD
  

SAM vuoâng taïi A coù goùc SMA = 45
o
  

 SAM vuoâng caân taïi A 

2

3a
AMSA   

Do ñoù 

4

a
S.SA

3

1
V

3

ABCDABCD.S
  

Do BC//AD  neân      SBC,AdSBC,Dd  . 

Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SM. 

Ta coù BCAM  vaø BCSA  

       AHSBC,AdSBCAHAHBCSAMBC   

Ta coù 

4

6a

2

2AM
AH  , suy ra   

4

6a
SBC,Dd  . 

S

A
B

CD

M

BÀI 12 : (ĐẠI HỌC D 2013) Cho hình chóp S.ABCD có đáy

SA  (ABCD). M, N lần lượt là trung điểm của AD, SC.

ABCD là hình chữ nhật, AB = a, AD =        , SA = a2a

H

a

2

a 3

a
45

120

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


